TEKST SHKOLLOR PER VITIN E PARE TE ARSIMIT GIIMNAZIST

MATEMATIKA

Dr. Kostadin Trengevski
Dr. Biljana Krsteska
Dr. Gjorgji Markoski

Mr. Jasmina Markoska

[£& lamina



MATEMATIKA [, tekst shkollor pér vitin e pare té arsimit gjfimnazist
TE drejtat autoriale & 2025 Ars Lamina

Batues
Ars Lamina — publikime, Shiop 2025

Redaktor kryesor
Branka Bugarisks
Redakior

Biljana Stojoska fatkow

" -
Dr. Knstadin Trengevski
Dir. Gjorgji Markoski
Mr. Jasming Markosks

Perkthimi nga gjuha magedone
{Maresariea [ yaefHn 38 Mpea rogHHA rHMHEINCKD obpezoeasane”, Apc Tasmea MI25)
Dir. Emin Durmishi

Redaktim gjuhésor
Refail Sulejmani

Dizajn
Pointer Creative Agency

Rregullim grafik dhe teknik
Ars Lamina — publikime

Shiypi
Branko Gapo - prodhim prafik, Shiup 2025

Tirazh
LI

TE gjitha t& drejtat jang t& rezervaara. Asnjé pjese e ket libri nuk quon 8 riprodhobet cee transmetohet né
ndonjé formé ose me ndonje mjet, elektronik ose mekanik, perfshire fotokopjimin, regjistrimin ose roajtjen ne
ndonjé sistem per rikthim pa lgjen me shkrim b€ botwesit.

Ey tekst shkollor E&shie mirahear pér perdorim né asimin ¢ mesem giimnazist, me Vendimin pér miratimin
dhe pérdorimin e telstit shkollor per IEndén mesimore Matematike pér vitin e pard (€ arsimit gjimnazist nr. 26-
045/1, date 27.08.2025, nga Ministria e Arsimit dhe Shkencés ¢ Bepublikés s& Magedonisé s& Veriut.

CIF - Hamanorssammja eo myGaeEnHja
Hanposames 1 yareepanrercsa Gufnmorexs "Ce. Fommsenr Cpegacsm”, Crorge

3735500753 =18

MATEMATIEA I : tekst shkollor pér vitin € paré & arsimit gjimnazist / Eostadin Trengevski . [# ap.]
: [pErkthimi nga gjuha magedone Emin Durmishi]. - Shkup : Ars Lamina-publikime, 2025. - 370 cTp. -
nayeTp. ; 26 oM

IIpenon va geaorn Mareserixa L oyaefmrg 32 npas rogeHs FEMHEIMcED opasosasme. - Jpyrs asmopers
Hiljana Krsteska, (fjorgji Markeski, Jasmina Markoska

ISBM 97E-608-280-185-8
1. Trengevski, Kostadin [asrop] 2. Krsteska, Biljana [asrop) 3. Markoski, Gjorgji [aerop] 4. Markoska, Jasmina [aerop]

COBRISS ME-ID 67024901




PARATHENIE

Teksti shkollor Matematika pér vitin e par# t# arsimit t€ gjimnazit shi€ shkruar
sipas programit t& d mésimor pér gfimnazet. Me géllim t€ afrimit t8 materialit te
nxEnesit, paragitja e pErmbajtjeve t€ reja Esht shpalosur kryesisht pérmes shem-
bujve, me ang t& & ciléve njohurité e méhershme do t& lidhen me materialin e ri.
(Cdo mésim fillon me pErséritjen e njohurive t& mé hershme dhe jep njé hyrje dhe
motivim pér permbajtjet e ardhshme.

Teksti shkollor perbehet nga gjashts tema.

NéE temén e paré "Numrat dhe veprimet me numra’ do 1 pérséritni dhe thelloni
dijet e deritanishme nga bashkEsite dhe veprimet me bashkési, si dhe prodhimin
Kartezian. M tej do ta rrumbullakoni dijen tuaj t& deritanishme pér numrat nga
numrat natyroré deri te numrat realé, N& fund, n# pjesén e proporcioneve, do 8
njiheni me interesin (kamatén) (e thjeshté dhe t& pérbéré) dhe tatimet, t& cilat i
paguajné firmat dhe gytetar#t né buxhetin e shtetit.

Né temén e dyté "Shprehjet algjebrike racionale” do t1 thelloni dijet e deritandsh-

me nga fugité dhe rrénjét, si dhe nga shprehjet e plota algjebrike dhe thyesore-raci-
onale, Veprimet me rrénjé dhe polinome duhet t€ zotérohen deri ng puné rutinore,

Tema e treté "Funksioni, barazimi, sistemi i dy barazimeve dhe jobarazimi”
gshi# gjithashtu nga algjebra. K&tu do t€ njiheni me funksionet e fuqisé dhe fun-
ksionet eksponenciale, grafikét e tyre, me metodat e zgjidhjes s8 sistemeve me dy
barazime lineare, si dhe zgjidhjen e jobarazimeve.

Tema e katért "Gjeometria” i referohet gieometrisé né rrafsh (gjeometrisé planare)
dhe kétu trajtohen vektorst, si dhe format 2D, Kétu pér heré té paré do (& njiheni
edhe me funksionet triponometrike t& kéndit t8 ngushtg, & cilat pérfagésojné njg
mjet themelor né praktikén inxhinierike. Njohurité nga kjo fushé pérfagésojng
¢elésin pér njohurité e ardhshme matematikore ng shkollén e mesme.

Tema e pesté "Matja” gjithashtu i &shit# pérkushtuar gjeometrisg, por pérveg for-
mave 2D trajtohen edhe format 3D, Kjo temée kryesisht i referohet njehsimit s8
sipérfages dhe vEllimit t& disa formave 2D dhe 3D.

Tema e gjashié "Puna me € dhéna’ trajton koncepiet nga probabiliteti, ndérsa
gjithashtu i referohet mbledhjes sé t8 dhénave, pérpunimit t& tyre dhe paragitjes
né lloje t& ndryshme diagramesh.




Pér t& ndjekur mé lehté mésimet, pérdoren fusha £ ndryshme.

Né keté fushé percaktohen elementet mé té
S

NE ketE fushé theksohen vetité ose pohimet né
mEsim.

SHEMBULLI 1
KEtu jepen shembuj t& zgjidhur dhe ata mg s8 shpeshti jané zgjedhur nga jeta e
rddited

Pas shembujve zakonisht ka edhe detyré n# & cilén duhet t& aplikoni njohurite e
fituara.

NE fund t& ¢do mesimi jepen detyra me t€ cilat nxénési do 8 mund t1 kontrollojg
njohurité e tija, ndérsa né fund t& ¢do teme ka detyra pér pérséritjen e temés ngé
S

Pas detyrave pér ushirim ng ¢do njési mésimore ka hulumtim me t€ cilin kérkohet
nga nxEngsit t€ aplikojné & mésuarit.

Edhe pérkundér pérpjekjeve t& béra, jang t8 mundshme disa gabime teknike, t&
cilat sigurisht do t& eliminohen né botimin e ardhsh&m. Jemi mirénjohés parapra-
kisht pér ¢do kritiké me g&llim t& miré pér pérmirésimin e tekstit shkollor. Do t8
na gezojé vecanérisht nése ky tekst shkollor do t8 kontribuojé mé shumé gé ju t&
dashuroni matematikén dhe t& béhet [énda juaj e preferuar.




PERMBAJTJA

TEMA 1: NUMRAT DHE VEPRIMET ME NUMRA

l.L
1.2
L3
1.4.
1.5.
L6,
1.7.
L&
1.9.

1.10.
L.11.
L12.
1.13.
1.14.
1.15.

2L
22,
23
4.
5.
2.6,
7.
2.8
2.9,

2.10.
211.
212,

213.
2.14.

AL
3.2
3.3
i4.

HanhikiEil, E IR .o e e o 1
Bashkesité ekuivalente dhe numrat kardinalg ..., S—— 12
Vepdimet me bk o e i i 16
Zgjidhja e problemeve me zbatim t& bashkBsive ..o i s 23
Prodbtmd Earterbn | D e . o i o o e i Samaicn s e m 28
INUIIITAE DAY TIE 1.oecinicscsniminsnsn i i e ot 12 e B AR R R AR B e e 34
Numrat e ploté dhe veprimet me numra té plote ... iimmmmmnm s s ———. <4
Numrat racionalé dhe veprimet me numra racionale .......ccvue e c s ———— 49
Numrat realé dhe intervalet n€ drefigzén reale....cewmmmm s —————" 59
Raporiet dhie PErpemtiimet... .. oo e e sssmisiscmsisinsssnss e e s ininsmsan T 65
e EITNE 0 P MT IS v i i e misnsnp s e i s s s  mp mmn 74
Rrepnlla e thieshie dhe e pérbéne e treshit .. s s ——— 82
Njehsl E e e e e 86
I DI I i s s b s i e i 29
Njehsimi i interesit .......... o 1 i ey S i 92
DETYRA PER PERSERITIE DHE PERFORCIM..cccciiumicisismisssismmsss st sssssssssiisssssissssamsssssasaasssaes 97
TEMA 2: SHPREHIJET ALGIEBRIKE RACIONALE

Fugia dhe vlera e fugisé me tregues nUMET DAYTOT e s, i 102
Rtk katnire dhe bl oo il i b S Sl e i e S il 106
Veprime me fogité me tTegues NIMET DAYTOT .. s ————————" 104
Fugia me trepues fogie numér t€ ploté dhe numér raclonal ... 115
Paragitja e numrave né forme eksponenciale.. ... omnm e s ————— 120
Shpreliiet Al eIk TR MNEE . e imiaioiosotiiosin o ot e s s 1 124
Mbledhja dhe zbritja e shprehjeve racionale t8 plota ... 129
Shumézimi i shprelijeve racionale 1€ plota...c. i ————— 133
Formulat pér shomézim £ shknorpar ..o s s, W S 136
Pjesétimi i shprehjeve racionale (8 plofa....ccccm s ——————_ 142
Ményra t& zbErthimit t2 polinomeve né shumezues (€ thjeshts ..o 145
Pjesétuesi mé | madh i pérbashket (PMP) dhe shuméfishi mé i vogél

| pérbashket (SHVP) 1 shprehjeve racionale t8 POt .. ... s s 151
Thyesa algjebrike. Zgjerimi dhe thjeshtimi i thyesés algjebrike ..o 154
Veprime me thyesa alfebrike...ocou v e s 159
DETYRA PER PERSERITIE DHE PEEFDECJH ............................................................ 154

TEMA 3: FUNKSIONI, BARAZIMI, SISTEMI I DY BARAZIMEVE DHE JOBARAZIMI

Koordinatat e pikés dhe distanca ndérmjet dy pikave né sistemin koordinativ kEnddrejté ........... 167
Pika e mesit e segmentit dhe syprina e trekEndgshil ......ccovimim e ————— 17
T T O S S ——— 176
PRI B TR i o i m b s S S A e S S 134
5 TR T N S N S A B B S S S SR A 192

3.5
kX



i A

3.8
3.9.
3.10.
311
312
313,

41.
4.2
4.3,
4.4,
4.5
4.6.
4.7.
4.5
4.9.
4.10.
411
414
413,
4.14.
4,15,
4.16.
4.17.

5l
5.2
5.3.
54,
5.5.
5.6.
5.7,

Zgjidhja e barazimeve lineare dhe e barazimeve g& reduktohen n# barazime

Minesive tae BE- BB PRI .o i i i i e i s i m s - 203
Formulimi dhe zgjidhja e barazimeve lineare me njé & panjobur....cc o - 208
Sistemi i dy barazimeve lineare me dy t€ panjohur.....cmemmmemn . -212
Metodat pér zgjidhjen e sistemit t€ dy barazimeve lineare me dy t& panjohura......cooccvnavnnn -217
Zhatimi i sistemit & dy barazimewve lineare me dy t& panjohura n# situata problemore ... 23
Llojet e mosbarazimeve dhe mosharazimet ekuivalente me njé 8 panjohur ... coanonn - 226
Formulimi dhe zgjidhja e mosharazimeve lineare me njé t& panjohur ..o - 230
DETYRA PER PERSERITIE DHE PERPORCIM ..covvuimimisisis i st isisis it misisssssisistssstsssis amstssaiaias i 4 b
TEMA 4 GIEOMETRIA
Vektori. Drejtimi, kahja dhe madhésia e vekBOTE ..o s s i -239
Vektorét e barabart€ dhe t€ kundért. Vektoret kolingarg. .. 241
VR I MR IIE i o e i B i e s S m s - 243
IR B WML . s i s - 248
Zhatimi T VERDOTEVE 1ocucicicses i i s stass rmsss e bss st b b eSS 01 - 251
Raportet trigonometrike t& kéndit t2 ngushté né trekEndeshin kénddrejid ... « 255
Raportet trigonometrike t& kéndeve 30% 45° dhe 60" o e =257
Raportet trigonometrike nga i njejt EEnd @ oo i - 260
Zgjidhja e trekendEchit KEOOAIERE ...ovmwwiessmeiisissmsainisisissasamiasammmmiesesmasissssasainisissssasasasassamusase 262
L L = T S 265
Zhatimi i raporteve trigonometrike né situata problematike ... - 267
EEndet né transversalen e dy dreflEEave oo e s s 274
ST PTIEY R oot i i o s s e -279
- T ol e Ty S S —— - 284
Mbulimi i njé sipérfageje t& dhEnE né MAfN . —————— . 290
ek e A e L L LR .294
FIHIERE | R MTIAR e i o it s  dm . 300
DETYRA PER PERSERITIE DHE PERFORCIM ..cooouimimimisis s ssmsissssssssesamisisssssisssisssssssssasssssasaias - 305
TEMA 5: MATIA
Perimetrl dhe syprina e formave 2D e v s s s —————_— - 310
Njehsimi i rrezes s& rrethit t€ brendashkruar dhe (€ jashtashkmuar. ..o - 316
Syprina & rrethit dhe PIESEVe tE ITEHIL ...c.c.cooocve e ccemesmssesss s sses s sssssmsesss s 318
Zhatimi i teoremave né situata problemore ..o S SR B sasmiia e -321
Syprina dhe VETHIR § FOCTIENR D i miimidisnciimns i e s .34
Cilindri. Syprina dhe vellimi 1 cllindrt .o s s ——————— - 328
Zhatim i syprinés dhe vELimit i formave A0 ... s i - 332
DETYRA PER PERSERITIE DHE PERFORCIM. ...c.cooions e ieiemisissssssinissmsns s ssiasaiass - 335

TEMA & PUNA ME TE DHENA

6.1.
6.2
6.3.
f.4.
6.5

oL vy a1 S S —— - 339
Pl e T R s e i i i - M3
oot Y dbimae.. i e - M6
Para it P & U TN . o e e s e m -39
Perpunimi dhe interpretimi i t€ dhEnave v s s s —————— - 360

DETYRA PER PERSERITIE. ... oo csmscsssesmsssmsssmses st iasess sessiess s s st s tmsa st mtssase sesass s 2364



NUMRAT DHE VEPRIMET
ME NUMRA

Me shtjellimin e késaj teme do
té aftésoheni:

1. t& aplikoni njohurité pér bashkésité gjaté
zgjidhjes sé situatave problemore;

1. t& pérdorni numrat reald dhe veprimet me
to pér té formuluar, zgjidhur dhe nxjerré
pérfundime kur zgjidhni njé preblem n& njé
kontekst real:

3. & pérdorni raportin, propercionin dhe
pérgindjet pér t& zgjidhur prebleme nga fusha
té ndryshme (ekonomia, arsimi, mjekésia,

. ndértimi, etj.).




1.1. Bashkésia. Nénbashkésia

Kuptimi i bashkésisé
| AKTIVITET

Jang dhéné numrat: 1, 2, 3,4, 5, 6, 7, §. Gruponi ata sipas ndonjg vetie t8 pérbashkgt:
a) ng dy grupe, b) né tre grupe.

Kuptimi { bashkgsise &shté nocion themelor nE matematike dhe, si i tillg, nuk pércaktohet me ndihmén
e nocioneve t€ tjera. Cdo bashkesi pérbehet nga objekie g jang t& bashkuara né njeé térési sipas ndon-
j& vetie karakteristike té perbashkét g ata kané.

SHEMBULLII 1

Rashksi pérbajns:

a) té gjith€ nxénésit e njeé klase b) t& gjithé peshgit ng Ligenin e Prespés,

Objektet nga t& cilat prbehet bashkesia quhen elemente t& bashkgsisg,

Bashkésité i shénojmé me shkronja t€ medha t€ shtypit: A, B, C, ..., M, N, ..., kurse elementet e secilés
bashkési me shkronja té vogla té shkrimit: &, b, , ..., m, n, ... nga alfabeti latin,

PEr elementet nga té cilat pérbehet bashkésia, themi se i pérkasin bashkésisé. Nése njé
element o i pérket bashkesisE A, shkruajmé o € A

Ndérsa, nése njé element a nuk i pérket bashkésise 4, atgherg shkruajmé a # A. Bashkesing g nuk
pérmban asnjé element e quajmé bashkesi té zbrazur (ose bashkési boshe) dhe e shEnojmé me
simbolin @.

| DETYRA 1

a) A 8shté bashkésia e trekEndeéshave qé kan dy kénde & drejta bashkesi e zbrazur?
b) A &shig bashkésia e pleqgve 300-vjecaré né planetin tong bashkesi e zbrazur?

Ményrat e pércaktimit té bashkésive

Themi se njé bashkési &shté e mirépercaktuar kur pér ¢do objekt mund t8 thuhet saktésisht nése ai
Eshi€ element i azaj bashkesie apo jo.
| DETYRA 2
A 8shié e mirépercakiuar bashkesia:
a) e té gjitha lugéve ng kuzhingn ténde  b) e & gjitha maceve t& vietra?



NUMRAT DHE VEPRIMET ME NUMRA

SHEMBULLII 2

Le t& shqyrtojmé bashkésing M € t& gjithe numrave natyroré njéshifroré. Eshté e garté se elementet e
bashkesisé M jang: 1, 2, 3,4, 5, 6, 7, 8, 9 dhe pErve; tyre, bashkésia M nuk ka elemente t& tiera. K&té e
shkruajmé me: M={1,2, 3, 4,5,6,7, 8, 9.

Kjo menyré & paraqgitjes s& njé bashkésie quhet ményreé tabelare. VErend se elementet e numéruara
jang shkruar midis kllapave, & ndaré me presje. Kur bashkésia jepet n& ményre tabelare, renditja e
: schié & naréndgdsd

PErveg ményres sé mesipérme (€ pErcaktimit t8 bashkisisg, ekziston edhe njé ményre tjetér, e quajtur
meényra pérshkruese, e cila tregon veting e pérbashket karakteristike g€ e kang t€ gjithe elementet
qé i pérkasin bashkesisg, dhe gé nuk e ka asnjé element g8 nuk i pérket asaj bashkisie.

SHEMBULLII 3

Le ti jeté § bashkisia e t& gjithé nxénésve té ciléve ditélindja u bie ¢do katér viet
Vetia e pErbashkEt e elementeve t8 kisaj bashkisie 8shté se ¢do element Eshtg njé nxénés i lindur mé
29 shkurt. Shkruajmé: 5 = {x | x &shté i lindur mé 29 shkurt}.

Lexojme: 5 &shiE bashkesia e t€ gjithE elementeve x t€ tilla q& x 8shitg i lindur m# 29 shkurt.

Per t& lehtésuar pérfundimet gjaté shqyrtimit t& bashkésive, pErdorim vizatime grafike - t€ quajtura
Diagrame té Venit. Cdo bashkesi Af e paragesim me njé bashkesi pikash, t8 rrethuara me njg vijg 2
mbyllur t& lakuar. Pikat e shénuara, dhe ndonjghere edhe i€ gjitha pikat e lakores dhe pjesés s8 rrafshit
té kufizuar prej saj, i konsiderojmé si elemente t€ hashkisise AL

SHEMBULLII 4
& vizatimin 1 &shi# paragitur diagrami i Venit pér bashkising ar =12, 4, 6, &, 10,

M

bt ]
I Lxl

Vizatimi 1

Nénbashkésia

| AKTIVITET

Njé programues i njeh gjuh#t programore P = {Python, Java, C™, JavaScript).
Per projektin e ri duhet t€ njohe R = {Python, JavaScript}

A do t& mundet programuesi t8 pérfshihet né projektin e ri?



SHEMBULLI 5

Le té jené dhens bashkésité: 4 ={1,2,3,4,5, B={1,2,3,4, 56,7, 8,9} dhe c ={1, 2, 3,4, 5.

Cdo element i hashkesise A i pérket bashkesisé B. N bashkésing B ekziston njé element, pér shem-
bull, elementi 7, i cili nuk i perket bashkésise A (vizatimi 2).

Cdo element i bashkisise A i pérket bashkisisé C, dhe gdo element i bashkésisé C i pérket bashkésisé

A (vizatimi 3).
g —

- e = . . # _ ."‘x
I. ..:Ill:: __.-"-r- 3 3. E- "._ l 4 /]: 3_. \\]I
! 1n *3 i \ I L]
x.,\\x .s H_/" ; _ 28 4 .,
.9— el --'.5'. b _“-\.\_%%__ -5___ ///
Vizatimi 2 Vigatimi 3

Bashkgsia A Eshié nénbashkesi e bashkesisé B, nése dhe vet®m nése ¢do element i bash-
kesisE A i takon edhe bashkesisE B. Shkruajmé A C B.

SHEMBULLI &

a) Per bashkesité 4 dhe B {8 paragitura né vizatimin 2vlen A C B
b) Bashkesia e zbrazur shté nénbashkési e pdo bashkEsie A. Pse?
c) Per bashkesité A dhe C {€ paragitura né vizatimin 2vlenA € cdhe cC A

Dy bashkési A dhe B jang té barabarta nése dhe vetém nése secila prej tyre Eshté nénbash-
kesi e tjetres, gjegjésisht A © Bdhe B C A Shkruajmé A =B.

SHEMBULLI 7

Jang dhéné bashkésia A elementet e s& cilés jang shkronjat e fjalés bari dhe bashkEsia B elementet e s&
cilés jang shkronjat e fjalés arbi. Le t1 shkruajmé bashkésité né ményré tabelare:
A={barijdheB={arb,i}

Shohim se A ¢ Bdhe BC 4, g€ do t2 thot# .4 = B, pra bashk&sité e dhéna jané t€ barabarta.

Bashkgsia A &shté nénbashkesi e viérteté e hashkésisé B, nése ¢do element i bashkisisé 4
i pérket bashkésisé B, dhe ekziston t& paktén njé element ng bashkesing B i cili nuk i pér-
ket bashkisisé 4. Shkruajmé A C B.




NUMRAT DHE VEPRIMET ME NUMRA

SHEMBULLI 8

a) Bashkesia e té gjithé paralelograméve Eshité nénbashkgsi e vérteté e bashkesisé s& & gjithé
T ——

b) Bashkgsia e zbrazur Esht nEnbashkssi e vértet e cdo bashkssie jo (& zbrazur B.

| DETYRA 3

A jané t& sakta pohimet e méposhtme:

a) Bashkgsia e numrave ¢ift 8shté nénbashkesi e bashkésisé s& numrave natyroré.

b} Bashkésia e genve {2 racés pekinez 8shie nénbashkesi e vértet® e bashkesise € & gjithe genve.

DETYRA PER USHTRIME

1. Shkruani né ményré tabelare bashkésing:
a) A= |x | x &shté muaj i vitit} b) B={x|xéshté shuméfish i6 dhe 40 <x < 70}
¢) C={x | x8shté numér i thjeshte dhe 0 <x <30} ¢) D={x|xe Z dhe 50 £ x* < 100}

2. BashkEsing A, elementet e sE cilés jang numrat e thjesht# né dhjetéshen e dyté, paragiteni:
a) né ményre tabelare, b) me diagram t& Venit, c) né ményré pérshkruese.

3. Paragitni bashkésité A dhe B me diagram 8 Venit, nése dihet se:
5€A5¢B3IcAERT¢ATER4EAAEDR

4. LetBjenEC={a,0,d, e h}jdheD=[b oef. .

Rivizatojeni diagramin e Venit né vizatimin 4 dhe shénoni r/- :
elementet né vendet perkatése, \
5. Eshte dhéné bashkésia A ={x|x € Z dhe —2 < x < 3} | |
Shkruani t& githa: \/ /
a) nénhashkesité e bashkesise 4 -
Vizatimi 4

b) nénbashkesité e vErteta té bashkesisé A

6. Eshté dhéng bashkésia M ={x | x &shté numér ek nga dhjetéshja e dytél. Cili nga pohimet éshté i
sakts:

a){15,19jca b) {BloM c) BcM ) {12416} C M d) MO M7
7. Gjenixnése:a) {-14}c{-5,-13,x7 b {57.9ci{-23,569%x c) {23}c{-22x
8. Cilanga bashkésité shté bashkesi e zbrazur:

a)A={x|xe Z*dhex <4} b) B={x|xe Qdhex=-1}
) C={x | xEsht? pjesttues i numrit 0} ¢) D = fx|xEshté shuméfizh i numrit 0}
HULUMTIM T e G

"NE njé fshat, berberi Mile i rruan t& gjithé burrat g& nuk rruhen vetg”. Mendoni dhe zbuloni
pse bashkésia nuk éshté e mirépercakiuar. Kush e rruan berberin Mile? Pérpiquni té jepni njgé

formulim t€ ri, ashtu e bashkésia € jeté e mirépErcaktuar,

11



1.2. Bashkésité ekuivalente dhe
numrat kardinalé

Bashkésité ekuivalente

SHEMBULLI 1
Le t& jeng dhEng bashkesité A = {a, b, ¢, d} dhe B={k, I, m, n}.
aboed Cdo elementi nga bashkesia 4 mund ti shogerohet njé element nga bash-
TYT oYY késia B.
kIl mn
kIl mn Cdo elementi nga bashkesia B mund t1 shogérohet nj element nga bash-
YOt kisia A.
a b o d
- E x4 Midiz elementeve & bashkésive A dhe B Eshté vendosur njé korrespon-
TY oYY dencé e dyanshme (bijektive).
a b o d
Nese per bashkesité 4 dhe B vlen:

= ¢do dy elemente t& ndryshme & bashke A i shogérohen elemente t2 ndryshme nga
bashkésia B dhe

» ¢do element i B ésht# i shogruar nga té paktén njé element 4,
ateheré themi se Esht€ vendosur korrespondence e dyanshme (bijektive) ndérmjet.A
dhe B.

Dy bashkesi A dhe B pér t& cilat mund t8 vendoset njE korrespondence bijektive themi se
jané bashkési ekuivalente. Shkruajmé 4 ~ B. Lexojmé A4 &shte ekuivalente (e barasvler-
shme) me B.

SHEMBULLI 2
A jané ekuivalente bashkesité 4 = {1, 2, 3,4, 5, 6, 7} dhe B ={x | xésht# dité e javés}?

Bashkisité e dhéna jang ekuivalente, sepse midis tyre mund t& vendoset njé korrespondence bijektive:
1 2 3 4 5 (] 7

& ' i . i i I

T ' ' v ' v
ehéné emarté emérkurd eenjie epremte  eshtungd  ediel



NUMRAT DHE VEPRIMET ME NUMRA

| DETYRA 1
Nje analist financiar ndjek investimet né dy portofols:
A = [aksione, obligacione, pasuri t€ paluajtshme} dhe B = {mallra, aksione, kriptomonedhal
A jané ekuivalente bashkésité 4 dhe B?

Bashkesité e barabarta jang ekuivalente. E kundérta nuk vlen gjithmonég.

SHEMBULLI 3

Jangé dhéng bashkesité:

A =[x | x 8shtE numeér natyror ¢ift mé i vogél se 10}, B={2,4, 6, 8},

C = {x | x Eshté sting e vitit} dhe D = {vjeshté, dimér, pranvers, veré}.

Cilat nga bashkésité e dhéna jan# ekuivalente, dhe cilat jang t& barabarta?

Le t'1 shkruajmé n# ményré tabelare bashkesité A dhe C:
A=1{24, 6,8} dhe C = {vjeshig, dimér, pranvers, veré},

TE barabarta jané bashkesité: A = Bdhe C=D.

Ekuivalente jané bashkesité: 4 ~B, A~ C, A~D, B~C, B~ Ddhe C ~D.

| DETYRA 2

NE njé restorant ushgimi t8 shpejté mund t2 zgjidhet njé nga vakiet e méposhime pér dreké: sandvig
me pulé, sandvig me peshk, cizburger ose gishta pule. Hana dhe Harisi blejng ushgim sipas ofertés.
Shkruani dy nénbashkEsi ekuivalente, por jo t8 barabarta, g€ pérbEhen nga dy vakte t€ ndryshme g8
sipas menusé Hana dhe Harisi mund ti zgjedhin pér dreke.

Numrat kardinalé

| AKTIVITET
Ana, Adori, Simoni, Tea dhe Milja shkuan n# piknik. Secili prej tyre solli me vete njé canté shpine.
Ekskursionistét formojné bashkEsing 4, ndgrsa cantét e tyre formojng bashkesing B. Meqé ¢do cants
ka pronarin e vet, dhe ¢do ekskursionist ka ¢antén e vet, t8 dy bashkesité jang ekuivalente, pra A ~ B.
a) A mund t& presim g numri i ekskursionistéve t8 jeté i barabarté me numrin e cantave? Arsyetojeni
pérgjigien tuaj.
b) Sa&shté numri i elementeve t& bashkesisé A, dhe =a ai 1 bashkésisg B?

Le té jeté N_ ={L, 2, 3,..., m} bashkésia e m numrave t& par# natyroré dhe le t& jeté 4 njé

bashkesi e ¢larédoshme.

a) Bashkésia A quhet bashkesi e fundme nEse A = &, ose nése ekziston njE numér natyror
m i tillE g8 A ~ N _.




b) MNése A =@, atther themi se numri i elementeve t& bashkésise A éshtg 0, pra bashke-
sia A ka numrin kardinal 0 dhe shkruajmé EA) = 0.

c) Nése A ~M_, atéherg themi se numri i elementeve t bashkesisé A &shté m, pra bash-
kizia A ka numrin kardinal m dhe shkruajmé HA) = m.

¢) MNése bashkssia A 8shif e fundme, gjithashtu shkruajmé HA4) < oo,

d) Nése bashkésia A nuk &shté e fundme, themi se bashkeésia A &shté bashkési e pafund-
me. Né kité rast shkruajmé kA) = oco.

Edhe tek bashkgsité e pafundme ekzistojng numra kardinalg t& ndryshem. Te tillé jang, pér shembull,
numrai kardinal i bashkEsisé s numrave natyroré M dhe ai i bashkgsisé s& numrave realé R.
SHEMBULLI 4

Gjeni numrin kardinal t&8 bashkgsisg:

a) A={1,273} b) B={a, b, ¢, d} c) c={@} ) D=@

a) kid)=3 b) KC)= 4 c) HC)=1 ¢) HD)=0

SHEMBULLI 5

Gjeni numrin kardinal t& bashkgsisg:
a) M = {biologji, fizike, kimi, astronomi, gjeologji}
b} v = {matematiké, informatike, psikologji, ekonomi, gjuhgsi, pedagogji}

a) kd)=5 b) HA)=6.

SHEMBULLI &

Gjeni numrin kardinal t& bashkgsisé:

a) A=fx|xeMNdhel<x<h} b) B={x|xe Zdhe -6 <x < 4]
Bashkésité e dhéna do t'1 paragesim n& ményre tabelare.

) Meqgé A ={2,3,4,5, 6}, perfundojmé se k(4) = 5.

b) NgaB={-6, -5, -4, -3, -2, -1,0, 1, 2, 3} konkludojmé se k({c) = 10.

| DETYRA 3
A Bshte bashkésia e:
a) numrave natyroré b) numrave & ploté ) numrave racionalgé
) numrave real d) numrave realé pozitive dh) atomeve né njE objekt
bashkési e fundme apo e pafundme?
SHEMBULLI 7

Shuméfishat e numrit 3 pérbéjng bashkésing 5={3,6,9,..}..



NUMRAT DHE VEPRIMET ME NUMRA

Bashkesing e dhéné mund ta shkruajme né ményre pérshkruesesi: S={n|n=3Imkum & N}
e cila na lejon t8 vendosim njE korrespondence bijektive midis bashkgsise s& t8 gfith& numrave natyror#
dhe bashkésisé s& t& gjithe shuméfishave t& numrit 3:
B=31 6=3-2 o =13 S 12=3-4
i I i i
'

¥ Ly L

1 2 3 4
Sipas kisaj, bashkésia e & gjithe shum@fishave t€ numrit 3 dhe bashkgsia e & gjith€ numrave natyrors
jang bashkesi ekuivalente, pra 5 ~ M.

Le & vérejmé se 5 C M, qé do (8 thoté se bashkésia e numrave natyroré éshté ekuivalente me njé
nénbashkési té vértets (€ saj. Kjo mund t& ndodhg vetém te bashkgsité e pafundme.

DETYRA PER USHTRIME
1. 1. NjE laborator biologjik grupod 5 lloje & ndryshme bakteriesh né nj€ engé Petri:
B=|BL B2, B3, B4, BS}. N& njé ené tjetér, ka mostra kérpudhash: F = {F1, F2, F3, F4, Fi}.
A jan ekuivalente bashkesité B dhe F? Arsyetojeni pérgjigien tuaj.
2. Ekipi i shkollés s& volejbollit pérbéhet nga lojtarét e méposhtem:
{Ana, Beti, Kate, Esra, Maja, Tea, Petra, Zhana}.
Shkruani dy nénbashkesi ekuivalente, por jo t& barabarta, g2 pérb#hen nga gjashte lojtare gg traj-
neri mund t'1 zgjedhe pér ndeshjen e ardhshme.
3. A jané ekuivalente bashkesité e pjeséve t& njé makine:
X = [vidé, arré, rrotéz} dhe ¥ = {valvulé, pomp#, matés}.

4. Njehsoni numrin e elementeve 8 bashkisise:
a) M={1,3,5,7,9] b} N = x| xshté numér i thjeshté mé i voggl s= 2}
c) P={2,3,4...99] ¢) Q =/]x|x8Eshié numér natyror 6 < x < 35}

5. Njehsoni numrin kardinal t& bashkesise:
a) A={H, O, N, Cl, Na}
b) B = {Python, Java, HTML, CSS, JavaScript, C++}
¢) C ={motor, rezistence, kondensator, diodé]
¢) C={laptop, tablet, telefon, ruter, tastieré, monitor]
6. Vendosni njé korrespondence bijektive midis bashkgsis# s£ numrave natyroré dhe bashkisise 8
t& gjiths:
a) numrave natyroré ift
b) numrave natyroré tek
7. Vendosni njé korrespondence bijektive midis bashkésis# s£ numrave natyroré dhe bashkEsise 8
vargjeve binaré g fillojné me 1: &= [1, 10, 11, 100, 101, 110, 111, ...]
8. Njé hotel ka njé numér t& pafundém dhomash, t&8 numéruara me numrat natyroré: 1, 2, 3, ... Né

hotel nuk ka dhoma t€ zbrazura, dhe vien njé mysafir i ri.
NE cfarg ményre do t& akomodohet mysafir 1 f?



1.3. Veprimet me bashkési

Prerja dhe unioni i bashkésive

Jané dhéng bashkasité 4 = 11,2, 3, 4, 5} dhe B = {3, 4, 5, 6, 7, &}. Numrat 3, 4 dhe 5 jané elementet e
tyTe t& perbashkéta. Prej tyre mund t& formojmé njé bashkési t& re , pér té cilén themi se &shté marre
si rezultat i njé operacioni t& kryer mbi bashkesité A dhe B,

Bashkisia C = {3, 4, 5}, si dhe operacioni me t€ cilin sht& marré bashkésia, quhet prerje e bashkésive
A dhe B dhe shénohet me C=.4 1 B. Lexojmé: A pretje B.

Prerja e dy bashkesive A dhe B quhet bashkesia A
A B e cila pérbehet nga t€ gjithe elementet g8 i
pérkasin bashkésisé A dhe bashkésisé B

(vizatimi 1):

AnB={x|xe Adhexe B}

Vizatimi 1

SHEMBULLI 1

a) {2,3,5,7,91n{3,9,15} = {3, 9}

b) Le téjeté Bbashkesia e & gjith? trekéndeshave barakrahés, dhe X bashkesia e t£ gjithe trekéndésha-
ve kénddrejtg.

Prerja B 1 K éshté bashkésia e t& gjithé trekendéshave barakrahis kénddrejte.

SHEMBULLI 2
Bashkésité K dhe L jané paragitur me diagram t€ Venit né vizatimin 2.
Pércaktoni bashkesing En L.
a) k) c)

B, e, K — T el

= E H""\-\.M ™ r 'E. R .Il:'\- .._.--' -
I.-".ffl-' ] 3'. x". e Y I."g'{:f_ ’ . -:ﬁ"x\ll llr.v"" le 3.\\ I. e E-' "
| : | | 1) | | .
\ g\ T S ) N\ah b} o J\ g ®
NN WS NSNS

a) EnL={37} b) MegeLC K, EnL={a,bj=L ¢) ENL=@
Nése bashkesitZ A dhe B nuk kang elemente t£ pérbashkita, atéheré prerja e tyre 8shté bashkesia e
Zhrazur, praAn B=@.



NUMRAT DHE VEPRIMET ME NUMRA

Dy bashkgsi, prerja e t& cilave &shtg bashkésia e zhrazur, quhen bashkési disjunkie.

SHEMBULLI 3

a) {1, 3,5, 7}n{24,6}=@
b} Le t€ jeté 5 bashkesia e t€ gjithé qyteteve né Serbi, dhe T bashkésia e t€ gjithe gyteteve né Slloven.
Ato dy bashkesi jang disjunkte, sepse 51 T= @ (PseT).

| DETYRE 1

a) Shkruani n€ ményré tabelare bashkisite: E={x|xe M, dhex < B} dhe F={x|xe Ndhe 5 <x <
10}.

b} Shkruani n ményré tabelare bashkésing En F.

Jang dhéng bashkesité A=1{1, 2, 3,4, 5}dhe B={3, 5, 6, 8}. Nése i bashkojm# kito dy bashkesi né njé,
do t& marrim bashkésingé 5={1, 134SEE},Ehnh]mmelemEmeﬂdheiiperkasinadhebuth—
sisé A edhe bashkésisg B, por n# bashkesing e bashkuar 5 shfagen vetém njé herg. Shpjego psel

Bashkesing e fituar 5 e quajmé# union t& bashkésive A dhe B dhe e sh&nojmé me simbolin s=A U B
Lexojmeé: 4 union B. Unionin e quajmé edhe operacionin g& Eshté kryer mbi bashkesité A dhe B i re-
zultat i t& cilit &shi# fituar bashkesia 5.

Unioni i bashkésive A dhe B quhet
bashkésia A U B e cila pérbehet nga (& gjithé
elementet g i pérkasin t& paktén njérés prej
kétyre bashkésive (vizatimi 3):
AUB={x|xEAosexE B}

SHEMBULLI 4

a) [2,4,6,8, 10}u{3,6,9,12} = [2, 3,4, 6, 8,9, 10, 12}
b} LetEjeté A bashkEsia e t& gjithe numrave natyroré tek, dhe B bashkEsia e t8 gfithe numrave natyror#
gift. Bashkimi i tyre Esht bashkEsia e numrave natyroré, prad UB=H

SHEMBULLI &

Bashkesité A dhe B jang paragitur me diagram t€ Venit né vizatimin 4.
Shkruani ng ményre tabelare bashkEsinE AU B.
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a) AUEB={1,2,3,4,5a,b,0,¢]
b) MeqgE BC A, AUB={1,4,a0,d, m}|=A

E} fiUB:{lsElﬂsmaFm}

| DETYRE 2
a) Shkruani né ményré tabelare bashkssits:
g}:é%ﬂ;éshtﬁnumﬁr@ﬂngadhjaﬁsh}aﬂd}f[é}dheF:{ﬂxEshtEnumﬁrt&kngadhje[é&l‘:j&e
b) Shkruani né ményré tabelare bashkésing EU F.
| AKTIVITET
Jané dhéng bashkésite A = {1, 2,3, 4, 5,6}, B={2, 4, 6,8} dhe c={1, 3, 4, 7).
A jani t& sakta barazité:
a) AnNB=EBnaA by AUB=BuaA
) (AncCiNnC=An(BnC) d) (AuCQuC=Au(BuUC)
e) An(BuC)=lancuianc) ) AuEBnC=(AucinfAuc)

PEr cfarédo bashkesish A, B dhe C viejné barazité:

i) ANB=EBEn4 Ligji komutativ pér prerjen
by AUB=BuA Ligji komutativ pér unionin
cl (ANCINC=An{BNC) Ligji asociativ pér prerjen
¢) (AUC)UC=AU(BUC) Ligji asociativ pér unionin

d) An(BUC)={AnClu(anC) Ligji distributivi prerjes ndaj unionit
AuCInC=(AnC)U(BNC)

dh)AU(BN C)=(AUCIN{AUC) Ligji distributiv i unionit ndaj prerjes
AnCluC=Aucin(BUC)

| DETYRA 3
Verifikoni veting asociative & unionit dhe t& prerjes pér bashkesité:
S=ix|xen dhex<d), T={x|xemdhel <x<6}dheR={x|xe Z*dhed4 <x <8}
Le t& percaktojme numrin kardinal t8 unionit t& dy bashkésive 4 dhe B.
Nése bashkgsite A dhe B jang disjunkte, numri kardinal 1 unionit &shté shuma e numrave kardinal t&
bashkésive, pra k{4 U B) = k4) + k(B).



NUMRAT DHE VEPRIMET ME NUMRA

Nese (€ dy bashkgsite priten, atéhere prerja shté nénbashkesi edhe e bashkésisg A edhe e bashkesiss
E. Kjo do t& thote se nése mbledhim numrin kardinal t& bashkesisE 4 dhe numrin kardinal t€ bashke-

sisé B, do ta kemi mbledhur prerjen dy herg, prandaj duhet ta zbresim njé her€, si¢ 8shté dh#né né for-
mulén: kA U B) = k{4) + kB) - k4 1 B).

SHEMBULLI 6
Nise k4) = 10, k(B) = 20 dhe k(4 1 B) = 4, sa 8shté k{4 U B)?

Duke pérdorur formulén pér njehsimin e numrit kardinal t8 unionit & dy bashkésive, marrim kA u
B)=HA)+ HB)-HANB) =10+ 20-4=126.

| DETYRA 4
Njehsoni:
1) kAU B), nése kA)=23, kB)=17dhe AN B)=7
b) kAU B), nése A B= @, HaA) =35 dhe KB) = 78
c) kAr B), nése k4) =24, k(B) = 18 dhe kA U B) = 35

SHEMBULLI 7

NE njé shkoll# ka 20 profesesoré. Nga ata, 12 ligigrojng matematike (M) dhe 4 ligjiérojng matematiks
dhe fiziké (F). Sa profesoré ligjérojng fizike?

Sipas kushteve ng detyré KM U F) = 20, kM) = 12 dhe M N F) = 4.

Me zévendésim né formulén pér njehsimin e numrit kardinal t8 unionit

kM U F) = KM) + HF) - M F) marrim 20 = 12 + KF) - 4 nga ku gjejmé se

ki F) = 12. Gjithse] 12 profesoré ligjérojné fizike.

| DETYRA &

Nga 35 nxEnés né njE klasg, 15 nxénss duan & luajné hendboll {7}, kurse 26 nx#ngs duan t€ luajng fut-
boll (F). Sa nxénés duan t& luajng futholl dhe hendboll?

Ndryshimi i dy bashkésive

Le t& jetE A bashkBsia e nxéngsve t€ seksionit t& shahut ng klasg, dhe B bashkesia e nxéngésve (& seksi-
onit & dramés né klasé. Nga kéto dy bashkési mund t2 formohen dy bashkesité e reja t8 m#poshtme.
E para prej tyre Esht# bashkesia e nx#nésve t€ seksionit t& shahut, t8 cilét nuk jang angtare t€ seksionit
té dramés. KEt€ bashkesi e quajme ndryshim i bashkesisg A me bashkésing B, e shénojm# ng meémyrs
simbolike A \ B, dhe lexojm# A ndryshim B.

NE ményr# analogjike, bashkesia e dyi# pérfagéson bashkesing e nxEngsve t€ seksionit t& drames, 8
cilét nuk jang anétaré né seksionin e shahut. Kjo bashkesi &shi# gjithashtu ndryshim, por i bashkesiss
B me bashkesing 4. Shkruajme B A.
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Ndryshimi i bashkgsisé 4 me bashkesing B quhet bashkesia A \ B e cila pérbehet nga t&
gjithé elementet e bashkesise A, t& cilét nuk i pérkasin bashkeésis£ B, prad\B=|x|x€ A
%% dhe x¢ B). NE ményré 2 ngjashme, B\ A = x| x€ Bdhe x ¢ A},

MNdryshimet A \ B dhe B A jan€ paragitur me diagram t# Venit né vizatimin 5 dhe vizatimin 6.
A B ] B

Vizatimi 5 Vizatimi &
SHEMBULLI 8
a) {2,4,5, 7,811 {3,5,7,9}={2,4, 8}
b} Le t& jeté A bashkésia e nxEngsve né njé klasé g jan me & gjaté se 150 cm, ndérsa B bashkesia e
nxéngsve t€ sE njgjtes klasE g€ jang 11 vjeg.
Ndryshimi 4 \ B pérbehet nga ata nénés gé jans mé té gjaté se 150 cm dhe nuk jané 11 vieg, ndérsa
ndryshimi B .A pérbEhet nga ata nxénés g jané 11 vjeg dhe nuk jang mé € gjaté se 150 cm.

| DETYRA &
Jang dhéng bashkésité 4 ={1,2, 3,4, 5, B={1,2,4,6}dhe c=]1, 3, 5,7, 9}
a) Shkruani né ményre tabelare bashkésité A\ B, B\ 4, B\ Cdhe A \(B\ C).
b) AvlenbarariaA\B=EB' A7
c) Verifikoni baraziné A\ (B\ C)= (4 \ B)\ C.

Me siguri e keni véng re se pér veprimin e ndryshimit 8 bashkésive nuk vlen as ligjii komutativ, as li-
gji asociativ.

| DETYRA 7
Jang dhéné bashkesité M ={x| x € W dhe x < 6}, P={3, 5, 7, 9} dhe T={ x| x € W dhe x Eshi& numér
¢ift nga dhjetgshja e paré}. Pércaktoni bashkesite:
a) T\M b)) PuM\T) ¢l TN(M\F)

| DETYRA 8

Bashkésité 4, B dhe C jané dhéné me diagram t& Venit (vi-
zatimi 7). Shkruani n& ményre tabelare bashkisite:

a) AnC b) BuA c) B\C

¢) (AnB)\C d) (BUC)\A
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Le té jené dhéné dy bashkesi A dhe B. Sa &shtg numri y B
kardinal i bashkésisé 4\ BT

Mund t& shkruajmé A = (4 \ B)U{An B) (vizatimi 8).

Bashkesité 4\ B dhe A n B jané disjunkte, prandaj me zhati-

min e formulés s& numrit kardinal t& unionit t& dy bashkésive,

fitojmé k4) = kA \ B) + kA n B) prej nga rijedh HA \ B) =
ki{A) = kAR B). Vizatimi §

SHEMBULLI 9

Gjithsej 120 persona i jang ekspozuar veprimit t& kimikatit C, dhe 50 persona i jané ekspozuar vepri-
mit t& kimikatit C,, ndérsa 30 persona u jang ekspozuar veprimit t€ t& dy kimikateve C dhe C,.

a) Sapersona i jang ekspozuar kimikatit C . por jo edhe kimikatit C7

b) Sa persona ijang ekspozuar kimikatit C,, por jo edhe kimikatit C 7

NE bazé t& kushteve t& detyrés kemi k(C,) = 120, kC,) = 50 dhe KC,n C,) = 30.
Me zbatimin e formulés pér njehsimin e numrit kardinal t£ ndryshimit t£ dy bashkEsive fitojmg
2) KC, \ C)=HC) - HC,NC) =120-30=%0  b)KC,\C)=kC,) ~KC,NC,)=50-30=20

Pra 90 persona i jané ekspozuar kimikatit C,, por jo edhe kimikatit C_, ndérsa 20 persona i jang ekspo-
zuar kimikatit C, por jo edhe kimikatit C,.

Gjaté pércaktimit & ndryshimit t2 dy bashkEsive A dhe 1,

na intereson rasti kur A c Ur{vizatmi 9).

Atgherg ndryshimi 7\ A quhet komplementi i bashkgsisE A ndaj
bashkgsisé trdhe shénohet me A% Pra, A°= U\ A

Bashktésia U ndaj s& cilés kérkojmé komplementin zakonisht Eshté e
fiksuar dhe quhet bashkési universale.

Nga kjo, numrin kardinal t&8 komplementit t& bashkesise 4 ndaj
bashkesise universale Iy mund ta njehsojmé nga formula

l{ A7) = k(L7) = kA

SHEMBULLI 10

Komplementi i bashkisisé A = e mart, e enjte] i dhéng né vizatimin 10, ndaj bashkesisg universale
U= {x | x &sht# dité e javiés} Eshté bashkisia A" = {e héng, e mérkurg, e premte, e shtuné, e djelg} (vi-

Zatimui 11).
II II ! -
& hiing e mérkund & hiind o mérkurd
A = P e
¢ o marté e premte /7 omarté ﬁ“\.: premte!
e shituné | - i i \& shiuné | ; ]
e ET.IJ‘I:E______.-" . H___Ennjtc____i,-*'
) e diel = e diel -
Vizatimi 10 Vizatimi 11

Mund t& njehsojme se HAS) = HIM) - HA)=T-2=5

21



| DETYRA 9

Nga 400 nxénés né njé shkoll#, 100 nxénés konsumojng lEng dredhéze, 150 nxénés konsumojn léng
molle, kurse 75 nxénés konsumojng [Eng dredhéze dhe lEng molle. Sa nxéngs nuk konsumoing as léng
dredhéze e as [Eng molle?

Férdorni barazing (4 U BY = A°n B

DETYRA PER USHTRIME

1. Fshté dhéng bashkésia.a ={1, 2, 3, 4, 5}. Gjeni bashk&sing:
aA)ANnA blAn@ o Aud ¢ Aud djAala dh) A\@ &) @gla

2. Me ndihmén e bashkesive A, B dhe U7 bashkgsingé me ngjyré t€ verdhe té dhéné né diagramin e
Venit né vizatimin 12.

Wizatimi 12

3. Jang dh&ng bashkEsité M =[x | x EshtE pjestues i 6}, P = {x | x EshtE shuméfish i 6 dhe x < 20}

dhe N ={x | x EshtZ pjesétues i prbashket { 12 dhe 18}, Shkruani n& ményre tabelare bashkisite:

a)MnN b)MUP c) N\P ¢) M\(NOPF) d) MV\(NUF)
4, Sipas diagramit t& Venit ng vizatimin 13, ;I

shkruani né ményre tabelare bashkésing:

a) AnBnC b) AnBNC*

c)ANBNC ¢} AnBNC \ l':'.

dyan(Bucy dh) A nBnC L

elCnfAudc): & Bnlaud)-

/

5. Shkruani komplementin e bashk#sisg, nése bashkésia universale Vmﬂ_ml—_;,
eshté bashkesia e numrave natyroré:
a) {x | x Eshi& numeér i thjeshts] b} {x|xEshté i pjesEtueshém me 3 dhe me 5
c) {x | x éshté katror i plotg} ¢) fx|x+5=8}
d)fx|xz 5} dh) fx|2x+1=9}

6. Gjeni vierén e x, nése:
2) (-4, L0} n{-55L11}={0,1} b {5,x-T}n{-524,5~7,18)={2,5,-7)
7. Jané dheng bashkésité A ={1,2, 3,4, 5}, B={2, 4,6, 8} dhec={1, 3,5,7,9}.
Gjeni bashkésing:
a) A\B byB\C c)lB\A g iAauB\c d)({c\anB dh) (AuB\(BUC)
ME pas pércaktoni numrin kardinal t& secilés nga bashkésits e fituara.

8. Gjeni bashkésitE A dhe Bnése AUB={a,6,8,4,7,9, A\B={4,6}dhe B\ A=[b, T}



NUMRAT DHE VEPRIMET ME NUMRA

9. NE njé grup nxeéngsish, 100 nxénés flasin anglisht, 50 nxEnés flasin gjermanisht dhe 25 nxéngs i
flasin t& dy gjuhit. Cdo nxénés flet té paktén njé gjuhs.
Sa nxEnés ka né grup?

10. Né njé shkollé 70 nxEnés stérviten né futboll, 50 nxEngs stérviten né basketboll, dhe 100 nxEngs
stErviten né t& paktén njé nga kéto dy sporte. Sa nxénés stérviten ngé futboll dhe basketboll?

1.4. Zgjidhja e problemeve me zbatim
té bashkeésive

Le té jens dhéné bashkésia universale © dhe dy nénbashkisi té saj A dhe B. Kéto dy nénbashkisi 4
dhe B do ta ndajng bashkésing universale Iy ng 3 ose 4 nénbashkési disjunkte, unioni i & cilave &shig
bashkEsia universale, n varsi t faktit nése jané disjunkte apo priten {vizatimi 1).

oo_ap

(B
Vizatimi 1

SHEMBULLI 1

Jangé dhéng bashkesia universale U dhe dy nénbashkési t& saj A dhe B.

a) Sipas vizatimit 2, ng t€ cilin Esht# paragitur diagrami i Venit t£ nénbashkésive disjunkte
Adhe Bkemi: KA) =23, KC)=17dhe AL CF=10.
Nga kjo gjejm, pér shembull, kA U B) = 23 + 17 dhe B(L) = 23 + 17 + 10 = 50.

G @
= NIF

Wizatimi

b) Sipas vizatimit 3 né t& cilin 8shté paraqitur diagrami i Venit i nenbashkesive A dhe B g€ priten:
HANB)=T,HANC)=5KBNA)=2dhe HAUCF=8.
Nga kjo gjejmé se
HA)=T+5=12LKB)=2+5=T.HANE) =5,
HAUB)=T+5+2=14dhe {IN=T+5+2+8=22



SHEMBULLI 2

NE nje klub sportiv jang angtargsuar 35 vajza. Nga to, 22 luajng volejboll (v, 25 luajné tenis (T), dhe 4
nuk luajné as volejboll as tenis. Sa vajza luajng volejboll dhe tenis?

Le & jeté x numri i vajzave gé luajng valejboll dhe

tenis (vizatimi 4).
Giithsej 22 vajza luajng volejboll, pra numri i vajzave gé luajné vole- @B
jboll, por nuk luajné tenis 8shté 22 - x.

Gjithsej 25 vafza luajné tenis, pra numri i vajzave g luajn# tenis, por 4
nuk luajné volejboll Eshté 25 - x. IR
Katér vajza nuk luajn# as volejboll as tends.

Numri i pergjithsh&ém i vajzave né klub &htg 35.

Formojmé barazimin (22 — x) + x+ (25 - x) + 4 =135

zgjidhja e t& cilit éshté x = 16.

Numri i vajzave gi luajng volejboll dhe tenis éshis 16.

| DETYRA 1

Rada dhe Era shérbejng supé dhe sallat€ s& bashku me gjellén kryesore né njgé darké martese. NE dar-
kEn e marteses morén pjesé gjithsej 150 & fiuar. Nga ata, 92 t& ftuar porositén sup#, 85 € fiuar poro-
sitén sallaté, ndérsa 23 & ftuar nuk porositén as supé as sallaté. Sa t& fiuar porositén supé dhe sallaté?

SHEMBULLI 3

Le € jen# dhEng bashkesia universale 7 dhe tri nEnbashkesi t€ saj A, B dhe C, & cilat priten me
njéra-tjetrén. Ato e ndajné bashkésing universale né 8 nEnbashkgsi disjunkte, unioni i t€ cilave &shtg
bashkésia universale vizatimi 5).

SHEMBULLI 4

Sipas vizatimit 6, né t& cilin 8shté paragitur diagrami { Venit t& nénbashkesive 4, B dhe C, gé priten:
HANBUCK) =3, HANBNC)=LHANENC) =4, HANENC)=5,

HBEN(AUCKH =10, A nEnCl=T. MCniaucr =11dhe KAUBUCF=L



NUMRAT DHE VEPRIMET ME NUMRA

Nga kjo gjejme, pér shembull, E e

o e T

HA=3+2+5+4=14, o A-f—’i T
HB)=10+2+5+T7=24, i [ 2 —— |
HCO)=11+4+7+5=27, f : : D«
HANB =2+5=7, |

HANC)=4+5=9, \ \\H__ |1/‘¢'.
KHBNC)=5+7=12 \ :

i
HAUBUC)=3+10+11+2+4+7+5=42dhe h___q__l __f,,f’ff
HO=3+104+114+24+44+7+5+1=43. Hi'_ i 6
SHEMBULLI 5

NEe njé klub sportiv jan# anétarésuar 38 anétaré.

3 anétare luajné futboll (F), basketboll (B) dhe tenis (T).

4 anétare nuk luajné as futboll, as basketboll, as tends.

19 anétaré luajné futboll, 16 luajné basketboll dhe 12 luajné tenis.

7 luajné futholl dhe basketboll, 4 luajng basketboll dhe tenis.

a) Paragiteni me diagram t€ Venit. b) Sa anétaré luajné futboll dhe tenis?

Le t& jeté x numri i anétarsve g8 luajné futboll dhe tenis
(vizatimi 7). Sipas kushtit n& detyré: 3 anétaré luajné futboll,
basketboll dhe tenis.

x— 3 anétar luajngé futboll dhe tenis, por nuk luajng basketboll.

4 — 3 =1 anétar luan basketholl dhe tenis, por nuk luan futholl.

7 -3 = 4 anétaré luajng basketboll dhe futboll, por nuk luajné tenis.
16 — 1 - 3 - 4 = 8 anétaré luajné basketboll, por nuk luajné as fut- 4
boll as tenis. R
19 - 4 — 3 - (x— 3) = 15 —x anétaré luajné futboll, por nuk luajné as

basketboll as tenis.

12 -1 - 3 - (x— 3) = 11 - x anétaré luajné tenis, por nuk luajng as

futboll as basketboll.

4 anétare nuk luajné as futholl, as basketboll, as tends.

Sipas késaj, formojmé barazimin

B+1+4+34+x-9+(15-0+(1l-x)+4=78

zgjidhja e té cilit éshtg x = 5.

Numri i anétaréve g luajné futboll dhe tenis &shts 5.

SHEMBULLI &
Sﬂnxﬁnésnrﬁsﬁshumlimeﬂg" né né vitin e paré e njé gjimnazi nése:
47 nxénes jané anétaré & klubit t& basketbollit (B);

45 oeénEs jand anitaré té klubit t& futbollit (F);
13 nxénés jané angtaré & kiubit t& shahut (sh);



37 nxéngs jan anétaré té klubit t& gjuhgs angleze (4);

15 nxenés jan# anétars t& klubit 2 matematikes (M),

12 mxEngs jan# anétare t& klubit t& basketbollit dhe futhollit;

15 nxénss jané anétaré té klubit & basketbollit dhe klubit t& gjuh#s angleze;

17 nxénss jané anétaré té klubit t& futbollit dhe klubit t gjuhés angleze;

10 nxenés jan# anétaré t& klubit & shahut dhe klubit & matematikes;

2 nxénés jané ansétaré t& klubit & futbollit, basketbollit dhe gjuhés angleze;

5 nxénés nuk jané anétaré (2 asnjé klubi?

Le {£ jeté x numri i nxéngsve g mésojné né vitin e paré t& gjimnazit (vizatimi 8).

Sipas kushtit ng detyre:

12 - 2 = 10 nxénés jané anétaré & klubit t& basketbollit dhe futbollit, por jo t& klubit & gjuhss
angleze;

17 - 2 =15 mxénés jané anétaré (& klubit t futbollit dhe klubit & gjuh#s angleze, por jo té kKubit t2
basketbollit;

15- 2 =13 nxénés jané anétaré t& klubit £ basketbollit dhe klubit t2 gjuhés angleze, por jo t& klubit
t& futhollit;

Keshtu, marrim se:

4?;1:2335—lﬂ—l:ﬂnxén&sjmémﬁtarétﬁﬂubittﬁhﬂskethuﬂit,pnr]u (& futbollit dhe klubit 2 gjuhgs
an

4551531—111-1:15 nxéngs jané anétaré t& klubit & futbollit, por jo t& basketbollit dhe klubit t2 gjuhis
an

37-15-13 - 2 = 7 nxénés jané anétaré & klubit £ gjuh&s angleze, por jo t& futbollit dhe baskethallit;
22+ 184 7+ 10 4+ 13 + 15 + 2 = 87 nx&nés jane anétaré t8 klubit t& futbollit ose basketbollit ose
gjuhgs angleze;

15— 10 = 5 nxénés jan€ anétaré t& klubit t& matematikés, por jo t8 klubit t& shahut;

13 - 10 = 3 nxénés jané anétare t& klubit t& shahut, por jo t8 klubit t8 matematikés;

3 + 5+ 10 = 18 nxeéngs jan# an&tare (€ klubit @ shahut ose t& klubit 8 matematikes;

Ne duam t& maksimizojmé numrin e pérgjithshém t& nxéngsve, g do t€ thote se dubet t&8 minimizo-
jmé prerjet e bashkesive (pérvec atyre g€ jang dheéng). Késhiu, numrér mé € madh (& nxéngsve do t&
kemi n#se asnjé nga nxéngsit gE jané anétare t€ klubit t€ basketbollit ose futbollit ose gjuhgs angleze
nuk Eshté anétar | klubit t&8 matematikes ose shahut. Megengse 5 nxEngés nuk jang anétars té asnje klu-
bi, mund t€ formojmE pabarazimin x < 87 + 18 + 5 zgjidhja e s& cilés &shitg x < 110.

Mg 58 shumti 110 nxEnés studiojné né vitin e paré t& gjimnazit.



NUMRAT DHE VEPRIMET ME NUMRA

| DETYRA 2
Nje grup prej 50 njerézish q morén pjese né njé konference dhe & porositén dreke paraprakisht, mund
té zgjedhnin supé, sallaté ose sandvig sipas zgjedhjes s& tyre. Gjithsej 17 persona zgjodhén supé, 29 per-
sona zgjodhén sallatg dhe 35 persona zgjodh#n sandvic. Nea kito porosi, 11 pjesémarrés zgjodhén sups
dhe sallaté, 10 pjesémarrés zgjodhén supé dhe sandvig dhe 18 zgjodhén sallaté dhe sandvic. Sa pjesé-
marrés zgjodhen supg, sallaté dhe sandvic?

DETYRA PER USHTRIME

L. Le t& jeté dhéné bashkésia universale r={a, b, 0,..., z}.

1) Sipas diagramit & Venit n& vizatimin 9, gjent: k(4), k(C} dhe kA U C)-

b Eiplsdiﬂg[ﬂHﬂLLEVEiﬂtﬂeﬁmﬁﬂﬂnlﬂL gjeni: EA), KB), KA n B), kA u B) dhe L7,
Ll

Vizatimi @ Vigatimi 10

2. Davidi shérben torté dhe akullore né festén e 15-vjetorit té tij. Né festé ka gjithsej 54 & ftuar. Le &
supozojmé se 30 t& fiuar morén tortg, 20 t& ftuar morén akullore dhe 12 € fluar nuk morén as tor-
t& as akullore. Sa t& ftuar morén torté dhe akullore?

3. Nga 50 turisté g8 vizituan Herakleng, 35 turisté flasin anglisht, 20 turisté flasin gjermanisht dhe
15 turistg i flasin t€ dy gjuh&t. Sa turisté nuk e flasin asnjé nga kéto dy gjuh&?

4. Ne njé shkollé ka 600 nxEngs. Nga ata, 150 nxénés duan ¢aj, 225 nxénés duan limonadg, 100 nxéngs
duan ¢aj dhe limonadi?
Sa nxénés nuk duan as ¢aj as limonade?

5. Sipas diagramit t& Venit né vizatimin 11, gjeni:

EZ[-:%.HB},HCLHHHHLHHHCL?!(BI"ICL&{&UBUETIC&I‘E

6. Klubiiarteve né njé shkollé kreu njé anketé midis 42 anétaréve
té tij dhe zbuloi se 23 prej tyre pérdorén ngjyra vaji, 28 pérdorén
ngjyra uji dhe 17 pérdorén ngjyra druri, Nga ata, 10 anétar té
klubit pérdorén t€ tre lojet e ngjyrave, 18 pérdorén ngjyra vaji
dhe uji, 11 pérdorén ngjyra uji dhe druri dhe 12 pérdorén ngjyra
vaji dhe druri. Anétarét e tjers t€ klubit nuk pérdorén asnjé nga
tre llojet e npjyrave.

a) Sa anétaré t& klubit pérdorén vetsm ngjyra vaji?
b) Sa anétaré té klubit nuk pérdorén asnjé nga tre llojet e
ngjyrave?




7. NE njé studim t€ kryer né njé grup prej 60 & anketuarve, 25 t& anketuar lexuan revistgn A, 26 té
anketuar lexuan revistén B, 26 (€ anketuar lexuan revistgn C, 9 lexuan revistén A dhe revistén C,
11 lexuan revistén A dhe revistén B, 8 lexuan revistén B dhe revistén C dhe 3 t& anketuar lexuan
t& tri revistat.
a) Sa t& anketuar lexuan t& paktén njeé revists?
b) Sa t& anketuar lexuan saktgsisht njé revisté?

8. Ne njé shkollé t& mesme, nxEngsit ndjekin kurse zgjedhore né shkencat natyrore:
50 nxénés ndjekin kursin e biologjisé (B);
3% nxénés ndjekin kursin e kimisé (K);
36 nxénés ndjekin kursin e fizikés (F:
20 nxéniés ndjekin kursin e astronomiss (A)
18 nxénés ndjekin kurset e biologjisé dhe kimisg;
15 nx#nés ndjekin kurset e kimisé dhe fizikés;
10 nxénés ndjekin kurset e biologjisé dhe fizikés;
5 nxéngés ndjekin kurset e astronomisé dhe fizikis;
6 nxEnés ndjekin t& tre kurset: biologji, kimi dhe fiziks;
7 nxéngés nuk ndjekin asnjé nga kéto kurse.
ME s& shumti sa nxEngés mund t& keté né shkollE?

HULUMTIM S T e T T T L e T T T T

Le t& jené dhiéné bashkesia universale U dhe katér nénbashkési t& saj A, B, C dhe D, t& cilat pri-
ten me njéra-tjetrén. Ato e ndajné bashkésing universale né nénbashkési disjunkte, unioni i t8
cilave Eshté bashkesia universale.

a) NE =a nénbashkési disjunkte &sht# ndaré bashkésia universale?

b) Vizatoni njé diagram t& Venit dhe shkruani t2 gjitha nénbashkésits e tilla

1.5. Prodhimi Kartezian i bashkésive

Cifti i renditur

| AKTIVITET
Roma ndodhet ng gjerésing gjengrafike 42° dhe gjatési gjeografike 12° Xhibuti ndodhet né gjerésing
ejeografike 12° dhe gjatési gjeografike 42°,

A jané t pércaktuara plotésisht pozitat gjeografike t2 Romés dhe Xhibutit me bashkesite {42°, 12%)
dhe {127, 42°)7



NUMRAT DHE VEPRIMET ME NUMRA

SHEMBULLI 1

Bashk&sité {1, 2} dhe {2, 1} jané t& barabarta, d.m.th. {1, 2} = {2, 1}, sepse renditja e elementeve t& njé
bashkésie nuk ka réndési.

NE matematiké dhe ng jetén e pérditshme, ndonjéheré radhitja e elementeve t& nje bashkgsie ka réndssi
(i pari, i dyti, i treti, ...). Pér shembull, secili prej nesh bén dallim midis képucés sé majté dhe t& djath-
t&, midis dorezes s& majté dhe t& djathts, etj.

SHEMBULLI 2

Le t& shqyrtojmé thyesat 2 e 2, Ato, megjithése shkruhen me t€ njgjtét numra natyroré 4 dhe 5,
ndryshojng né radhén e s?lkrlm?t, leximit dhe vlergs. N& thyesen e parg, numri 4 &shté né vendin
e paré, né numérues, mbi vijén thyesore, ndérsa numri 5 8shtg né vendin e dytg, ng emérues, nén
vijén thyesore. NE thyesén e dytg, numri 4 &shté né vendin e dytg, ndérsa numri 5 né vendin e parg.
Themi se kéto thyesa, dhe né rastin e pérgjithsh#m ¢do thyesg, pérfagésojng nj cift & renditur nu-
mrash natyrorg,

SHEMBULLI 3

Le t'] kthejmé vémendjen numrave dyshifroré 27 dhe 72. Ata, megjithese shkruhen me t2 nj&jtat shifra
2 dhe 7, ndryshojné né radhitjen e shkrimit dhe leximit. Shifra 2 ng numrin 27 &shig né vendin e paré
dhe tregon dhjetéshet, ndérsa né numrin 72 ajo &shté né vendin e dyté dhe tregon njéshet.

Prandaj, themi se shifrat me € cilat shkruhen numrat dyshifrore formojng cifte t8 renditura shifrash,
sepse gjaté shkrimit t8 tyre ka réndési se cila shifér shi@ né vendin e paré dhe cila né t& dytin.

PEr ¢iftin e elementeve a, b, nése elementi a &shté shpallur =i i pari, ndérsa elementi b si
element i dytg, themi se paraget ¢ift té renditur dhe simbolikisht e shenojme me (a, B).

B/ Elementi « 1 ciftit t& renditur (a, ) quhet komponenti i paré, ndérsa b quhet kompo-
nenti i dytéi{a, b).

2

SHEMBULLI 4
Komponenti i paré i giftit t& renditur (4, 7) sht& numri 4, ndérsa komponenti { dyté numed 7.

| DETYRA 1
Shkruani ¢iftin e renditur komponenti i paré { & cilit €shté shkronja M, ndérsa i dyt numri 3.

Elementet e ¢iftit & renditur mund {2 jen# edhe & barabart (a, a), vetém se né k&€ rast 8shig e pa-
kuptimtg t€ flitet pér rradhitje (& elementeve.



| DETYRE 2
Shkrmani giftet e renditura nga elementet e bashkesisg P = {0, 1]. Sa gifte t& renditura keni shkruar? Sa

gifte t& renditura kang komponentin e parg dhe t€ dyte t& barabartz?

| DETYRE 3
Vendet pér t'u ulur né teatér mund t& shénohen me cifte t8 Tt kil
renditura numrash, ku i pari tregon rreshtin, dhe i dyt Rreshti 2
ulésen (figura 1). UlEgja 1
A jang t€ barabarte ciftet e renditura (1, 2) dhe (2, 1)7 Figura 1

Dy cifte t€ renditura { a, b) dhe (e, d) jané t& barabarta nése dhe vetém nése a = o dhe b = d. NE kité
rast shkruajmé (a, &) = (o, d).
Sipas pérkufizimit t& barazisé s& dy cifteve t8 renditura, nése a# b atéheré (a, b)#(b, a).

| DETYRA 4
A Bshié e sakié barazia (3, 4) = (4, 3)7 Fo barazia {3, 4] = 4, 3)7

| DETYRA 5

Gjeni x dhe y né ményré qé té vlejé barazimi:
a) (5x)=(53) b (1,y=(x10) <) 4+x5=07r+2)

Prodhimi Kartezian i dy bashkésive

| AKTIVITET
NE shkollé ka 2 rreshta me nga 3 banka. Le t1 grupojmé né bashkesing e rreshtave
R ={I, 11} dhe bashkésing e numrave rendor t& bankave E={1, 2, 3}
Fér ¢do banke shkruani nje cift t8 renditur, ku komponenti i par# do 8 jet rreshti, dhe i dyti numri
rendor { bankes. Shkruani n# forme tabelare bashkésing e cifteve t€ renditura t& fituara.

SHEMBLULLI 5

Le t& jené dhéng bashkesité A = [a, b, ¢} dhe B = {x, y}. Le (& formojmé & gjitha ciftet e renditura ku
komponenti i paré ésht# element i bashkésisg 4, dhe komponent i dyte &shte element i bashkésisz B.
KEto jané piftet e renditura: (a, ), (a, ), (5, %), (b, 30 (e, x), (e, ¥). Ato percaktojné njé bashkesi & re, té
cilén e shénojmé simbolikisht:

Ax B={{a,x).(a,y),(b,x),(b,¥) (e x). (s ¥} dhe e quajmé prodhim Kartezian & bashkesisé A dhe
bashkésisé B. Lexohet: A heré B.

Prodhimi Kartezian i bashkesisé A dhe bashkEsisé B quhet bashkésia A » B (lexohet A

heré B), e pErbéré nga t& gjitha ciftet e renditura (x, y), ku komponenti i paré i pérket A, dhe
i dyti i perket B, dmth. A x B={(x,¥)| x4,y B},




NUMRAT DHE VEPRIMET ME NUMRA

Nése té paktén njéra nga bashkEsité A dhe B &shté bashkési boshe, atehers sipas pérkufi-
zimit marrim se edhe Prodhimi Kartezian éshté bashkési boshe: A x @ =@, @ x B=@ dhe
X &=

SHEMBULLI &

Nese A ={a, b, ¢} dhe B={1, 2], atghers
A x B={(a,1),(a, 2), (b, 1), (b, 2), {5, 1), (=, 2)}, ndérsa B x A = {(1, @), (1, b), (1, e}, (2, ), (2, b), (2, )}.

Sig e vErejme, 4 x B# B x A. Prandaj, operacioni i prodhimit Kartezian nuk &shté komutativ.

Ciftet e renditura (a, b), g€ jang elemente t& prodhimit Kartezian t& dy bashkésive 4 dhe B, mund &
n 5i koordinata t& pikave ng rrafshin koordinativ, me abshisé o dhe ordinaté b. Egshiu, ¢do

cifti t& renditur i pérgjigjet saktésisht njé piké né rrafshin koordinativ. Prandaj, ciftet  renditura shpesh

i quajmé "pika n# rrafsh” ose thjesht "pika’.

NE vizatimin 1 dhe vizatimin 2 &sht# dhéné skema Karteziane pér flustrim gjeometrik t€ bashkisi-

ve Ax Bdhe Bx A

vk

Bxd

(L.c) {LN
L 2 L

(1.5} (Z.8) ‘
. .

A= B
(@) (p1), {c.nx

(1,a) {L.a)
L L ]
=1 P
of T o C; -
Vizatim 1 Vizatim 2
| DETYRA 6

Shkruani ng formé tabelare bashkésité prodhimi Kartezian i t€ cilave &shté:
a) AxB={la, 1) (s,2),(b 1), (b, 2)] b} CxD={(2,5),(9,5)(2,7),(9,3),(23),(9, 7}

SHEMBULLI 7
Prodhimi Kartezian i bashkisise A = {x, y} &shté 4 = A = {(x, x), (x, ¥}, (v, 2, (7 30}

Bashkesing A x A shpesh e quajmé katror Kartezian t8 bashk#sisg A dhe e shénojmE me 4% Lexojms
A né katror.

11



Katrori Kartezian i bashkésisé A quhet bashkésia 47 = A x A, e pérbérs nga t€ gjitha cif-
tet e renditura (x, y) t€ elementeve t& bashkisise A, gjepjesisht

A=AxA={(x,y)|xe Adheye 4}
Neénbashkésia D e bashkésisé A? e perbéré nga elementet (x, x), ku x € A, quhet diagona-
le e bashkésisé A. Shkruajmé

DiA) ={(x, x) |xE A}

SHEMBULLI 8

Etﬁjﬁﬁﬂ:{mb,ﬂ],lﬂﬂﬁpﬁfﬁﬂmKﬂﬂﬁﬂﬁ]]dhﬂdiﬂgﬂﬂﬂl&ﬂ&ﬂkﬂmi
Alz'“ﬂr a), (a, b), (a, o), (b, a), (b, b), (b, 0), (e, a), (e, B), (g, 'E:I]'! DiA) = '[{.51 a), (b, b), (o, ﬂ}]'

| DETYRA 7
Shkruani katrorin Kartezian t€ bashkésisE K= {x|xe W dhe 3 <x <6}

|M{TI'I|I'ITET
Jang dheéng bashkisite 4 ={2, 4}, B={1, 3} dhe Cc ={1, 2, 3}. A jané t& sakta barazité:
aA)AX(BNC)=AxCn{AxCldhelanClx C={Ax C)n{BxC)
bjax{(BUC)=(axClu({Ax C)dhe{AUC)x C={Ax C)U(Bx C)
CIAX(B\C)=(Ax O \ax C)dhe{a\C)x C=(AxC)\(BxC)
(Cfaré véreni?

PEr cfargdo bashkesish té fundme A4, B dhe C vlejng barazité:

a) Ax(BnC)={AxCn{AxC)  Ligjidistributivi prodhimit Kartezian
ANCIxC=AxC)n{BxC) ot lidhje me preen;

b) AX(BUC)=(AX C)U(AxC) Ligjidistributivi prodhimit Kartezian
(AUC)XC=[AX CIU(BXC) né lidhje me unionin;

£) Ax(B\C)=(AxC)\(AxC)  Ligidistributivi prodhimit Kartezian
(A\CIxC=(AxCI\(EBXxC) né lidhje me ndryshimin.

SHEMBULLI 9

Jané dhén bashkesité 4 = {2, 4, 6}, B=[a, b}. Le t& pércaktojmé numrin e elementeve t& bashkésisé
A x B

Kemi k(4)=3 dhe KB)=2

(2,a),(2b) TE gjitha ¢iftet & renditura me komponentin e paré 2.

(4, a), (4, b) TE gjitha ciftet e renditura me komponentin e paré 4.
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(6, a), (6, b) TE gjitha ciftet e renditura me komponentin e paré 6.
n{A % B)=k{B} + KB} + kiB}]=KA)-KB)=3-1=5

Fer ¢farédo bashkésish t& fundme A dhe B vlen barazimi k4 x B) = A) - kK(B).

| DETYRA 8
Gjeni numrin e elementeve € katrorit Kartezian € bashkBsisg M = {a, b, o}

| DETYRA 9
NjE nxEnés programon njé pajisje Arduino pér matje né kushte t& ndryshme. Ka ng dispozicion tre llo-
je sensorésh 5 = [t temperatures, {2 zérit, {2 drités], dhe dy programe (& ndryshme g& mund t1 lidhé
me sensorin M = {programi A, programi B}.
a) Shkruani Prodhimin Kartezian 5 x M. Cfaré pérfagéson secili gift i renditur?
b} Sa mundgsi t& ndryshme ka pér lidhjen e njé sensori me njé program?

DETYRA PER USHTRIME

L

Shkruani t& gjitha ciftet e renditura ku komponenti i pars &shtg numri mé i vogél i thjeshtg, dhe i
dyti éshté numér i thjeshté mé i vogél se 10.

Shkruani té gjitha ciftet e renditura t&8 numrave natyroré (a, b) té tillé gé:

a)a+b=6 b)a-b=6

Gjeni x dhe y q& t& vlejé barazia:

1) (x+2y-3)=(812) b) (4-x3)=(12,y-2)

clbex+1)=(y+273) ¢ (s 2)=(y=1,10)

Jang dhéné bashkesité M = {a, b, o} dhe N = |a, b}. Shkruani prodhimin Kartezian & bashkEsive
dhe vizatoni skemén Karteziane £ prodhimit:

A MxN by Nx M

Paraqgitni né formé tabelare bashkesité prodhimi Kartezian i t€ cilave Eshig:

a) A x B={(1,1}, (2,1, (3,1}, (1,3), (2,3),(3,3)},

b) M x N = {(m,1), (n,1), (p,1), (m,3), (n,3), (p,3), (m,5), (m,5), (p,5)}.

Shkruani katrorin Kartezian t€ bashkesise:

a) 5=12,4, 6}, b) P={x|xeNdheb <x <9}

Shkruani katrorin dhe dizgonalen e bashkesisé M ={x|x& M dhe 1 <x < 5.

Pastaj pércaktoni hashkesité:

a) M*\ D(M) b) Mr* L DM) c) (M nD(M))\ DM)) gl (7 DIM)) 1 DOM))



8. 8. Jané dhéng bashkesité:
A=[fx|xeNdhe2<x<tL,BE={x|xehdhe3zx<T}dheC={x|xemndhed <x=B.

Shkruani bashkésitg: a) (BlA)xC bl (BnCixaA

9. Ng laborator, nxEngsit kryejné eksperimente mbi bim#t me ndihmén e kushteve t& ndryshme t&
ndrigimit dhe llojeve t& plehrave. NE dispozicion jang lojet e ndrigimit:
L = {drité e kuge, drité e kaltér, drité e bardhg}, dhe llojet e plehrave
= jorganike, minerale}.
a) Shkruani prodhimin Kartezian L % G.

b) Nése secili eksperiment zgjat 3 dité, sa ditg do t€ duhen pér té pérfunduar t€ gfitha eksperimen-
tet nése béhen nje nga njg?

1.6. Numrat natyroré

Renditja né bashkésiné e numrave natyroré

Bashkésia themelore & numrave &shté bashkisia e numrave natyroré M ={1, 2, 3., n,n + L...}J
Bashkésing W U {0} e shénojmé me K, dhe e quajmé bashkesia e zgjeruar e numrave natyroré
M,={01, 2 3...n n+l..}

E'Erg:l-ud}relemenl:n‘:m,nENu,emteteeshtenjedhevﬁemnjengapuhiumtemépﬂshhna:mm:
n, 08¢ m + o= n, pEr ndonje ¢ € M, 0se m = n + d pér ndonjé d € M.
I"TE]'&SII[DEII'}’[ETJ‘.[EIIJIEE?HEEhtEm&'Fﬂgﬂ]EEnd]lEEh]ﬂuﬂjﬂlEm{u,DdﬁlﬂﬂEmﬂEEEﬂEﬂlﬂmj
se m &shté me e madh se n dhe shkruajme m > n. Sipas kisaj, numrat natyroré mund t& renditen né
menyren né vazhdim: 1 « 2 <3<4 <5<c..<n<n+l <.

Numri n + 1 quhet pasardhés { numrit », ndérsa numri » qubet paraardhés { numrit » + 1. Cdo no-
mér natyror ka njé pasardhgs t€ vetem, numri 0 nuk ka paraardhés, ndérsa ¢do numér tietér natyror
ka njé paraardhés & vetém.

Njé ményré e dobishme dhe e garte pér paragitjen e bashkesisé b Eshié gjysmédrejtéza numerike.
Né njié drejtéz p zgjedhim dy pika o dhe E, & cilat e pércaktojné gjysmédrejtézén me fillim né o,
Duke e bartur segmentin OF djathtas, fitojmé pafund shumé# pika (vizatimi 1).

Pikés 0 i shogérojmé numrin 0, pikés E numrin 1, pikés s€ ardhshme né té djathtg i shogérojmé nu-
mrin 2, etj. Nése pikés A i shogérofmé numrin », atéherg pikés s8 ardhshme né 8 djathte i shogérojmé
pasardhgsin e menjehershém n + 1

PR ek R e B Gl u e
0 B B 1 2 3 4 3 6
Vizatimi1 Vizatimi 2

Né kiétE ményré, gdo numri natyror i shogérojmé pika té gjysmédrejtézés OF (vizatimi 2).
Gjysmedrejtéza numerike mund t& na shérbejg pér krahasimin e elementeve (2 bashkesisg M .

Né kité kuptim, m < n nése pika s& cilés i &sht# shogéruar numri m &shié né (& majté (& pikss s& cilés
i Bshte shogéruar numri n.
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| DETYRA 1
Krahasoni numrat natyroré: a) 1dhe® b)) 8dhed4 ¢) 16dhe22 ) Odhe32

Veprimet (operacionet) né bashkésiné e numrave natyroré

| AKTIVITET
a) Ana ka 8 lapsa me ngjyré tg kaltér dhe 7 lapsa me ngjyré (£ kuge. Sa lapsa me ngjyre gjithsej ka
Ana?
b) Nése A dhe B jané dy bashkasi t& fundme disjunkte t tilla qé k(4) = a dhe k({B) = b, sa ésht@
kA u Bt

Le t& jené A dhe B dy bashkesi & fundme disjunkie t& tilla g¢ kA4) = a dhe k(B) =b.
Shuma e numrave natyroré a dhe b 8shi€ numri natyror o i tllE gé o = HA U B).
Shkruajméa + b =0

Numrat a dhe b quhen mbledhés, ndérsa operacioni § kryer quhet mbledhje.

Pér mbledhjen e numrave natyroré viejng vetité (ligjet) e méposhime:

a) nése a,b € M, attheréedhea+ bEN Ligji i mbyllesisé s& mbledhjes
bla+b=b+a pércdo a,bEN Ligji komutativ i mbledhjes
ci{a+b}+e=a+(b+e),pergdo a,boc N Ligji asociativ i mbledhjes

Ligji komutativ tregon se shuma nuk [38 HE
varet nga renditja e mbledhésve, pér . 7
shembull 12 + 7=19 dhe 7+ 12 = 19. . :
Ligji asociativ tregon se shuma nuk varet 330 ! "'., a3
nga ményra e grupimit t¢ mbledhgsve, gje A ,."'I

gé mund (£ vérehet né vizatimin 3. - :
Prandaj, shumén e tre ose mé shumg mble- sl o, [460.
dhésve gjithmong mund t'a shkruajmé pa Vizatimi 3
kllapa.

[wa

0] 38| (2120 [210

——
"

SHEMBULLI 1

Njehsoni shumén e numrave natyroré né ményrén mé té thjeshts:
a) 147+33+17+503 b)) 1424+3+..419

a) 147 + 33+ 17 + 503 = (147 + 33) + (17 + 503) = 180 + 520 = 700
b) 1+2+34 .. +19=(1+19)+ (2 +18) + .. +(9+11) + 10=9 . 20+ 10 =190



Prodhimi i dy numrave natyroré a dhe b quhet shuma e a mbledhgsve, secili prej (€ cile-
ve Eshté i barabartg me b dhe shénohet meab b+ b+ ..+ b = ab
a—mbledhéne

Numrat a dhe b quhen shumezues, ndérsa operacioni i kryer quhet shumézim.

| DETYRA 2

Kontrolloni vértetgsing e barazive:
a) 8.9=0.8 b) (7-4)-5=7-(4-5)
c) 4-(3+8)=4-3+4.8 ¢) (3+8)-4=3-448.4

PEr shumézimin e numrave natyroré viejné vetité (ligjet) ¢ meéposhtme:

a) nésea, be M, attheréedhea-be N Ligii 1 mbyllésisé s& shumézimit

b) a-b=5b-a,pércdo a,bE M Ligfi komutativ i shumézimit

c) {(a-b)-e=a-{b-o),pirgdoa,beEN Ligii asociativ i shum&zimit

¢g) a-(b+o)=a-b+a:edhe Ligji distributiv i shum&zimit né lidhje

(a+b)-o=a-c+b o pergdoa,boeN me mbledhjen

| AKTIVITET
Shpjegoni procedurén pér njehsimin e mbledhé&sit (£ panjohur ngé barazimin 5+ x =19.

Ndryshimi i numrit natyror & me numrin natyror b quhet numri natyror e, i cili i mbled-
hur me numrit b e jep numrin a. Shkruajmé a—b=e, nEsea=o+ b

Numri a quhet i zbritshmi, numri b quhet zbritési, ndérsa operacioni i kryer quhet
zbritje.

SHEMBULLI 2

Shkruani né formé tabelare bashkEsitt A={x|xeMdhe 3 <x<26}dhe B={x|xeMdhe 2<x<
8} pastaj gjeni bashkésing C={(a,b) |a € A, b Bdhea-7=b}

A=1{4,5,..,25} B={3,4,5,6,7}dhe C={(10, 3), (11, 4),(12, 5), (13, 6), (14, T)}.

SHEMBULLI 3

a) Per operacionin e zbritjes né bashkesing e numrave natyroré nuk vlen ligji i mbyllésisé. Keshtu,
pér shembull, 2 - 3 nuk &shté numér natyror, sepse nuk ekziston numér natyror i cili i mbledhur
me numrin 3 & japé numrin 2.
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b} PEr operacionin e zbritjes né bashkésing e numrave natyroré nuk vlejng ligji komutativ dhe ligji
asociativ. Eéshiu, pér shembull,
15 - & Eshi& numér natyror, ndérsa & - 15 nuk 8shté numér natyror;
15-(B-3)#(15-8)-3.

| DETYRA 3

Kontrolloni vértet€sing e barazive:
a) 7-(6=2)=7-6=7-2 b) (6=2)-7=6.7=2.7
Nese g dhe b jang numra natyrore té tlleé gé a — b € M, atéherE vlen
{a-b)-o=a-o-b-e=o-(a—b),pér¢gdooceN Ligji distributiv 1 shumézimit n&
lidhje me zbritjen
Mbledhja dhe shumézimi i numrave natyroré mund & zgjerchen né bashkésing N, duke

Marres:
a+0=04+ag=a dhe u-ﬂ:[l-u:[l,pﬁl'l_;ﬂﬂ acN.

| AKTIVITET
Shpjegoni procedurén pér njehsimin e shumgzuesit 8 panjohur ng barazimin x - 32 = 334,

Herési i numrit natyror o me numrin natyror b quhet numri natyror e, i cili i shumézuar
me numrin b e jep numrin . Shkruajmé a:b=e, nEsea=5-a

3

....-'* Numri o quhet i pjes&tueshmi, numri b quhet pjes&tuesi, ndérsa operacioni i kryer quhet
presetim.
SHEMBULLI 4

PEr operacionin e pjesétimit né bashkésing e numrave natyroré nuk vlen ligji i mbylltEsise, pra ekezis-
tojng a, b € M t& tille & a : b ¢ M. Keshtu, pér shembull, 2 : 3 nuk &shté numér natyror, sepse nuk ek-
ziston numér natyror gé i shumézuar me numrin 3 & japé numrin 2.

| DETYRA 4

Kontrolloni vErtetésing e barazive:
a) (6+2):2=6:2+2:2 b) (6=2):2=6:2-2:2

Neése g dhe b jang numra natyroré tE tllE g€ a : o, b: o, (@ — b) : ¢ € M, atEheré vlen
(a+B)ie=ate+biodhe Ligji distributiv i djatht# i pjesétimit ng
{(a=b):e—a:e-b:e,percdo a,b,oei  lidhje me mbledhjen dhe zbritjen



| DETYRA 5

NjE test pérmban 15 detyra. Per ¢do detyré t€ zgjidhur sakt jepen 4 pike, ndérsa pér ¢do detyre & zg-
jidhur gabimisht zbriten 2 pike. Maja, Marko dhe Iliri i zgjidhén & gjitha detyrat

a) Sa pike fitoi Maja, nése sakt€ ka zgjidhur vetém 9 detyra?
b) Sa piké ka Marko i cili sakt® zgjidhi vetém 5 detyra?
c) Sadetyra ka zgjidhur gabimisht Ilird, nése ai ka fituar 48 piks?

Pjesétueshméria né N,

| AKTIVITET

Saéshté: a) 246:6 b) 182:97

Me siguri gjetét se 246 : 6 = 41,

ME tej gjetet se 182 nuk mund & pjesétohet me 9, sepse nuk ekziston numer natyror i cili { shumgzu-
ar me 9 té japé numrin 182. Npa ana tjetér, 182 =9- 20+ 2

Nuomri natyror b éshig pjesétues i numrit natyror a, nése dhe vetém nése ekziston numri
oi tillé g8 a = b - . PEr numrin a themi se Eshi€ i pjesétueshém me numrin b. Shénojmé b | a.

SHEMBULLI &

Numri 4 sht# pjesétues i numrit 28, gjegjésisht numri 28 &shié i pjesétueshém me numrin 4, sepse
28=4. 7 dhe shkruajmé 4 | 28,

Numri 4 nuk &shi pjeséiues | numrit 30, sepse nuk ekziston numér natyror gé i shumézuar me 4 t&
japé numrin 30.

Sipas vetive (& pjesEueshmérisg, njé numér natyror &shig i pjesétueshém:

a) me 2 nése dhe vet¥m nése mbaron me shifer cift;

b) me 3 nése dhe vet¥m nése shuma e shifrave & tij #sht& numer i pjesétuesh#m me 3;

c) me 4 nése dhe vetém nése dy shifrat e fundit t# i formojnE numér t€ pjesétueshEm me
4 pse mbaron me 0

¢) me 5 nése dhe vet¥m nése mbaron me 0 ose 5;

d) me 9 nése dhe vet¥m nése shuma e shifrave t& tij #sht& numer i pjesétuesh®m me %,

dh) me 10 nése dhe vetém nése mbaron me 0.

SHEMBULLI &

Me ndihmén e vetive & pjeséiueshmeris# mund t& konstatojmé se:
a) numri 56 Eshi i pjesétuesh#m me 2, sepse mbaron me shifer cift;
b) numri 96 &shié i pjesétueshEm me 3, sepse shuma e shifrave t€ tij shié numér i pjesétuesh#m me 3;

I8
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¢) numrat 524 dhe 200 jang t€ pjesétueshem me 4. Dy shifrat e fundit t8 numrit 524 formoj numér &
pjesétuesh#m me 4, nd#rsa numri 200 mbaron me 00;

¢) numrat 45 dhe 270 jang & pjesétueshém me 5. Numri 45 mbaron me shifrén 5, ndérsa numri 270
mbaron me shifrén O

d) numri 620 ésht# i pjesétueshfm me 10, sepse mbaron me 0.
Megenése pjesitimi nuk Eshtg operacion i mbyllur ng M, ne e siellim pjesétimin me mbetje.

=y

Pér gdo a, b € M, ekzistojnE numra t& vettm p,q € N, € tllEqe a=bp +qdhe 0 < g <b.

Numri p quhet herés, ndérsa numri g quhet mbetje gjaté pjesétimit € t2 pjesétueshmit o me pjesé-
tuesin b. Nese g = 0, pjesétimi me mbetje, { cili n# 2 vértete Eshi® pjesitim, quhet pjesétim pa mbetje.

SHEMBULLI 7

Cdo numér natyror gjaté pjesétimit me 2 mund 8 keté mbetje 0 ose L.

Numrat ¢ift gjaté pjesEtimit me 2 kang mbetje 0, ndérsa numrat tek gjaté pjesétimit me 2 kang mbe-
tje 1. Pér kéto arsye, numrat ¢ift mund t'i shkruajmé né formén 2n, n € M, ndérsa numrat tek né for-
mén 2n-1,n € M.

SHEMBULLI 8

Cdo numér natyror gjaté pjesétimit me 5 mund t€ ket€ mbetje 0, 1, 2, 3 ose 4. Sipas kEsaj, ¢do numér
natyror mund té shkruhet né formén 5»,5n+ 1,5n + 2, 5n+ 3dhe Sn + 4, pErn e b,

Numri natyror mé i madh se 1, i cili shtg i pjesétueshEm vetém me 1 dhe me vetveten,
guhet numér i thjeshté.
Numrat natyroré mé t& médhenj se 1 g8 nuk jané thjeshtg quhen numra té pérbére.

Nga pErkufizimi menjéherg pErfundojmé se ¢do numér { thjesht® ka saktEsisht dy pjesétues, ndérsa
cdo numer § pérbére ka méE shume se dy pjesEmes.

SHEMBULLI 9

Numri 11 &sht numér i thjeshts, sepse pjesétues t€ tij jang vetém numrat 1 dhe 11, ndérsa numri 10 &sh-
{i mumir i prbére sepse pjesétuesit  tij jané 1, 2, 5 dhe 10 Numri 1 nuk &shté asi thjeshts asi perbére.
Cdo numér i perbéré mund t& paragitet si prodhim i numrave t& thjeshtg,

Paragitja & njé numri né formén e prodhimit {8 numrave t€ thjeshtg quhet zbérthim i numrit né
shumézues té thjeshte.



SHEMBULLI 10
Numri 24 &shté zhérthyer né pjesétues & thjeshs:

a) me ané t& njé tabele vertikale b) me ané t& pemés s& pjestuesve
[24
24:2=12 242 —~
122-6  12|2 (gt Sy
6:2=31 62 2] - |12
3:3=] 3 . .
' 12]-[2] - |
24=2.2.2.3=2%.3 (2] -[2][2]-[3]
| DETYRA &

Me ané (& tabelgs vertikale, zbérthejeni né shum#zues t€ thjeshi® numrin: a) 60 b) 120 c) 153 ¢) 425

SHEMBULLI 11

Zhérthejeni né shumézues t& thjeshté numrin 167.

Sipas vetive t€ pjesBtueshmérisé konstatojmé se numr 167 nuk Eshté 1 pjesétueshém me 2, 3 dhe 5.
Numrat e thjeshts t& ardhshém jang 7 dhe 11, dhe me kontroll konstatojmé se 167 nuk shté i pjesétu-
esh&m me asnjérin prej tyre. Megenise 167 < 169 = 13 - 13, rrjedh g& 167 nuk mund & ket pjesétues
mé (& médhenj se 13, sepse atéheré do € kishte edhe pjesétues & thjesht® mé t& vogél se 13, por nuk ka
t& tille, prandaj ai Esht® numeér i thjeshté. Prandaj, 167 =1 - 167.

Nese numri natyror p nuk Eshté i pjesétueshé#m me asnjé numér t€ thjesht® katrord  t€ ci-
lit nuk Eshté mé i madh se p, atéhers numri p Eshté numér { thjeshté.

SHEMBULLI 12

Jané dhéné numrat 8, 12 dhe 20,

a) Gjeni t& gjith# pjesétuesit e secilit prej numrave.  b) Gjeni t& gjithi pjesétuesit e tyre té pérbashkit.
Bashkésité e pjesétuesve jané: D, = {1, 2, 4, 8}, D, = {1, 2, 3,4, 6, 12} dhe D,, = {1, 2, 4, 5, 10, 20},

b) Bashlkésia e pjesétuesve t& pérbashket &shié preja D, n D, n D, ={1,2, 4},

Pjesétuesi pérbashket i dy ose mé shumé numrave natyroré, midis t& ciléve t8 paktén njéri
gshtE i ndrysh&m nga zero, shté ¢do numér natyror me & cilin pjesétohet secili prej numrave.
Numri mé i madh midis pjesBtuesve & pérbashkEt t£ dy ose mé shumé numrave natyroré
guhet pjesétuesi mé i madh i pérbashkét i numrave (PMP).

| DETYRA 7
Gieni té gjithé pjesétuesit e pérhashkit té numrave 45, 75 dhe 165.

il



NUMRAT DHE VEPRIMET ME NUMRA

SHEMBULLI 13

Gjeni PMP{90, 135, 315). 90, 135, 315(3
F'E_.‘IT.EEPEUJI ijSHLIE-ﬂJ]I]lELE]IIEdh LEPEIhﬁShJ{E{ LE-'d}’ 05e méE shumé numra- 3, 45 1053
ve, Eshté e nevojshme ' zb¥rthejme numrat né shumgzues t& thjeshté.
Zbérthimin mund ta b&jmé njekohésisht me njé tabelé vertikale.
PMP(90, 135, 315)=3- 3. 5=45

1, 13 33|23

Tk
i
o |

Me sipur e keni vEné re se numrd mé i madh midis pjesgtuesve t& pérbashkeét t& dy ose me shume nu-
mrave Zshig i barabarté me prodhimin e fugive t&8 shumézuesve (2 tyre t€ thjesht & pérbashkst, ku
pér tregues t& ¢cdo shumézuesi té thjeshté marrim treguesin mé té voggl

| DETYRA 8
Gjeni PMP t& numrave: a) 24 dhe 30 b) 30, 105 dhe 210 ¢) 9 dhe 16

ot}

@ Niése pér numrat a dhe b vien PMP(a, ) = 1, atéheré themi se o dhe b jané numra t& th-
\ »/ jeshté ndérmiet vete (ose relativisht (¢ thieshtg).
-

| DETYRA ©

Nje inxhinier ka dy kabllo elektrike, njéri 36 metra i gjaté, dhe tjetri 60 metra i gjaté. Cila Eshié gjaté-
sia m# e madhe me t& cilén kabllot e dh#na mund t& ndahen né pjes# t& barabarta

SHEMBULLI 14

Jané dhéng numrat 5 dhe 15.
a) Gjeni bashkEsing e shuméfishave t& secilit prej numrave.

b} Gjeni bashkEsing e shumgfishave t& tyre (€ pérbashket.
a) Bashkgsité e shum&fishave jang:

s, ={5,10, 15, 20, 25, 30, 35, 40, 45,...} dhe 5, ={15, 30, 45, 60, 75, 90, 105,...}
b) Bashkésia e shuméfishave t& perbashket éshié prefa 5, 1 s, ={15, 30, 45, 60,...}

Numrin natyror a e quajmé shuméfish t€ numrit natyror b, nése b shité pjesétues i a, pra
nése b|a.

Shuméfish i pérbashkeét i dy ose mé shum# numrave natyror# shté ¢do numér natyror
gé Bshté i pjesttueshém me secilin prej numrave. Numri mé i vogél midis shuméfishave t&

\_,.-" pérbashkét quhet shuméfishi mé 1 vogel i pérbashkét i numrave (SHVP).

41



| DETYRA 10
Gjeni t& gjithe shuméfishat e pérbashkét t8 numrave 60, 72 dhe %,

SHEMBULLI 15

numrave, &shté e nevojshme (i zbérthejmé numrat né shumézues & th-

jeshig. Zbérthimin mund ta béjme njékohésisht me njg tabelg vertikale.

SHVP(54, 120, 140,450) =2-2.2.3.3.3.5.5.7
=3.3.5.-7=37800

Me siguri e keni vén# re se numri mé i vogél midis shuméfishave t& pér-

bashkét & dy ose mé shumé numrave shté i barabartZ me prodhimin e

fugive t& shumgzuesve t€ thjesht® t& pErbashket t& tyre, ku pér tregues &

gdo shumezuesi t& thjeshtg marrim treguesin mé t8 madh.

| DETYRA M
Gjeni SHVP t€ numrave: a) 6 dhe 12 b) 15dhe16 c) 9dhels

54,
27,
27,
27,

120,

3,

|40,

35,
35,
15,
15,
35,

450,
225
225

e L B T PR U R )

Me siguri e keni véné re se shuméfishi mé i voggl i pérbashkét i dy ose mé shumé numrave t€ thjesh-
t& ndérmjet vete 8shté prodhimi i tyre. Pérves; késaj, nése numri & &shté shuméfish i numrit b, atéheré

SHYP(a, b= a.
I DETYRA 12

Pérgjaté njé rmuge nga qyteti A né gytetin B jang vendosur shiylla ng ¢do 35 metra nga njéra-tjetra. Mé
pas, shtyllat jané t& zhvendosur né distanceé 50 metra nga njéra-tjetra. Né cfaré distance mé t€ vogél

nga qytet A njé shiylle e vietér nuk do € jeté e zhvendosur?

DETYRA PER USHTRIME
1. A &shts i sakté pohimi:

a) numri 5 Esht# paraardhés { mumrit 12 b) numri 18 &sht# pasardhés { numrit 6

c) numri 30 Esht? paraardhgs i numrit 29 ¢) numri 5 Eshi pasardhssi 4

2. Kryeni operacionet e shénuara né ményrén mé té thjeshte:
a) 234 + 457+ 146+ 473 b) 13+47+ 28+ 62+ 91 +89
)14+2+4..4+50 ¢) 125.25.7.8-4

3. Cila shifér duhet t£ géndrojé n€ vend t& * n€ numrin:

a) 23 * 460, & ai 6 jeté i pjesétueshémme 3 b) 113*, gé ai & jetd | pjesétuesham me 47

4. Ne njé shporté ka mé pak se 100 limong. Ato mund t8 shpémdahen né ményré t€ barabarté ngé 2,
3 ose 5 shporta mé t8 vogla, por nuk mund t8 shpémdahen né ményrs t& barabarté né 4 shporta.

Sa limong ka ng shports?

5. Njehsoni pjesétussin nése i pjesétusshmi &shti 170 dhe mbetja éshté 1.



10.

NUMRAT DHE VEPRIMET ME NUMRA

Zbérthejeni né shumé#zues t€ thjesht® numrin:  a) 96 120  ¢)231

Gjeni pjesétuesit e pErbashket & numrave:

a)24dhe3s b)15dhel®  c)240dhe3sd ¢ 30, 70 dhe 105

Pastaj gjeni pjesétuesin e tyre mé t& madh 8 pérbashkét.

Nje fabrike e voggl pgr pjekje n€ njé turn prodhon 420 gjevreke dhe 130 biskota & kripura. Atoi
paketon né kuti me numér t& barabari# gjevrekesh dhe biskotash. Sa gjevrekg, dhe sa biskota, do
t& keté n& gdo kuti?

Gjeni shuméfishin mé t& voggl t& pérbashkgt t8 numrave:

4)6,10,12dhe 15  b)12,75,100dhe 240 ) 525 dhe 625

NE lulishte ka m# shumé se 100, por mé pak se 250 tréndafila. Shiten buketa me nga 3, 5 ose 7 trén-
dafila. 5a tréndafila ka ng lulishte nése gjat# pérgatitjes s buketave muk ka mbetur asnjé tréndafil?

. Marko shkon ng not ¢do t8 tretén dité, méson gjuh#n kineze ¢do té katérten dité dhe nget bigikletén

gdo 2 katérmbédhjetén dité. Nése sot Marko i ka {8 tre aktivitetet, pércaktoni pér sa dité do t'1 ket
pérséri tE tre aktivitetet né t€ njgjtén dité.

. Polin e jugut e kalojng njgkohesisht 3 satelité. I pari e pérshkon token pér 90 minuta, i dyti pér 105

minuta, dhe i treti pér 120 minuta. Sa heré do ta pérshkojé token sateliti i paré deri né momentin
kur € tre satelitét do t& gjenden pérséri mbi Polin e jugut?

H UL UMTIM L T T L T

Procedura pér pércaktimin e numrave t€ thjesht® nga njé varg i fundém numrash natyrorg njihet
me emrin Sita e Eratostenit.

rﬂamﬂﬁmﬂiwﬁhﬁm {2 3 &£ 5 & 1 4 8 M
= me.

Numri 2 &hté numér i thjeshts, pas tij oY 13 ¥ 17 48 19 W
shlyejmé gdo numér gift.

Numri 3 &shtE numéri thjeshts, pas tij shlyejmé cdo t& tretin numér (numér t& piesétueshim me 3),
Procedura vazhdon pEr ¢do numér i@ thjeshté t& ardhsh#m & pashlyer.
Me ndihmén e procedurs s& mesiperme, gjend t& gfithé numrat e thjesht&é deri o 100.

HULUMTIM L L L L e L O L e L e

Almiri mendoi njé numer mé t& vogel se 150. Nése at€ numér e pjeséton me 2 do t€ fitosh mbe-
tjen 1, nEse e pjeséton me 3 do & fitosh mbetjen 2, nése e pjeséton me 4 do t€ fitosh mbetjen 3,
nése e pjeséton me 5 do t€ fitosh mbetjen 4, nése e pjeséton me 6 do € fitosh mbetjen 5, nése &
pjeséton me 7 do t2 fitosh mbetjen (.

Hulumtoni dhe zbuloni numrin g8 mendoi Almiri.




1.7. Numrat e ploté dhe veprimet me numra
té ploté

Numrat e ploté

Veprimi i zbritjes nuk &shté gjithmon# i mundsh#m né bashkésing e numrave natyroré. Késhiu, pér
shembull, ndryshimi 5 - 7 nuk &shi& numér natyror. Gjithashtu, né praktikeé hasim dukuri t& cilat ma-
tematikisht nuk mund t& pErshkruhen nEpérmjet numrave natyroré,

| AKTIVITET
a) Zhiva e termometrit né Shkup tregon 10 °C nén zeron.
b) Mirko déshironte t& blinte dhuratg prej 600 denarésh, por me vete kishte vetém 500 denarg. Mirko
huazoi 100 denaré nga prindérit e tij dhe e bleu dhuratén.
NE até moment Mirko nuk posedonte asnjé denar dhe pér mé shumé ju kishte borxh prindérve 100 de-
naré. A mund t& shprehni temperaturén ngé Shkup, si dhe gjendjen financiare t& Mirkon me ndihmén
& numrave natyroré? Me cilét numra do e béni até?

Pér tejkalimin e problemit me zbritjen né bashkésing e numrave natyrorg, si pérshkrimi matematik i
disa dukurive, bashksing M, e zgjerojmé deri n# njé bashkesi (€ re, t& quajtur bashkésia e numra-
ve té ploté.

NE drejtézén numerike né {8 djathté £ zeros i véndojmE numrat 1, 2, 3, . .. Até kahje do ta konsideroj-
mé si kahje pozitive, ndérsa numrat e vendosur n# at€ kahje do ' guajmé numra té ploté pozitivé
{vizatimi 1). PEr ta themi se kang parashenjé pozitive ( + ).

R L B L 2 3 & - L 3 w ok & & B & R B L] L ] - om
6 1 2 3. 3 21 01 2 3
Vizatimi 1 Vizatimi 2

Kahja e kundért e drejtézés numerike quhet kahje negative. Ng até kahje, me vendosjen e gjatésive
t& barabarta, vendosim numrat e ploté negative -1, -2, -3, ... (vizatimi 2). Pér ata themi se kané

parashenjé negative ().

Numri 0 nuk #shté as numeér i ploté pozitiv e as negativ. Ai i ndang numrat e ploté pozitive nga ata ne-
gativé (vizatimi 3).

Mumrat e Mumrat e
ploté negativé 7~ zemm _ploté pozitivé 7* ﬂ

i e i e

e - o 40321 01 2 03 4
Vizatimi 3 Vizatimi 4

Bashkésia e 8 gjithe numrave t& ploté negativé - = {..,~3, =2, =1}, numri 0 (zero) dhe
t& gjithe numrave t& ploté pozitivé Z* ={1, 2, 3....}, e pérbéjné bashkésing e numrave té
ploté té cilén e shénojmé me Z, dmth 7 = 7-u [0} u Z*.




NUMRAT DHE VEPRIMET ME NUMRA

Cdo element i bashkésise 7 quhet numér i ploté.

| DETYRA 1

Vitet para lindjes s& Krishtit numérohen si “viti 1 p.es”, *viti 2 p.e.s” etj. Vitet, para erés soné mund t'i
shkruajme me numrat e ploté negativé, ndérsa vitet e erés song me numrat e ploté pozitivé,

Vizatoni drejtézén numerike dhe shénoni numrin gé i pérgjigjet:

a) 2vite para lindjes s& Krishtit

b} vitin e lindjes s& matematikansve: Arkimedi 287 p.e.s,, Pitapora 570 p.e.s., Rene Dekart 1596 dhe
Leonard Ofler 1707.

SHEMBULLI 1
NE vijén numerike tregoni pikat: -3, 3, =4 dhe 4. Clar€ véreni?

Numrat —3 dhe 3, si dhe numrat —4 dhe 4, jang t& vendosur né ményré simetrike né lidhje me zeron.
Numra & tillé i quajme numra € kundért.

@ Pér cdo numér té ploté a ekziston njE numér i vetém b, i tillé g numrat g dhe b jang &
kundért:

\_...--"%r a) nése g =, atéheré b= —o;

b} nése g = —o, atéheré b= o; ~(@) =—a

c) nése a =0, ateherd b=10. :l':]'::['}:“

Vetém numri i ploté 0 éshté i kundért me vetveten.

| DETYRA 2
Shkruani numrin e kundért t& secilit prej numrave: 9, 0, ={+3), =(=7).

SHEMBULLI 2

Pika e shogéruar me numrin 3 8shit# e larguar 3 njési nga ———
zeroja, ndersa pika e shogéruar me numrin 5 éshtéelage = 94 4 2 1 0 1
ar 5 njisi nga zeroja (vizatimi 5). ¥t
PEr ¢do numér té ploté mund t& themi se sa &shi i larguar nga numri 0.

-

@ Largesa e ¢cdo numri 2 ploté o nga 0 ng drejiézén numerike qubet vlere absolute e numrit
\ té ploté a dhe shénohet me | a |.
___,‘ Sipas pérkufizimit dhe vEzhgimeve nga shembulli i méparshém mund € shkruajmé

e



| DETYRA 2
Njehsomi:a) | =34+ 5|4 |-2-(=3)-11| ) |-x-2|4|3-x|-|5-x|,pér x=-20

Gjaté krahasimit t&8 numrave t& plot& vlen i njgjti rregull si te numrat natyrorg, gjegjgsisht njé numér
i ploté a 8sht& m# i vogél se njé numér i ploté b nése dhe vet#m nése né boshtin numerik numri a ndo-
dhet né t€ majtén e numrit b dhe shkruajmé a < b.

Numrat e ploté sipas madhésisé mund t& renditen né ményrén e méposhime:

- -t -l 1 - - A
|DET"I"H'.A4

Paraqitini né boshtin numerik numrat: 0, 2, 3, =7, 9, -8, =2, =10 dhe -1. Pastaj radhitini né&:
a) radhitje rritgse,  b) radhitje énése.

| DETYRA &
Vizatoni drejtézén numerike dhe sh&noni vlerat e temperaturave t8 dhéna n# tabels.
Ng cilin qytet bén mé fiohte:
a) Shkup apo Manastir b} Berové apo Shkup
€} Manastir apo Berove d) Shkup apo Strumice?
Oyteti Shkup | Manastir | Berové | Strumicg
Temperatura 1°C 0°C -4°C 3°C

Veprimet me numra té ploté

SHEMBULLI 3

Zhatoni rregullat pér mbledhjen e numrave t& ploté:

a) (+9) +(+18)=+27

b) (=7)+(=25)==32 PEr cdo a, b & N, vien:

¢} (+4) +(=19)= =15 (+a) + (+b) =+Ha +b)

¢} (+26) +(=17)=+9 (—a) +{-b)=—(a+b)

d) (+5)+i(=5)=0 (+a)+(-b)=—(b-a),pEr a <b

dh) (-N+0=-7 (+a)+(=b)=Ha-b),pEr a= b
| DETYRA 6

Krahasoni shumat:

a) 17 +(-24)dhe (-24)+ 17 b} [27 +({=14)] + 7 dhe 27 + [(-14) + 7]

PEr mbledhjen e numrave € ploté viejng vetite (ligjet) e méposhtme:

a)nése g, b e Z, attheré edhea+ be Ligfl i mbyllésist s& mbledhjes
blja+b=b+a,pércdoa,be Z Ligfl komutativ { mbledhjes
clla+b)+e=a+(b+o),pirodoa, boeZ Ligf asociativ i mbledhjes



NUMRAT DHE VEPRIMET ME NUMRA

| DETYRA 7

NE stacionin e nisjes né nj# autobus urban u ngjitén 17 udhétare.

NE stacionin e paré u ngjitén 10, dhe zbritén 3 udhétaré, né stacionin e dytg u ngjitén 7, dhe zbritén
po ashtu 7 udhétaré, né stacionin e treté u ngjitén 4, dhe zbritén 12 udhEtare,

Sa udh#taré vazhduan udh&timin?

Zbritja e numrave (€ ploté pércaktohet me ndihmén & mbledhjes, gjegjesisht nése a, b & Z, atéheré
a—b =a + (=b). Kjo do t& thot€ se pér zbritjen mund t7 pErdorim mregullat e mbledhjes s& numrave
te plote.

SHEMBULLI 4
a)12-17=12+(=17)==5 b){-16 - 14) = (=16) + (-14) = =30

| DETYRA 8

Sipérfagja e Ligenit t& Shkodrés ndodhet né 6 metra mbi nivelin e detit, ndérsa thellésia mé e madhe
e tij &shti 44 metra. Né cfaré lartésie mbi detare ndodhet fundi i ligenit?

SHEMBULLI &

Ndigni rregullat pér shumézimin e numrave t& plotg:
a) (+9): (+7) = +63

b) (=14) - (=27) = +378 Pér cfardo a, b M, vien:
¢) (+102) - (-11)=-1122 (+a) - (+b)=+Ha - b)
g) (=6)-(+39)==234 {=a) - (=b)=Ha-b)
d) (+5)- (=1)==5 (4+a) - (=b)=—(a- b)
dh) (~127)-0=0 (=a): (+b)==(a:-b)

| DETYRA ©
Njehsoni dhe krahasoni:
a) (+55)-(-42) dhe (-42)- (+ 55) b} [(-42)- (+5)] - (-8) dhe (42) - [(+5) - {-B)]

c) [(+146) +(+72)] - (-8) dhe [(+146)-(-8B)] + [(+72) - (-8)]

PEr shumézimin e numrave natyroré vlejng vetité (ligiet) e méposhtme:

a) nésea, be 7, attherédhea-be F Ligji i mbyllésisé s& shumezimit

b) a-b=b-a,pérgdo a,beZ Ligji komutativ { shumgzimit

c) (g-b)-e=a-(b-c),per¢do a,boeZ Ligji asociativ { shumgzimit

§) a-(b+ec)=a-b+a-adhe Ligji distributiv i shumézimit né lidhje
(a+b)-e=a-e+b-o,prgdo a,b,e€Z membledhjen

d) a:-(b-el=a-b-a-e¢ dhe Ligji distributiv i shumézimit né lidhje

(a-bB)-e=a-o-b.opérgdo a,b,e€Z me zhritjen

47



| DETYRA 10

M -
a) 12.125-[{-15)- (-30)] b) {-152) - (-9) - [108 - 125 4 (-910 ) - (-11}]
| DETYRA 1M

NE njé proces ngrirjeje, temperatura e ajrit nga 40°C ulet pér 5°C ¢do o1, Sa do (& jetg temperatura
pas 10 orésh?

SHEMBULLI &6
Ndigni rregullat pér pjesétimin e numrave t8 ploté:

+9): (43 =43
a) (+9):(+3)=+ ——1

b) (-14):(-2)=
£} (#121):(-11)=-11 Eﬂ; : E+:§=:n=i§
=36): (+9) = -4 sk R
§) (=36):(+9) Seehias e
{(=a):(+b)==(a:b)
SHEMBULLI 7

Pér operacionin e pjes&timit né bashkésing e numrave & ploté nuk vlen ligji i m

mmkmhtmmmeﬂmﬂ&ﬁemﬁuﬂtmmm@mawm:ﬂumkﬂmhﬂ"mhﬂm
Keshtu, pér shembull, 2 : {(=3) = ={2: 3) nuk &shté numér i plots, sepse 2 : 3 nuk Esht# numér natyror.

Nese a dhe b jan numra t& ploté t& tllE gé
a:o,b:ea{a+b):oe 7, atEheré vien Ligji distributiv i djatht€ i pjesgtimit
(e+b):oe=a:e+b e pérgdo a,boeZ

| DETYRA 4

N -
a) 5+2-[1-(-3+8)]) b) {203 [8 +(~#]}: [10+2 - (-3)]
c) {[50-(20+15)]-3}:(-9+6) g) {742 [(F12)+-3)]}: [2-15:(-6)]

| DETYRA 12

NE nj& mesdité né Antarkiik temperatura e matur ishte 0°C. N 14 orét e ardhshme temperatura u ul
né —42 °C. Sa gradé Celsius mesatarisht ka ndryshuar temperatura brenda njé ore?

DETYRA PER USHTRIME
1. Krahasoni numrat a dhe bnése: a) a=-15dheb=-{-5), bh) a=25dhe b=-(-15).

2. (Cilat shifra mund & vendosen né vend & yllit gé & jet® e sakis:
a) 483 < 4*3, b) —-2*5> —225, c) - T"B9 - 75897



NUMRAT DHE VEPRIMET ME NUMRA

3. Shkruani bashkésingé e numrave t& plotg pér té cilét vlen:
a) | x| <2, b} |x|=4, c) |x|=0 g} |=| =3
4. Shumén e numrave -52 dhe 120 shum#zojeni me ndryshimin e numrit -52 me numrin 120.

5. Cili numér fitohet nése vlerén absolute t& shumés s& numrave -15 dhe 25 e pjesétojmé me vlerén
absolute & ndryshimit t&8 numrit -5 me numrin 57

6. NE Shkup temperatura ishte -5°C & hénén, dhe mé pas ra pér 2°C (£ martén.
a) Sa ishte temperatura né Shkup t& martén?
b) Té mérkurén temperatura u rrit p&r 4°C. Sa ishte temperatura t8 mérkurén?

7. Temperatura mé e ulét e matur ng Tok# éshté —70 "C. N& Neptun &shtg pér 150 °C mé e ulét se né
Tok#, né Saturm &shts pér 40 °C mé e ulét se né Neptun, né Uran éshté pér 34 °C mé e ulét se ngé
Saturn, né Pluton &shtg pér 10 °C mé e ulét se né Neptun, né Jupiter &hig pér 30 °C mé e ulét se
né Satrmn.

a) Gjeni temperaturat mé & uléta n# Jupiter, Saturn, Uran, Neptun dhe Pluton.
b) Radhitni temperaturat e planetéve, duke filluar npa mé e uléta.

8. Milani investoi n# bursé 70000 denar para 6 muajsh. Muajin e paré realizo fitim prej 3200 de-
narésh, 2 muajt e ardhsh&ém pat humbje prej nga 2400 denarg, ndérsa 3 muajt e ardhshém fitim
prej nga 2200 denaré. Sa para ka Milani pas gjashtémujorit & tregtimit n& burse?

9. Njeé ashensor zbret né njé minieré me shpejtési 6 metra né minutE, Neése zbritja fillon nga 10 metra
mbi nivelin e tokés, sa kohé do t& duhet pér € arritor né -350 metra?

1.8. Numrat racionalé dhe veprimet me
numra racionalé

Numrat racionalé

| AKTIVITET
a) Pesé mig duhet t& ndajn€ njE mollé nE pjesé t€ barabarta. Cfarg pjese t&8 mollés mori secili prej
migqve?
b} Fer 4 fletore Eva pagoi 30 denaré. Sa denaré pagoi pér 1 fletore?

A mund ta shprehni pjesén e mollés g& dubet t8 marré secili prej migve, si dhe ¢mimin e 1 fletores me
numrat e ploté?Me ¢faré numrash do ta béni k&7

Ne pamé se operacioni i pjesétimit nuk 8shté gjithmone€ i realizuesh#m né bashkesing e numrave t8
ploté. Si pasojg, ekzistojné situata t8 pérditshme g€ nuk mund t€ shprehen me ndihmé#n e numrave
té ploté, prandaj lind nevoja pér zgjerimin e bashkesisé & numrave t€ ploté me njeé bashkesi t2 re nu-
mrash t& quajtur bashkésia e numrave racionalé.

4G



Shenimi &, ku a dhe b jang numra t& plots, b # 0, quhet thyesé.

Numri a quhet numérues, numri b quhet eméroes dhe -* quhet vijé thyesore.
Per dy thyesa Edh& Eﬂiamlsejanﬁtﬁhanhutanﬁﬂedlmmtﬁmném a-d=hb-a

Cdo thyesg —neku-lmdemarsip_]eaetimiumab pérfagéson njé numeér (& ri, & quajiur numeér raci-
omal. Ng kéte rast, ﬂ'l}ﬁsatehamhmapﬂfaq-&mjnete njéjtin numér racional. TE gjithé numrat raci-

onalé e pErbéjng bashkésiné 0 = { e, b & 2 dhe b # 0} £ quajtur bashkésia e numrave racionalg.
Bashkésia e numrave mniunaleashte bashkim i bashkésisE s& numrave racionalé negativé, zeros dhe
numrave racionalé pozitive:

0=Cullu@kug = [ |ﬂbEN]dheﬂ+ {|a,nr.;~].

SHEMBULLI 1

Cdo numér i ploté a mund t£ shkruhet si thyesg,
_4 _ 8 _ —3 _—15

ﬂ.}#—-fﬂﬁq-—i b) —E—Tﬂﬁ—E——B-

Nése numéruesi dheemmu&aiinjeﬂ'l}ﬂeshum&mhenmete njEjtin numer, t& ndryshém nga zero, fi-
Luhetnjeﬂ]}mehmhanemeatetedl'mm,pmg . |:,]mar a,boeZdheo# 0.

Ejo procedurg quhet zgjerim i thyesés.

SHEMBULLI 2

Eglemn]ﬂljﬁh'ngme:a} numrin4  b) numrin 7
e L 4+_4.7_28

V3T Ta = h}?_?-?_-ﬁl

Nwzmmmmidheemmmiinj&ﬂqm;ﬂﬂauhenmemnjejﬂnnumen t€ ndryshfm nga zero, fi-
tohet njé thyesé e barabart® me até t& dhéngé, pra 2 5= ﬁ,per a,b,ceZ dhee # 0.

Ejo procedurg quhet thjeshtim i thyesés.

SHEMBULLI 3

A mund t& thjeshtohet thyesa:  a) .f-_u b) %



NUMRAT DHE VEPRIMET ME NUMRA

) S =222 _22_ % Numéruesin dhe eméruesin i zhérthejmé né shumizues & thjeshts.

LA 1 Pjesctuesin e perbashkét 2 e shlyejmé nga numéruesi dhe eméruesi.
b Tﬁs = ;—E PMP (6, 15) = L. Thyesa &sht# e pathjeshtueshme.

Nese numéruesi dhe eméruesi i nje thyese jang numra relativisht t8 thjeshtg, pra PMP (g, b) = 1, thye-
s % guhet e pathjeshtueshme.

Nga vetia e zgjerimit dhe thjeshtimit t8 thyesés mund 8 pérfundojme se dy thyesa jané t€ barabarta
nése dhe vetém nése njéra fitohet nga tjetra me zgjerim ose thjeshtim.

SHEMBULLI 4
Eiltmneenmwtepérhashk’étﬂqﬁatg,édhe%.
3:%: % Gjejmé SHVP-nE & eméruesve t& thyesave: SHVP (4, 6, 3) =12
1 _ 1-:2 2 2 o 2 & 2 2
E=F3-13 SHVP-né e pjesétojmé me emeruesin e secilés thyese.
% H: % Me herésat e fituar e zgjerojmé secilén thyesg.
| DETYRA 1
Sillni n€ emEruesin mé t& voggl € pérbashkét thyesat:
gaad, paill 414 B3
84712 A i 9712715 10

Nga dy thyesa %dhe Eme emémues pozitivé t€ barabartg, mé e vogél Eshig ajo g8 e ka num#ruesin
mﬁtévugéi:% < Emtﬁmnﬁm a<e

Thyesat me emérues & ndryshém i krahasojmé duke i sjellE fillimisht n& em&rues t& barabartg, e m#
pas i krahasojmé si thyesa me emérues t& barabartg.

| DETYRA 2
Ogeani Atlantik z& % e sipérfages s& pErgjithshme ujore t2 Tokes, ndérsa Ogeani Pagésor z8 % Cili
prej tyre z& pjesé mé t€ vogél t€ sipérfages ujore t& Tokes?
SHEMBULLI &
NE drejtézén numerike jang paragitur disa numra racionalg (vizatimi 1).

.

-3 1 o Iy 4

Vizatimi 1

=

Kur krahasojmé dy numra racionalg a dhe b, t& paragitur né drejtézén numerike, numri o Eshté mé i
vogel se numri b nése né drejtézén numerike o 8shié né t& majté té b.

1



| DETYRA 2

4) Paragitni n drejtézén numerike numrat racionals: —4%, 3, —%, EEL dhe —%.
b) Me ndihmén e drejtézés numerike, shkruani numrat ng varg rrités duke filluar nga mé i vogli.

Veprimet me numra racionalé

| AKTIVITET
Si do t& llogarisni se ¢faré pjesa t8 Embélsirés héngrén s# bashku llina dhe Ilir nése:
a) Ilina héngri %eémhélslrés,dheﬂlﬂ gehélsf:és.

b) Tlina héngri %eﬁmlﬂslrﬁs,dheﬂlri %ehﬁlm’r&:.

SHEMBULLI &

Mblidhni thyesat: a}gdheg h)%dheg
3,6_9_,2 p 13 4_13.5+48.4_97_,17

ﬂJ?+?—?—1? h]s"'s_ -5 _-m_lam

E+b = u+b,a,b,r:rEId'hEn;iﬂ.

Dy thyesa me emérues té ndryshém mblidhen, duke i sjellé fillimisht né emérues & pérbashkét,
pmtaidul:eimbledhu:si&ny&samemt&nﬁjte

sd+be . b odeZdheods0.

0 d od

SHEMBULLI 7

Njehsont: *ﬂi+ﬂ b) 0+ c]ﬁ+_1—155
R L

T T T Tl

| DETYRA 4

Kontrolloni saktésing e barazité: 3}1%4.1%:3%4.1% b) (%4_%]_,_%:%_,_{:%_,_%]




NUMRAT DHE VEPRIMET ME NUMRA

| DETYRA 5
Njehsoni perimetrin e trekéndéshit, nése pjatésits e brinjéve t& tij jané 3% cm, 3% cm dhe 4§ cm

| AKTIVITET
Pér njé shfagje teatrale u shitén bileta pér 2 e uléseve. Pér shkak té kohés sé kege, u mbushén vetsm
3 & ulsseve, ¢
5i do t& njehsoni se ¢faré pjese e uléseve, pér (& cilat u shitgn bileta, mbetén t&8 pambushura?

SHEMBULLI 8
Njehsoni ndryshimin: a}%_g h”%‘?

1 A2 3 11 7 _11«1—4-7 _ =17 _ 1
¥y s S e s

Dy thyesa me emérues té barabarté zbriten kur nga numéruesi i thyesés s zbritshme zbritet nu-
meéruesi i thyesés zbritése dhe ndryshimi 1 fituar merret pér numérues (€ thyesss ndryshim, ndérsa
duke marré emEruesin e njEjté pér emerues, pra

%_E 2 %,u,b,eezdhm;m.

Dy thyesa me eméres té ndryshém zbriten duke i sjell2 fillimisht né em&res & pErbashket, pas
taj duke i zbritur si thyesa me emBrues £ barabarts:

2 _L=0-0C qhedeZdhecd#O.

| DETYRA &6

Anika e lexoi lektyrén pér 3 dité. Diteneparelemi e]ih-rlt.tedj.rtenper mmepakseditenepm‘e
Cfare pjese @& lektyrés e lexoi ditén e trets?

| AKTIVITET

Merita shkoi né supermarket dhe mori me vete 3 e kursimeve € saja. Nga paraté g& mord, —|sl1pmml
pér ushgim. 5i do t& njehsoni se ¢faré pjese @& kilrsimeve i shpenzoi pér ushqim?

SHEMBULLI 7
: 3 5 5 6
Njehsoni prodhimin: 8) =% I:]E.E.
g) 3.3 _3:5_15 byd.6_5:6_30_15_,1
B 7 B.7 56 7 4 7.4 I 14 14



Prodhimi i dy thyesave Esht# thyesa num&ruesi i s€ cilés Eshté i barabartg me prodhimin e numgru-
esve t& shumezuesve, ndérsa eméruesi #hig prodhim i eméruesve & shumézuesve:

a b_ab

-t E‘d,u,b,quIdhEe,dﬂ 0.

SHEMBULLI &
Nijehsoni prodhimin: a:rg- h)g-u }%-3

TSI e St o o 4. 9.4, 0_4-0_0_
e Da? 5y g3 0

4 5_4-5_320_ ? SR PR
E}E-E_j_ﬁ_l Thjreﬂalgdheajammmmb.
| DETYRA 7
Kontrolloni saktésing e barazive:

e e 1 2y.1_1(2.1

W) 5337333 DIEES S EE

l.(% E}—l.! 1.3 (E_l].l—E.l_l.l
€3 \5t5)=3'5+3'G O\s-3)275'378'3

Operacioni i shum&zimit 8 numrave racionalg &shié i mbyllur, komutativ, asociativ dhe
distributiv ng lidhje me mbledhjen dhe zbritjen.

| DETYRA &
Sa metra katroré parket duhet (€ blejé Osmani pér dhomén e tij me pérmasa 3; m dhe 43 m?
| AKTIVITET

Njé shishe nxé = luje
Eidntenjel'mcni sa shishe t& tilla mund & mbushen me 1 luje“‘?

SHEMBULLI 9
3.7 5. 25
Njehsoni herésin:  a) 355 b = R
3_}2 I—J 9 3_922 h}E'E:E E__SJE'E:—IE:E:'LE
4°0 4 7F 7 28 & 38 6 23 B5-2 1-3 %78

HMJWMMIMEFMMEEMW&EWWEH&
tuesit 4 - 2 _% g g bodeZdheb o d#0.

| DETYRA 10
Njehsoni:  a) [3_[4%_% . E+4§}]}(%_i—} b) 3_{i—{—4§} [{—1)—% : {%+§]]]
Sqaroni renditjen e kryerjes s& veprimeve.

54



NUMRAT DHE VEPRIMET ME NUMRA

| DETYRA 11
PEr njé kostum, rrobagepési harxhon 3‘11—mpé':]l'|u!ﬁ. Sa kostume do t€ gepe nga 12%' m pélhuré?

SHEMBULLI 10
Shkruani herésin né form thyese té dyfishtéz a) ;3 15 b 4:% c) 1% :55
3 R
aj%':S:—% h}#:%:% c}l%:%:—il:—il
3 5 a

Paragqitja dhjetore e numrave racionalé

| AKTIVITET

Thyesat 'il] ig dhe L Ton 1208 shembuj t& thyesave dhjetore.

pnma:lurenmete::ﬂenatushhul‘mnpaememes
91 _S0+1 _ 90 1 1

—4+—=—=9+4+—=141
TV TR T t 10 T 10
Ly _ 100427 _ 100, IF 27
e ] Bl e Rl | =127
100 100 100 1 100 + Too 1001 2
009 _ 300049 _ 3000 a a
= = =34 —— = 3,000

1000 1000 1000 + 1000 * 10600 B
Si quhen sh#nimet e fituara?

s

2

Nése prané njé numri & ploté nga e djathta shkruhet presje, dhe mé pas radhiten njé nu-
méer i fundém (ose pafundém) shifrash, fitohet shénim i cili quhet numér dhjetor (deci-

mal) 1 fundém (ose { pafund&m). Shénimet e tilla, me njé emér, quhen numra dhjetoré
(ose decimalg).

‘

Cdo numér dhjetor pérbéhet nga dy pjesé t8 ndara me presje: pjesa e ploté para presjes dhe pjesa dh-
jetore pas presjes. Vendet e shifrave ng pjesén dhjetore quhen vende dhjetore, dhe shifrat pérkatg-
se quhen decimale.

Cdo numér racional (thyes£) mund & shkruhet si numér dhjetor.

SHEMBULLI 11

Shkruani si numér dhjetor thyesén: a) 2 b) 2 ©) =

1 SO [ S R 2 F. 9 9.5 45

T m— h—————— —_——

aJS 5-2 10 e }z_ ~5_1u_'ﬂ"5 © T lm_nqs

Thyesa mund t& shkruhet si numér dhjetor duke pjesétuar numéruesin me ememesin.



SHEMBULLI 12
Duke pjesétuar shkruani né numeér dhjetor thyesén: a) i b 1 ) -~

a) Loq:4=02s5

4
b} %=1 : 3=0,333.. Kur pjesétimi pérfundon, Kur pjesétimi nuk pérfun-
. A — fitohet numér dhjetor i don, fitohet numeér dhjetor

-ﬁ: 5 =1 e fm]dim = ii]i ﬁ i -.

Njé numér dhjetor i pafundmé g€ ka njé shifér ose njé varg 8 fundmé shifrash qé pérséri-
E@tﬁgjﬁjﬁumﬁﬂemmﬁheﬁpﬂpﬁjﬂdhpmm,qnhﬂnmirﬂhjﬂmpﬂi&
i pastér.

NjE numér dhjetor i pafundmé né t& cilin pas disa decimalesh jozero, njé shifér ose nje varg 1 undmé
shifrash persEriten né t£ njgjtEn renditje, quhet numeér dhjetor periodik i pérzier. Vargu i shifrave
gE pErséritet quhet periodé e numrit dhjetor.

SHEMBULLI 13

a) Numri 2, 6666... 8shté numér dhjetor periodik i pastér dhe shkruhet si 2, (6).
b) Numri 4, 12323... éshté numér dhijetor periodik i pérzier dhe shkruhet si 4, 1(23).
Cdo numér dhjetor i fundém ose periodik mund & shkruhet si numér acional {thyesg).

SHEMBULLI 14

a) Numri 0, {18) mund t& shkruhet si b) Numri 0,24{36) mund t& shkruhet si
thyesé n ményrén e méposhime: thyesé né ményrén e méposhime:
D-.I::lﬂ]l:x IJ,M{EE:I:I
0,(18) - 10° = x - 107 0,24(36) - 102 = x - 102
18,(18) = x - 107 2436) = x - 10°
Mt My —20 = x.10?
18=x-10"-x 108 -1
18 = x(10f — 1) 24(10° — 1) + 36 = x - 10%(10% — 1)
o 18 _ 18 _18_2 o 2412 _ M2 _ 67
TWE—1 1W0-1" 99 11 (10° —1)-100 9900 275

SHEMBULLI 15
Krahasoni numrat: a) 5,63 dhe 363 b)) 3,8764 dhe 3.8774 c) —5,3712 dhe -5,3743



NUMRAT DHE VEPRIMET ME NUMRA

a) Kur t& dy numrat dhjetoré jang pozitivé, atéherg fillimisht krahasohen pjesét e plota.
Nese pjesét e plota nuk jané t& njéjta, atEheré mé i madh ésht numri me pjesén e ploté mé t8 madhe.
5/63 > 3,63, sepse 5> 3.

b) Nése pjesét e plota jan# t& njEjta, atéherg krahasohen decimalet, fillimisht t& dhjetat, pastaj t&
gindtat, etj. 38764 < 3,8774, sepse né decimalen e treté 6 < 7.

) Nese krahasojmé dy numra dhjetorg negativé, atéheré mé i madh shté numri me vlerg absolute
mé t& vogel. -5,3712 > -5,3743, sepse |-5,3712] < |-5,3743)|.

Veprimet me numra dhjetoré

| AKTIVITET
Kryeni veprimet e shEnuara: a) 238456  b) 769-79 c) 56.125 ¢) 873:32

SHEMBULLI 16
Njehsoni shumén dhe ndryshimin e numrave dhjetors: a) 235+39 b) 172-1136
a) 235 b) 172 Mbledhja dhe zhritja fillojng nga shifra mé ng t& djatht.

439 - 11,36 Presja dhjetore duhet t€ jet né t8 njEjtén vertikale.
6,25 5,84
| DETYRA 12

Njehsoni:  a) 23,7-35+0,353 h) 3,235-6,55-4,6783

SHEMBULLI 17
Njehsoni prodhimin dhe herésin e numrave dhjetor®:  a) 2,7-347 b)) 6,342:0,25
a) 27-3H7 Numrat dhjetorg shumézohen sl numrat natyroré.
189 NE prodhim, vegohen nga e djathta nE t8 majté aq vende dhjetore sa ka ven-
+;gﬂ de dhjetore n# t& dy shumézuesit s bashku,
9369

27.347 =9369
b) 6,342:0,25=634,2:25=25368  Parase (& fillojé pjesétimi i numrave dhjetors, té pjesétueshmin

0 dhe pjesétuesin i shumézojmé me ndonfé njési dhjetore né
3 mEnyrE g plesétuesi t& béhet numér i ploté.
EE@: ME pas pjesétimi kryhet si pjesétimi me numér natyror.
75
170
150
200
200
1]



| DETYRA 123
Nijehsoni: 2)9,758:34-2,08:4 h)(56-18:3).0,08

| DETYRA 14
Syprina e njé drejtkéndéshi &shie 4,88 metra katrorg, dhe gjatésia e njérés brinjé éshté 1, 6 metra. Sa
i

a) gjatésia e brinjés tietér  b) perimetri i drejtkéndéshit?

DETYRA PER USHTRIME

L
i

7.
8.
9.

Sillini né emérues & perbashket thyesat: a) 2 2 2
Radhitni thyesat, duke filluar nga mé e vogla:

253 7 1 37 3 13 1 3
Dygrnt; Paygrnpt: 9-3
Pastaj paragitnd ato né drejtézén numerike.

dhe

e | b
=
| Lni
[
[= A=
LE¥]
| =
5]
(3]

1 5 7
—=,1=,32 dhe -1,
3 f

1
2’ 12

Lina vrapoi = epistﬂssemmamnﬁs,ﬂdmjﬂ?epistﬂs, dhe Simoni = epistas.ﬂil] nga ata vrapoi
pj&smmete"inﬁdlmteplnes dhe cili pjesén mé té vogel?

5 13 5 1 1 1 '.l Ay .7
Njehsoni: ) 2 -2g+25-1 B (3-23)-(35-1) 9 (35-27): 53
& S g g 3,3 il
Neoui: o) (5+3):(5-53) BT o AP
812 7-3+t@'3
Nijé pishing mbushet me njé tub pér 8 oré, ndérsa me nje tub tjetér pér 12 o€, Cfaré pjese e pishings

do t& mbushet me t& dy tubat pér 2 oré?

shhuanisinumadhjemﬂa}eséma}g b}g c}% ;}%

Shkruani né thyess & pathjeshtueshme numrin: a) 034  b) 0,02 ) 4125 ¢) 125
Shkruani né thyesg numrin: a) 0,(7) b1 3,51) c) L34 Gl 5,24(3)

10. Njehsoni: a) 14,16-3,7-12,24:33+ 58  b) 42:3,5-26-(54:0,02): 0,6
11. Distanca nga Toka né Mars Eshté aférsisht 225, 3 miliong kilometra, ndérsa deri né Aférdite 108.2

miliong kilometra.

a) Cili planet Esht# mé larg nga Toka?
b} Sa éshté ndryshimi i distances nga Toka né Mars me distancén nga Toka ng Aférdité?



NUMRAT DHE VEPRIMET ME NUMRA

1.9. Numrat realé dhe intervalet né
drejtézén reale

Numrat realé

| AKTIVITET
a) Shkruani ng formé# thyese numrin dhjetor =0,75.
b} Shkruani ng numra dhjEmrETJI_',resat 3 d]le 11

Pamé se ¢do numér | fundmé dhe ¢do numér periodik i pafundmé mund t& shkruhet si thyesg, pra si
numer racional.

SHEMBULLI 1

Njehsoni gjatésing e hipotenuzés s& njé trekéndéshi kénddrejté barakrahgs me
katete g = 1 cm.

Gjatésia e hipotenuzes c = 4202 = y2em.  Zhatojmé teoremen e Pitagores.

NE shembullin e mésipgrm e hasém numrin /2. Nése e llogarisim vierén e tij me ndihmén e njg kalku-

latorf, fitofme /2 = 1,4142... Sikur /2 t& ishte numér racional, pra 2 = &, ku PMP(a,5) = 1, atehers
o’ = 2b, andaj o Eshté numér cift, a = 2a . AtEhere 4a’ =25, 2.::1 B, arﬁiajedhebduhetl:ejetenu-

mer ¢ift. Kjo éshté né kundérshtim me kushtin q_e::dhe b jang uum:arelamdshtteLh_]eshLE prandaj
pérfundojmé gé 42 nuk &shi& numér racional.

Numrat dhjetorg t€ pafundmé joperiodik# quhen numra irracionalé. Ata e pérbgjné bashkésiné e
numrave irracionalé e cila shénchet me L

SHEMBULLI 2

a) Numrat 3 dhe —5 jang shembuj t& numrave frracionalg,
b) Numrat irracionalé nuk shfagen vetém me rrénjézim. Numrat & o =, m4, 1,323323332...,
2,070070007... jané gjithashtu numra irracionalé.

-

Bashkésia e numrave racionalé dhe bashkésia e numrave irracionalé PEI_ bqnﬁ_ £ bashkising

\ . e numrave realé
= R=0UL



| DETYRA 1

NE vizatimin 1 me diagramin e Venit jan# paragitur bashkesite:
M, Z, @, I dhe R. A gshte i sakt€ pohimi:

a) NcZ by Zca ¢ Onl=@
g) Quli=R d) QuZ=R dhNCQ
e) ZcQ E) NCR HZchr

g QCR EVRVQG=Z h)ICR

Cdo pike né drejtézén numerike mund ti shogérohet sakigsisht nj& numér real dhe anasjelltas, ¢do
numri real mund t'i shogérohet vetém njé piké ng drejigzén numerike. Me fjal@ (& tjera, ekziston njé
korrespondence bijektive ndgrmjet pikave € drejtézés numerike dhe bashkEsisE s& numrave realg.

Prandaj, drejtézén numerike e quajmé drejtéza reale.

SHEMBULLI 3

Fércaktoni n# drejtézén reale pikén qé | pérgjigiet B
numrit +/2.

Ndértojmé njE trekéndésh kEnddrejté barakrahés 0AB me ka-

lete Q4 = AB = 1. Atéheré pér hipotenuzén e tij vien OB = 42 V3 |
{vizatimi 1). Nése kitg gjatssi e bartim né drejtézén numerike,

fitojmé pikén C g& i pergjigiet numrit /2. ’ J W—

| AKTIVITET

katrore” né ményrén né vijim:

¥ Shénoni pikén O dhe vizatoni segmentin OP, me gjat#si njési.
M‘lmtunisegmenﬁnPlflmegjalesinﬁiicﬂimhtenmmal né seg-
mentin OF,.

v Vizatoni segmentin PP, me gjatési njési i cili éshté normal né seg-
mentin OF,.

¥ Vizatoni segmentin P,P, me gjatési njési i cili 8shté normal né seg-
mentin OF,.

Dukemhduﬂuekﬂemenyreﬂtujmemgmentemegjmﬂ.

V2, /3, V4.... eff. (vizatimi 3).

Bartni né drejtézén numerike gjatésité /2, /3 dhe 4.

| DETYRA 2
Paraqitni né drejtézén reale numrat +/5 dhe —/5.

SHEMBULLI 4
Krahasoni numrat: a) ‘.,|"El:i]:u.=:5I b} %dheqﬁ

il



NUMRAT DHE VEPRIMET ME NUMRA

a) %:1,4dheﬁm1,4141 b) Bi_gml,usdheﬁml.-ucu
1<y 32@{1."5

NE bashkesing e numrave realé pércaktohen veprimet e mbledhjes dhe shumézimit ngé pajtueshméri
me veprimet e mbledhjes dhe shumgzimit né bashkésing e numrave racionalg dhe kan# t& njjtat ved
si né bashkesing e numrave racionalg.

SHEMBULLI 5
Kryeni veprimet e shEnuara: a) (242 + 53 + (Y2 =3y b) 6y5-245
a) (2VZ+ 5V +(V2-3V3) = V2 + VD) + (W3- 343)
=2+ W+ =TI+ N3
b) 6y5-2¢/5=6-2-4f5-45=12-5=60

Vlera absolute e njé numri real pérkufizohet n# t€ njéjtén ményre si vlera absolute e nj# numri &

ploté, pra pér ¢do numér real o
4 8 a=0
|ﬂ|=l
—a, a<0

Gjeometrikisht, vlera absolute e numrit real o £shté e barabarte me largesén e numrit 2 nga numi 0.
Largesa ndérmjet dy pikave ng drejt#zén numerike shté gjithmong njé numér jonegativ, nga ku rrie-
dh se vlera absolute e numrit o Esht# numér jonegativ.

SHEMBULLI &
chsont  a) |— b _ﬁ-i‘ “-"ﬁ
Nj a) |-+ Yix| o -5 T ) -
2) |—+4f5] =45 b) |x|=x
C::I _ﬁ.i‘:éﬁ ';] ‘jlrl__l‘:jh'__l
2 2l nf2 -mf3al  mf3
| DETYRA 3
Le t& jeté a = -1 dhe b = 1,5. Verifikoni nése &shté e sakté:
1) a<|al b) |a-b|=|b-a|
c) la+blg|al+|b] ¢} |a-B|z]a|-|b]
d) |a-b|=|al-|b] dm| 8] =12
b' bl

6l



Njehsimet e péraférta me numra realé

Numrat irracional€ jang numra dhjetore t8 pafundém joperiodike, t# cilét nuk jemi né gjendje t'i sh-
kruajmé saktgsisht. Prandaj, me sé shpeshti ne i zévendésojmé me numra racionalé t8 pérafért, me
pakesim ose me teprice.

SHEMBULLI 7
Gjeni vlerén e 42 me tri decimale.
Vierésojme: Rrénjézojmé: Zeyendésojme me numer racional t& perafért:
PcleP 1<yf2<2 +/2 = 1 deri ng njé njési me pakésim, dhe
/2 = 2 deri n& njé njési me teprics;
142 <2 <15 14< 42 <15 /2 = 14 deri né njé decimale me pakisim, dhe

/2% 1,5 deri né njé decimale me tepricé;

1412 <2 <147 141 <422 1,42 /2 = 1,41 deri né dy decimale me pakésim, dhe
/2 = 1,42 deri né dy decimale me tepricé.

L4#£ <2 <1415 1414 <2 <1415 /2 » 1,414 deri né tri decimale me pakésim, dhe
/2 = 1,415 deri né tri decimale me tepricg.

Procedura e pErshkruar pEr gjetien e vlergs s& pErafért & njé numri irracional quhet "vleréso dhe
2llota’.

| DETYRA 4
Gjeni vlerén e /11 me dy decimale, dhe pastaj kontrolloni vlerésimin tuaj me njé kalkulator.

SHEMBULLI 8

Shprehjet numerike 2 + 3,5— /3,342 ﬂ]lE—S_]ﬂDE shembuj t& shprehjeve irracionale, sepse pér-
o e macionals X
Vlerat e péraférta t& shprehjeve irracionale i fitojm# kur numrat irracionalg i zévendésojme me vierat
& tyre t€ pEraférta racionale.

SHEMBULLI 9
Njehsoni:  a) §+1.lr§med}fde:lmale b} +/245 — /344 me tri decimale

3 gmmm" Numrat né shprehien e dhéné i rumbullakojmé deri né
g mo2z2dhe 351,73 numrin e kérkuar & decimaleve.
Mjehsojmé: 2 4+4/3 w022+ 1,73 1,05 Niése shifra e paré e fshiré 8shté 0, 1, 2, 3 ose 4, atgheré
: shifra e fundit g& rrumbullakohet mbetet e pandryshuar.
b) /345 = 18,574 +/344 = 18,547 Meése shifra e paré e fshiré &shté 5, 6, 7, & ose 9, atéheré

/345 — /344 = 18,574 _ 18,547 = p,o2%hifra e fundit g& rumbullakohet rritet pér 1.



NUMRAT DHE VEPRIMET ME NUMRA

Nese duhet t& rumbullakojmé numér mé &8 madh# t&2 mbledhésve pér shembull me dy decimale,
ateherg &shig e pélgyeshme g& secili nga mbledh#sit & pErfageésohet & pakien me tre decimale, 8
kryhet mbledhja ose zbritja dhe rezultati t&8 mumbullakohet né dy decimale. Pse?

Intervalet né drejtézén reale

LetéjenEa,be Rdhea <b. :
BashkEsing e numrave reald x t& till€ g€ a < x < be shEnojmé me e

(a, b) dhe e quajme interval t& hapur: Vizatimi 2
(a,b)={x|xeRdhea <x < b}

et

Ng drejtézeén reale, intervali i hapur &sht® bashkésia e pikave g8 ndodhen midis pikave x = a dhe
x=b, ku pikat x = a dhe x = b nuk i pérkasin intervalit (vizatimi 2).

Bashkesing e & gjithe numrave realé x € tllE e a<x<b "
e shénojmé me [a, b) dhe e quajmé interval gjysmé té hapur nga e a b
djathta: [a, b) ={x| xR dhe a < x < b} Vizatimi 3

NE drejtézeén reale, intervali gjysmé 1 hapur nga e djathta 8shte bashkesia e pikave g€ ndodhen ndérm-
jet pikave x = a dhe x = b, ku pika x = a i pérket intervalit, ndérsa pika x = b nuk i pérket intervalit
(vizatimi 3).

Bashkesing e t& gjithé numrave realé x € tllE g a <x < b
e shénojmé me (a, b] dhe e quajme interval gjysmé té& hapur nga e .
majta: (a, b] = x| x € R dhe a < x < bl. Niativs 4

=T o
'-!l"l_-.

NE drejtézEn reale, intervali gjysme i hapur nga e majta &shté bashkesia e pikave g ndodhen ndérm-
jet pikave x — a dhe x = b, ku pika x — a nuk i pérket intervalit, ndérsa pika x = b i pérket intervalit
(vizatimi 4),

BashkEsing e t€ gjithé numrave realé x € tllE g a <x< b
e shénojme me [a, b] dhe & quajm# interval t&é mbyllur: [, 5] = x| o
xeERdhea <x< bl

L

Vizatimi 5

NE drejtézén reale intervali i mbyllur 8sht# bashkesia e pikave g€ ndodhen midis pikave x = a dhe
x=b, ku t& dyja pikat x = a dhe x = b1 pérkasin intervalit (vizatimi 5).

Bashkesité [a, +o0)={x | x € R dhex > a} dhe (—co, a] = {x | x € R dhe x £ s} quajmé intervale t&
pakufiznara té mbyllura (vizatimi 6 dhe vizatimi 7).
_{ - 'I
a d
Wizatimi & Vizatimi 7

Bashkesité (g, +o0) =[x |x € R dhex> a} dhe (=00, a) = {x| x € R dhe x < &} | quajmé intervale t&
pakufiznara té hapura (vizatimi & dhe vizatimi 9).

e 9

3
a
Vizatimi & Vizatimi 0



SHEMBULLI 10

Shkruani né ményré pérshkruese dhe paragitni né drejtézén reale intervalin (vizatimi 103
a) (-3,5]  b) [3,+w)

a) (=3,5]={x|xeRdhe -3 <x<5} b) [3,4)={x|xeRdhexz 3}

i i }5 : 3[ Vizatimi 10
| DETYRA &
Shkruani né ményré pershkruese dhe paragitni né drejtézén reale intervalin:
a) (-2, 4) b) [-3,-1}) ) (58] g [-5,4]

d) [-2,+o0)  dhi(-oo0,1] &) (4 4o0) B (—o0,3)

SHEMBULLI 11
Gijeni: a) (-1, "1'] U [2:- ?] b) [_?r 5] i [-EI 2)

a) {—1,4]”[1,?]:{—1,?] b) [_?r 5]“[_3r2:|=[_?1 2)

| DETYRA 6

Njeé radar mat shpejtésing n# intervalin [50, 120] kilometra n# oré. A mund t& matet shpejtésia e njé
shoferi g vozit me shpejtési 120 kilometra ng oré? Po me 49.9 kilometra né oré?

DETYRA PER USHTRIME
1. Cilét nga pohimet e méposhtém jané t& sakté:

a)NCR b) Znl=@ «¢) Qcl ¢) QcR
2. 2 Krahasoni numrat realé:

7 34

a) —13,0010... dhe 130001 b) y3dhe: ¢ E:|11.E1,.'E
3. Lel#jené a = 3,7 dhe b = ~11,5. Njehsoni vierén e

lats| Wla-b| olasl o
4. 4. Njehsoni me tri decimale:

a) Yan—3+m b)) 5:45+27 c) 3%~1,|"§—13—‘-1,|"§ ¢ 3m 444617
5. Nije gelizE ka formén e njé topi me mmeze r = 2.1 mikrometra.

Vellimi i topit njehsohet me formulén v = %:ﬁ".

Njehsoni péraférsisht vllimin e qelizés, nése m = 3,14,
6. Cilat nga pohimet e méposhime jang t& sakta:

a)2€(25 b 3e(=-7,3] o y2€[L3] ¢ T&(=00,~T]



NUMRAT DHE VEPRIMET ME NUMRA

7. Shkruani ng formg t€ intervalit bashkésing:
a)A=|{x|xeRdhe -2<x<1} b) B={x|xeRdhe -2 4 <x<HT}
c) C=fx|xeR dhe —oo -:.t*_fﬁ} c) .D‘:{x|xEFtdhE-1||"§-r:x{m}
8. Paragitni n€ boshtin numerik dhe shkruani né ményré pérshkruese intervalin:
a) [-3,5] b) (1,3) o [-67) g (=e0,1)  d) [3,+00)
9. Ne boshtin numerik gjeni unionin e intervaleve:
a) (-3,4]dhe[2,7) b) (-LD)dhe[0.3] ¢ (-o0,3)dhe(0,5) ¢) [-4,1)dhe[-5,3)
10. Gjeni:
) [0,3]n(L8) b) (-520U24  © (=00, N[0, +eo))U(=5,5]

11. Vlera neutrale e pH shté 7. Tretésirat acidike kang pH vlerén mé & voggl se 7, ndérsa tretésirat
bazike kang pH vlerén mé t& madhe e 7.

Shkruani intervalet pér:  a) tretésimt acidike  b) tretEsirat bazike.

H I.“. UHTIH R RN TR LR O R F R R R R R FRRR RN A FRR R R R R R N TR

Pérveg procedures per gjetjen e vieres sE pérafért t8 njE numri irracional "vleréso dhe gélloja’,
ekzistojnE edhe procedura t& tjera gé nuk i kemi pErmendur. Njera prej tyre Eshté procedura ba-
bilonase pér gjetjen e vlergs s& pérafért (8 njé numri irracional.

Hulumtoni dhe studioni procedurén babilonase dhe zbuloni disa nga pérparésité dhe mangg-
sité e saj né krahasim me procedurén "vlersso dhe gélloja’.

1.10. Raportet dhe pérpjesétimet

Raportet dhe vetité e raporteve

NEé matematikg dhe ng jetén e pérditshme hasim probleme né t& cilat duhet t€ llogarisim:
a) Saheré nj& madhési 8shié mé e madhe se njé tjetér?
b) Cfaré pjese t& njé madhsie pérfagéson madhesia etsr?

| AKTIVITET
a) Sido té logarisnit sa her® numri 18 Esht& mé i madh se numri 67
b} Njé eng mbushet me 12 litra ujé. 8i do t& llogarisnit ¢faré pjese & engs nxéng 6 litra uje?
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Numri a a quhet anétari i paré, ndérsa numri b quhet anétari i dyté i raportit.
Vlera e hergsit a : b quhet vlera e raportit ose koeficienti i pérpjesétimit dhe zakonisht sh&nohet
me F.

Raporti a : b pérve; ményrés s£ njohur (2 pjesétuar me b) lexohet edhe si "a ndaj b".
SHEMBULLI 1

Njé mur Eshig lyer me pérzierje t€ 3 pjese ngjyre dhe 2 pjese rére. Shkruani pérzierjen si raport t&:
a) ngjyrésndajrérés b} rérés ndaj ngjyrés.

a) Raporti i ngjyrés ndaj rérésesht 3: 2. b) Raporti i rérés ndaj ngjyrés éshts 2: 3.

| DETYRA 1
Njé shirit me gjatési 20 cm ndahet né raport 3 : 2. Sa jang gjatisité e pjeséve té fituara?

SHEMBULLI 2

Raportet 2 : 3 dhe 3 : 2 jan# shembuj {8 raporteve reciproke té anasjellta, sepse ato ndrys-
hojné vetém né vendet e anStaréve t& tyre: Prodhimi { tyre &shité i barabart® me 1, gjegjésisht
(2:3)-(3; :}:%-%:1.

SHEMBULLI 3
Fér dy raporte themi se jané (€ barabart® nése kang vlers t€ barabart®. E&shtu, pér shembull, raportet:

1. Llhed . Spnsts 1.1_13_3 - e S i
E.idheﬁ.gjanetehamham,mpﬁez.a_z = d}'ﬁ g_ﬁ S_E,ndﬂrmmpunet
2,304 3 . 2. ¥ 2.4 Bp.d.3 4.0, 8
E.Edheg.guukjanetehamhuna,mpﬂei.a = E_Edl-mﬁ E S T
SHEMBULLI 4

a) Raporti 3: 4 pérbhet nga dy angtaré dhe e quajmé raport té thjeshig.

b) Mga raportet 5: 6 dhe 6 : 8 mund t2 formojm® raportin e zgjeruar 5: 6 : 8, i cili pérb#het nga mé
shumé se dy anétaré.
¢} Me raportin e zgjatur 4 : 9 : 6 pércaktohen tre raparte t8 thjeshta: 4:9,9: 6 dhe 4: 6.

SHEMBULLI 5
Raportet 2: 3 dhe 4 : 6 jané t& barabarté. Ndigni njehsimet:
2:3=4:6=(2-2):(2-3)dhe4:6=2:3=(4:2):(6:2)



NUMRAT DHE VEPRIMET ME NUMRA

Cfaré pérfunduat ng lidhje me vlerén e raportit, kur angtarét e tij shumezohen ose pjesétohen me njg
numeér t& njgjtg, t& ndrysh¥m nga zero?

Vetia themelore e raporteve. Vlera e raportit nuk ndryshon nése anétarét e tij shumé-
zohen ose pjesEtohen me njE numér t€ njgjte, t& ndryshEm nga zero.

SHEMBULLI &
Shkruani raportin 5: 13 ashtu q& angtari i dyté i raportit t8 fituar & jet& numri 52.

Nese anétarin e dytg, 13, e zévendssojmé me numrin 52, kjo do t& thotE se anétarin 13 e kemi shumé-
zuar me numrin 4. NE ményré gé t& ngelet viera e raportit e barabartg, dubet q& edhe numrin 5 t'a
shumézojmé me numrin 4, Kemi 5: 13 =(5-4): (13 . 4)=20: 52.

| DETYRA 2
Shkruani raportin ashtu g angtari i paré i raportit t8 fituar (€ jeté 1.
a) 3:6 by 20:400 c) T0:28 ) 45:09 d) 0,25:0,07

SHEMBULLI 7

Me ndihmén e vetisé themelore t€ raporteve, thjeshtoni raportin 2% - 1%.
e R S e B e

Eadl?_ﬂ-'?_ﬁll?_iﬁl E—?."r.

SHEMBULLI 8

NjE kilogram caj i pérzier pérbehet nga 350 gramé caj indian, 500 gramé ¢aj indonezian, ndérsa pjesa
e ngelur Eshite ¢aj kinez.

a) SaEsht raporti i cajit kinez ndaj cajit indian?

b} Cakto raportin caji indian ndaj cajit indonezian ndaj cajit kinez.

) Cfaré pjese perbén caji indian né kété pérzierje?

a) Sasia e cafit kinez éshté: 1000 - (350 + 500) = 150 gramé.
Raporti i cajit kinez ndaj cajit indian &shté 150+ 350 =3:7.

b) Raporti i cajit indian ndaj cajit indonezian ndaj gafit kinez eshté 350: 500: 150 =7:10: 3.

c) Caji #shi# ndaré né 20 pjesé (7 + 10+ 3). Shtaté pjest jané caj indian, 10 jang caj indonezian dhe 3
jan gaj kinez. Pra, pjesa e gajit indian &shte -

SHEMBULLI 9
Sa 8shi distanca ndérmijet qyteteve Shkup dhe KérgovE, nése distanca né hartén gjeografike me ra-

port 1 : 200 000 &shté 55 cm?

&7



Nése né hartén gjeografike me raport 1 : 200 000 distanca e matur 8shté 55 cm, atéhere
1 cm distancé né harte 1 pérgjigjet 200 000 cm = 2 km distancé reale, prandaj 55 cm do t'1 pErgjigien
55 - 2 = 110 km distancé reale.

| DETYRA 2

Dyshemeja e njé klase Eshté n# formé drejtkEnd#shi me brinjé 9 metra dhe 6 metra. Sa do (& jeng gjaté-
sia dhe gjerésia e dyshemese né njé vizatim me raport 1 : 3007

Pérpjesétimet dhe vetité e pérpjesétimeve

| AKTIVITET
A jang t& barabarta raportet 3 : 2 dhe 18 : 67 Arsyetoni pérgjigien tuaj.
Nése raportet a : b dhe o : d jané t8 barabarta, atéherg shkruajmé a : b= o : d dhe themi se a ndaj b &sh-
t& sikur ¢ ndaj d ose raporti i a ndaj b &shté i barabarté me raportin e  ndaj 4.
Barazia a : b = ¢ : d quhet pérpjesétim (proporcion). Me fjalé t& tiera, nése a:b=kdhes:d =k,

atéheréa : b= o: d Eshté njeé pErpjesétim. PEr numrat a dhe ¢ themi se jané n# pérpjesétim me numrat
bdhe d, pérkatésisht. Numri k quhet koeficient i pérpjesétimit.

SHEMBULLI 10

Kontrolloni nése barazité ng vijim jané pérpjesétime: a) 12:3=20:5 h) 13 : 3:% : 10

a) 12:3=20:5sepse 12:3=4dhe 20:5=4
gl s DR ; ~ EEgreier e |
hJE'a_E'm’ml'a_ﬁde'm_ﬁ
(Cdo pérpjesétim pérbehet nga kater anétarg, & cilét nga e majta n# & djathté Auchie
quhen angtari i paré, i dyts, 1 treté dhe i katért | pérpjesétimit. Anétari i parg dhe | 5D
{ katért | pérpjesétimit quhen aniétaré té jashtém t pérpjesétimit, ndérsaanétari @ : b = e :
i dyté dhe i treté quhen anétaré té brendsh&m t& pérpjesétimit. t. L
brendshém

SHEMBULLI 1

NE pérpjesétimin 3 : 15 = 5: 25, numrat 3 dhe 25 jané angtaré t& jashtém, ndérsa numrat 15 dhe 5 jané
anetaré té brendsheém.

3.25=75 Prodhimi i anétaréve t& jashtém #shté i barabarté me
15:5=75 prodhimin e anétaréve & brendsh&m.

NE vazhdim do t8 japim disa veti t& perpjesétimeve.



NUMRAT DHE VEPRIMET ME NUMRA

Vetia themelore e pérpjesétimeve. Prodhimi i anétaréve & jasht8m (& njé pérpjesétimi
EshtE i barabart® me prodhimin e anétaréve (£ brendshem t8 pérpjesétimit.

SHEMBULLI 12
NE perpjesétimin 7: 21 =2:6vlen7-6=21-2

=y

Nese prodhimi i dy numrave 8 ndryshém nga zero 8shté i barabarté me prodhimin e dy nu-
mrave t& tieré, atéhere nga kéta katér numra mund & formohet njé pérpjesétim.

SHEMBULLI 13
Nga numrat 2, 3, 6 dhe 9 mund t& formohet njé pérpjesétim, sepse 2-9=3- 6.
Perpjesétimyi &shté 2: 3=6:9,

bt}

PErpjesétimi nuk ndryshon nése njé anétar i jashtém dhe njg anétar i brendshém, ose 8
gjithé angtarét e tij, shumezohen ose pjesEtohen me t8 njgjtin numer té ndryshém nga zero.

Vetia e fundit pérdoret pér thjeshtimin e pérpjesgtimeve edhe atg: kur disa nga angtarét e pérpjesetimit
jané thyesa ose numra dhjetorg, ose kur njé anétar i brendzh&m dhe nj# i jashtm ose té gjithé anétarét
e pérpjesétimit kang njé shum&zues t€ perbashkst

SHEMBULLI 14
Thjashtunipﬁnpjmﬁﬂmjn% : %:x : -1?5

% ; %:x: % I shumézojmé té gjithe anétarét e pérpjesétimit me SHVP (3, 5, 15) = 15,
W:3=15x:7

10:45=x:7 I pjesBtojme anétarin e paré dhe t& dyté me numrin 5.

AL |

Me zgjidhjen e njé pérpjesétimi nEnkuptohet gietja e angtarit t8 panjohur né t&, kur njihen tre
angtarét e tjere.

SHEMBULLI 15
Gjeni anétarin e panjohur né pérpjesttimin 8: 5=x:7.5.



g e Zhatojmé veting themelore t& pérpjesétimeve.
+ 1.5

hl_n
Tl

I:Iﬂl.-:

8:
5.
S
x=

i
Ea

| DETYRA 4

Njehsoni anétarin e panjohur x né pérpjesétimin:
a) W:8=9:5 b 12:(x+1)=3:4 ) 3:4=(T=x):(T+x)

Pérpjesétimi i zgjeruar
SHEMBULLI 16

Nése raportet e barabarta 2: 1,4 : 2 dhe 8 : 4 1 lidhim me shenjén e barazisg, fitojmé perpjesétimin
2:1=4:2=8:4,1cili Eshté shembull i njé pérpjesétimi t& zgjeruar.

Barazia e tre ose mé shumé raporteve quhet pérpjesétim i zgjernar. Me fjalé t tjera, nése a, 1 b, =
k ayib,=k..,a, b =k atthe®a,:b =a,: b, =...=a,: b, &shié njé pérpjesétim i zgjeruar. Pér
numrat a,, 4.8, thv.arnism:jamam.'a]Jn:l]:j:}m:tlnln:tenumratbl,ih-I| . b, pérkatésisht. Numri k quhet
koeficient i pérpjesétimit.

Fi:rpjesetlmﬁﬂgjemmshpﬁshshhuhmﬂ"i—u’— :E—“nse
acai.ia =b:b:.:b, v

tl'
kd

SHEMBULLI 17
Formoni njé pérpjesétim t€ zgjatur nga pérpjesétimet a: b=4:3,b:0=3:8dhec:d=4:5

Ngac:d=4:5pgjejme se o: d = § : 10, prandaj perpjestimi i zgjeruar do t€ jeté
atbro:d=4:3:8:10.

| DETYRA 5
Gjeni x dhe y nga pérpjesétimi { zgjeruar x: 4=6:p=3:2

FErpjesétimi { zgjeruar nuk ndryshon nése shumgzohen ose pjesétohen me t& njéjtin numér t& ndrysheém
nga zero, cili do anétar i paré dhe angtari i dyté perkatés i tij, ose t8 gjithe anétarét e paré ose t€ gjithé
anéfarét e dyté. Vetia e fundit pérdoret pér thjeshtimin e pérpjesétimeve (& zgjeruara.

SHEMBULLI 18

Thijeshtoni pérpjesétimin e zgjeruara, : a, : a, = % : % : i

a i ag:a :% : g : % I shumézojme & gjithe anétarét e dyté me SHVP (8, 4, 2) =&,

nltultn:!:?:ﬁ:ll
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Shuma e t€ gjithe anétaréve t& pare (€ raporteve né njé pérpjesétim t& zgjeruar ndaj shumes
s& {8 gjithe anétaréve t& dyté sillen njgjté si ¢do anétar { paré ndaj anétarit t& dyté pérkatss,
gjegjesisht pér pérpjesétimin e zgjeruara, ta,: ..:a = b :b,: .1 b vien

o Sl Kt GO O G
by +by+--+by by by b

SHEMBLULLI 19

Ndani numrin 450 né katér pjest qé jan€ néraport 2:3: 5: 8,

Le t'i shénojmé pjesét e kérkuara me x, y, z dhe w. Sipas kushtit t# detyrés kemi

x+y+ z+w=450dhex:y:z:w=2:3:5:8

Nea kiétu gjejme se x = 2k, y = 3k, z =5k dhe w = Bk, ku k &sht€ koeficienti i pérpjesétimit.
Sipas vetive (€ pérpjesEtimeve (8 zgjeruara fitojme

2k + 3k + 5k + Bk = 450, 18k = 450 dhe k= 25.

Pjesét e kérkuara jangé

x=2k=2.-25=50,y=3%=3 . 25=T5,z=5%=5-25=125dhe w=RBk=§. 25 = 200.

| DETYRA &

PEr gjatésité e brinjéve € njé trekéndéshi vlen a : b: e =5:7 : 11, ndérsa perimetri i tij &shtg 115 cm.
Sa jané gjatésité e brinjéve t& rekindashit?

Pérpjesétimi i drejté dhe i zhdrejté

SHEMBULLI 20

Nese 1 kilogram mollg kushton 30 denarg, sa do té kushtojng 2, 3, 4, 5, ... kilogramé mollg?
Kjo Eshi# paragitur ng tabelén e méposhtme:

Sasia e molléve ng kilogramé 1 (2 |3 |4 5 i 17 |-
Vlera ng denaré 30 [60 [90 120 [ 150 180 | 210 |..

Nga tabela perfundojmése 1:2=30:60,2:3=60:90, 3:4="90: 120 efj.

Dometh#né, kur njéra madhési (sasia) rritet 2, 3, 4, 5, ... herg, atéherg madhgsia tjetér (vlera e mallra-
ve) do té rritet po ag herg dhe anasjelltas.

Themi se dy madhési t& ndryshueshme X dhe ¥ jané ng varshméri té drejté pérp-
jesétimore ( proporcionale) nése raporti i ciléve do dy vierave t€ lejuara t2 njérés madhg-
_'_,,..-“r si Eshté i barabarts me raportin e vlerave pérkatése t€ madhgsiss tjetér.
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Madhisité midis t8 cilave ekziston njé varshmér e drejté pérpjesétimore quhen madhési me
pérpjesétim té drejté.

SHEMBULLI 21

Shembuj t& madh8sive me pErpjesétim t& drejté jané: perimetri { katrorit dhe brinja e tij; pesha dhe
vEllimi i nj trupi me densitet konstant; num i punétoréve dhe puna e kryer prej tyre, etj.

Le (€ jené x dhe ¥dy madhési me pérpjesétim t& drejté. Nése x, x,, x,,..., x_jan& disa vlera arbitrare (8
lejuara t& madhisise X, dhe y,, yy. Fse . ¥, jane vierat pérkatése t& madhssisé ¥, atéhers herési i viera-
ve pérkatése Eshig njé numer konstant, gjegjésisht kemi

A2 R R | B

n X Xn

Numri k quhet koeficienti i pérpjesétimit 2 madhésive me pérpjesétim (2 drejté X dhe ¥

SHEMBULLI 22

a) Perimetri i vijés rrethore dhe rrezja e i jang madhes] me pErpjestim t€ drejté me koeficient pr-
plesétimi k= 2m.

b} Perimetri i trekénd@shit barabrinjes Eshté né pérpjesétim (& drejté me gjatésing e brinjés s& tij me
koeficient pérpjesétimi k= 3.

SHEMBULLI 23

NE njé vizatim teknik jan# vizatuar dy vija rmethore. Njéra prej tyre ka rreze 10 cm dhe perimetér
62,8 cm. Sa do te jete perimetri i vijés tietér rrethore nése rrezja e saj Eshté 25 cm 7

Madhésité e dhéna jang ngé peérpjesétim LEdIE_]tE.Kﬂ-EﬂcIEﬂlti i pErpjesétimit Eshig

k= gﬁ == IS,]E.

10
P&eeshénujmﬁmexp&rﬁmﬂinevﬂﬁsn&ﬂmmmerrﬂeﬁm,atﬂmﬁ%:ﬁ.i&,nganjehmjmﬁ
x =157 cm.

Perimetri i vijés tjeter rrethore gshié 157 cm.

| DETYRE 7

Njé 3D printer mund t& shtypé 5 modele pér 2 oré. Sa modele do t8 shiypé i njjti printer pr 6 oré nise
puncn me t& njgjtén shpejtési?

SHEMBULLI 24

Distanca midis dy qyteteve 8shtg 120 km. Ajo mund t& pérshkohet né kohé & ndryshme ng varshmeéri
(& shpejtisisé sé [évizjes. Pér & studiuar varshméring midis shpejtésisé dhe kohés s& nevojshme pér té
pérshkuar rrugén, do t& ndértojmé tabelén e meposhtme:
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shpejtésia né km/oré 5 [ [15 [20 J30 [e0 [120
Koha né oré 2 (12 [ [6 J4a 2 |1
Rruga né km 120 (120 [120 [120 [120 [120 | 120

Nga tabela perfundojme se 5:10=12:24,5:15=8:24,5:30=4:24,15: 60 =2: 8, etj.
Gjithashtu vErejmése 5- 24 =10-12=15-8=20-6=30-4=...=120-1=120.

Domething, kur njéra madhési (shpejtésia) rritet 2, 3, 4, 5,... heré, atshers madhésia tjetér (koha) zvo-
gElohet po ag heré dhe anasjelltas.

@ Themi se dy madh&si t& ndryshueshme X dhe ¥ jané né varshméri té zhdrejta pérp-
jesétimore (proporcionale) nése raporti i cilave do dy vlera t€ lejuara t€ njérés madhési
\_,.." eshié i barabart® me raportin e anasjellté t€ vlerave pérkatése (8 madhésisé tjeter.

Madhgsité ndérmjet t& cilave ekziston njgé varshméri e zhdrejté pérpjesétimore quhen madhési me

SHEMBULLI 25

MadhEsi me pérpjesétim t& zhdrejte jané: gjatésia dhe gjerésia e njé drejtkEndsshi, me sypring kon-
stante; presioni dhe vEllimi i njé sasie t& caktuar gazi né& temperaturé konstante; numri i puntoréve
dhe koha g& u duhet pér t& peffunduar njé puné t& caktuar, etj.

Le t& jené X dhe ¥ dy madh#si me pérpjesétim t8 zhdrejté. Nése x, x,, x,...., x_ jané disa vlera arbitrare
té lejuara 2 madh&sisé X, dhe y,,y,.»,....» janE vlerat pérkatgse t& madhésisé Y, atéheré prodhimi i
vlerave perkatése Eshié numér konstant, pra kemi yx = yx, = .. =y x_= k. Numri k quhet koefici-
ent i pérpjesétimit t2 madhésive me pérpjesétim t& zhdrejté X dhe ¥

SHEMBULLI 26

Sa oré do 8 zgjasEé mbushja e njé baterie me tension prej 10 voltésh, nése mbushja me tension prej 5
voltésh zgjat 10 org?

PEr mbushjen e baterive perdoren tensione t& ndryshme. Sa mé i larte t€ jeté tensioni, aq mé pak kohs
duhet pér mbushje, domethéné tensioni dhe koha jang madhési me pérpjesétim t& zhdrejté. Koeficienti
i pérpjesétimit ashts k=5 - 10 = 50.

Nese e shénojmé me x numrin e oréve pér mbushjen e baterisé me tension prej 10 voltésh, atghers
1k = 50, x =5 oré. Mbushja e baterisé me tension prej 10 voltésh do (& zgjasé 5 ors.

| DETYRA &

Dymbédhjeté punétorg € pérfunduan njg puné & caktuar pér 10 dité. Sa dité do tu duben 15 punétoré-
ve pér t€ pérfunduar t€ njjtén pung nése punojné me t€ njgjtin produktivitet?
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DETYRA PER USHTRIME

1. N& njé shkollé ka 900 nxéngs dhe 26 mésues.
a) Shkruani raportin e nxénésve ndaj mésuesve né formé té thjeshtuar.
b) Vitin shkollor pasardhgs, numri i nxéngsve u it pér 60 dhe u pungsuan 4 mésues (& rinj.
Pércaktoni raportin e i t8 nxénésve ndaj mésuesve.
c) Né cilin raport ka mé shumé nxéngs?

2. Gjeni largestn ndérmjet dy qyteteve, nése né njé hart# gjeografike me raport 1 : 300 000, ato jané

t& larguara 18.5 cm.
3. Shkruani raportin e zgjeruar gé fitohet nga raportet e thjeshta: 2: 3, 5: 6 dhe 9: 10.
4. Shqyrtoni vErtetésing e perpjeséimeve:
a)3:5=12:20 hj4:5:%:% c} f:f:ﬂ:%,,x;éu,y;e
5. Thjeshtoni pErpjesttimin: a}%:%:%:x bj:::g:%:% c}%:x:%:%
6. Nijehsoni anEtarét e panjohur né pérpjesétimin 2:3=x:6=8:y=z:18
7. Formoni njé perpjesétim t& zgjeruar nga pérpjesétimet:a:b=2:3,b:0=6:5dhes:d=15:1L
8. Numrin 600 ndajeni né pjesé qé jané né raport 1: 3: 6,
9. Nganjg serré ¢do dité merren 1376 tréndafila t& verdhé, 2 kuq dhe & bardhé. Nga sa tréndafila prej

secilés ngjyré merren nése numri i tréndafilave 8 verdhg dhe 8 kug 8sht# né raport 5: 6, ndérsa
numri i tréndafilave t& kuq dhe t& bardh# &shié né raport 4 : 77

10. N cfaré varésie gjenden perimetri dhe brinja e njé gjashtékéndéshi té rmegullt? Cili éshté kneficienti
i pérpjesttimit?

11. Nijé trekéndésh le t& keté brinjé 3 cm, 4 cm dhe 5 cm, dhe njé trekEndésh tjetér i ngjash#m me t&
ka brinjén mé t& shkurtér 6 cm. Gjeni brinjét tjera té trekéndéshit.

12. Cila &shté varshméria e shpejiésis# me 8 cilén njé tub mbush nj€ basen (e matur né litra né minutE)
dhe koha & mbushjes & basenit (e matur né minuta)? Sa éshté koeficient i pérpjesetimit?

13. Njé rezervuar zbrazet me njé pomp# pér 18 oré. Sa oré do t8 duhen pér t€ zbrazur (& njgjtin rezer-
vuar ngse kycen 3 pompa g8 punojné me t8 njgtén shpejtési?

1.11. Njehsimi me pérqindje

Shndérrimi i pérqgindjeve né numra dhjetoré dhe thyesa

| AKTIVITET
Emértoni dhe shénoni raportin e formés: a) 1: 100 b) 50:100 c) 100:100.
Cfaré pjese t€ térésisé prcakton secili nga kéta raporte?

T
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NE ¢do veshje, prodhuesi vendos njé etikets ko shénon pérbérjen e materialit nga i cili 8shté béré vesh-
ja. Materiali nga i cili Eshi# gepur fustani i Monikes ishte i pérb&ré nga 830% méndafsh.

smzﬂzﬁzg Perbérja e méndafshit e shndérmuar ng thyesé.
80% = — =08 Perbérja e meéndafshit e shndérmuar ng numér dhjetor.
SHEMBULLI 1

a) Numri dhjetor 0,16 i shndérruar né pérgindje: ~ b) Thyesa % e shndérruar né pérgindje:

16 3_3.20 _ 60 _
16— oo =10k ST 530 " 1pp O®
| DETYRE 1
Rivizatoni dhe plotésoni tabelat me thyesa, numra dhjetoré dhe pErgindje ekuivalente:
thyesa | numridhjetor | pergindia thyess | numridhjetor | pérgindja
5 3
8 _ 4
0,34 0.25
1,5% 93%
SHEMBULLI 2

Radhitni sipas madh&sisé numrat ng vijim, duke filluar nga mé i vogli: 0,1; %;9‘%

ME e thjesht® ésht# numrat t'1 shkruajmé né pérgindje:

- e 1l e LS

E IEH:I —lﬂﬁdhﬂnl 1[!} 1“%. N
Numrat & radhitur sipas madhgsisg, duke Eﬂwngamﬁlvqﬁ,jmﬁ:%ﬂ,ldheﬁ.

| DETYRA 2
Radhitni sipas madheésisé numrat né vijim, duke filluar nga mé i madhi:
a) 0,57, %, 56% b) 33%, %, 0.3 c) 05, %, 5%

Vlera bazé, vlera e pérqgindjes dhe pérgindja

Sig e permendeém, raporti { formés a : 100 quhet pérgindje, dhe shénohet me a%. NE praktke, &shté
e zakonshme g& suksese dhe dshtime 8 ndryshme, rritja ose ulja & ¢mimeve & mallrave ose e pro-
dhimit t& shprehen me kéto lloje t8 vecanta raportesh. Duke gené se pérgindja, para sé gjithash &shi#
nje raport, t& gjitha vetité e raportit barten edhe te pérgindja. Por llogaritja me pérgindje, pér shkak t8
réndesisé s& =aj, e mban emrin llogaritje me pérgindje.
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SHEMBULLI 3

NE nje garé shkollore t& matematikés, Ina fu pérgjig] sakt€ 17 pyetjeve nga gfithsej 25 pyetjet e parash-
truara. NE t& njjtén garé, Mirku u dha pérgjigie t& sakta 13 pyetjeve nga gjithsej 20 pyetjet e parash-
truara. Shirohet pyetja se cili prej garuesve ishte mé i suksessh#m?

Ina fu pérgjisj sakte 17 pyetjeve nga gjithsej 25 pyetje. Rezultatin mund ta shprehim me raportin 17 :
25. N& menyré t& ngjashme, rezultati i Mirkut, i pérbéré nga 13 pyetje t& pérgjigjura sakté nga giithsej
20, mund ta shprehim me raportin 13 : 20. Tani, pérgjigjja e pyetjes sé shtruar reduktohet ng pérfun-
dimin nése raporti 17 : 25 Eshté mé { madh apo mé i voggl se raport 13 : 177
[&Le&nmujmeperﬁ&aeﬁmﬁemepmhtme Ina: 17 : 25 = x: 100 prej nga mjedh x = 68, dhe Mirku:
13: 20 =y 100 prej nga rrjedh y =
Eipask.égﬁ,rmﬂtaﬂﬂnéapmjl?:zﬁEshtﬁeklﬂvalentmeﬁﬂ:lm,ndﬁmammltaﬂih{trkutpmju
: 20 Bshté ekuivalent me 65 : 100. Mund t€ konstatojmé se Ina tregol rezultat mé t& miré né test sepse
fu pErgjig] sakt® 68% t€ pyetjeve té parashiruara, ndryshe nga Mirku gé iu pErgjig] sakig 65% € pyet-
jewe (€ parashiruara.

Si¢ e vumé re nga shembulli, ng llogaritien me pErgindje hasim: konstantén 100, vlerén bazé s,
pergindjen p, dhe vlerén e pérgindjes P, té cilat lidhen me pErpjesétimin

P:5=p:100.

Nése njihen dy nga vierat n# perpjesétimin e mésiperm, atéhers vlera e treté mund t& llogaritet duke

pérdorur njé nga formulat: P = === ose 5 = l—ﬂz‘Pmepz ton.F

SHEMBULLI 4

Irina kishte 5000 denarg. Pér sa denarg u rrit llogaria e saj, nése ajo mori njé honorar pér pjesémarrije
né projekt ng lartésing prej 12% t shumés totale g kishte?

Jang dhéné vlera bazé 5 = 5000 dhe p¥rgindja p = 12, ndérsa kérkohet vlera e pérgindjes P.

Sipas formulgs pér llogaritjen e vlerés s& pérgindjes kemi p = iﬂ[f 5&[:}{";11 = 600.
Llogaria e Irings u rrit pér 600 denaré.

SHEMBULLI 5

Cmimi i njé palé képuceve u rrit pér 12%. Rritja e cmimit t& képucéve kap vlerén 840 denaré. Sa ishte
¢mimi i képuckve para rritjes?

Jané dhén vlera e pérgindjes P = 840 dhe pergindja p = 12, dhe kérkohet vlera bazé 5.

Sipas formulés pér Nogaritjen e vierés bazé kemi § = 1“;1‘1’ = 100840 700

Cmimi { kEpucve para rritjes ka geng 7000 denarg.

SHEMBULLI &
Njé kompani blen 30 ton fruta n€ ambalazh prej 3 ton. Sa &shié pérgindja e ambalazhit?

Jang dhéng viera baze 5 = 30 dhe vlera e pérgindjes P = 3, ndérsa kérkohet pergindja p.
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Sipas formules pEr llogaritien e pérgindjes kemi p = IMS.LP = 1:!;1[; 2

PErgindja e ambalazhit Eshté p = 10.

=10

SHEMBULLI 7

NEe njé punétori u prodhuan 1800 prodhime artizanale dhe me kété norma u tejkalua per 20%.
a) Saishte norma e prodhimeve artizanale? b) Pérsa prodhime artizanale u tejkalua norma?

Jané dhéng pérgindja p = 20 dhe shuma e vieres bazg dhe vierés s& pérgindjes 5 + P = 1800, dhe kér-
kohet t& pércaktohen vlera bazé Edheﬂeme pérgindjes P.

a) Kemi 5+P=5+3-L =501+ L Tﬂﬂ Sipas kushteve t& detyrés kemi
5(1+ﬁ]|_ 1suuprejn@njedh = 1800,
Pra, vlera bazg, e cila uefaktpmqetmmrén, gshté 5 = 15008 = 1500 prodhime artizanale.

b} Norma u tejkalua pér vlerén e pErgindjes P = (5 + P) - 5= 1800 - 1500 = 300 prodhime artizanale.

| DETYRA 3

NE cilén shitore printeri &shig mé i lirg, nése né njérén shitore ¢mimi i printerit u rrit pér 20%, kurse
né tjetrén shitore, i njEjti printer me gmim fllestar t2 njgjtg, u rrit dy herg nga 10%7

| DETYRA 2

Cila 8sht& pajisja m# e shirenjté dhe m# e liré para rritjes s& cmimeve t8 dhéna né tabels:
Pajisja | Rritja Cmimi i ri né euro

Telefoncelular | 30% 200
Laptop | 125% 1250
Tablet | 4,5% 155
Kompjuter | 10% 1750

SHEMBULLI 8

Gjaté periudhes s£ likuidimit veror, ¢mimi i njé kémishe 8shté ulur pér 12% dhe ¢mimi me zbritje &sh-
t€ 1276 denaré.
a) Saishte gmimi fillestar i kEmishgs? b) Pér sa uul ¢mimi { kEmisheés?

Jané dhéné ndryshimi i vlerés bazé me vleren e pérgindjes 5 — P = 1276 dhe pérgindja p = 12, ndérsa
kérkohet t& pércaktohen vlera baze 5 dhe vlera e pérgindjes P.

a) Kemi 5 — P §o20 S(]--}Eipmkushtemtedetymig]ejmem

100 100,
15'1';1—1 }_lz?ﬁprejn@nja:lh—ﬂ_lz?ﬁ

Pra, vlera bazg, e cila u&fal:tpumqetgmlmluﬂllasta: té kémishgs, &shté 5 = 1450 denaré.
b) Cmimi i kimish&s éshi@ ulur pér vierén e pérgindjes P =5 - (5 — P)= 1450 - 1276 = 174 denaré,



| DETYRA 5

Né cilén shitore pajisja e klimgs éshté mé e liré, niése nié njérén shitore pajisja e klimés ka 30% zhritje, kur-
se né shitoren tetér e njgjta pajisje, me ¢mim fillestar (€ njgjté, ka zhritje tri hes€ nga 10%7

| DETYRA 6
Cila &sht# veshja mé e shirenjté dhe cila mé e liré para zbritjes s& dhéné né tabel&
Veshja Zhritja Cmimi i ri né denaré
Xhinze 25% 1200
Xhemper 17,5% 1238

Bluzé 7.5% 555
(Corape 10% 45

| DETYRA 7

Nje ekip kérkimor kishte buxhet vjetor 2 000 000 denarg. Vitin e ardhsh&m, buxheti fillimisht Esht#
ulur pér 15%, e mé pas &shté rritur per 10% & shumés s& re,

a) Sadshté buxheti pas uljessé pare? b)) Sa éshté buxheti pas rritjes?

c} A ishi buxheti pérfundimtar mé i madh apo mé i vog#l se ai fillestar dhe pér sa pérgind?

Zbatimi i llogaritjes me pérqindje né ekonomi

SHEMBULLI 9

Njé kompani instaloi panele diellore dhe arriti t€ fitonte 240 000 denar nga shitja e energjisé elektri-

ke. Nga fitimi, 25% i shpenzuan pér mirémbajtjen e paneleve, 18% pér taksa dhe 30% pér pérmirésim
energjetik. Pjesa e mbetur &shté fitim.

a) Safonde shpenzuan pér mirémbajtje, taksa dhe permirésim energjetik, veg e veg?
b) Saishin shpenzimet totale t# kompanisg? c) Sa fitim arriti kompania?
Té ardhurat paragesin shumén totale t€ parave {€ fituara nga kompania nga shitja e energjise elektri-
ke, Sipas kushteve t£ detyrés, kompania arriti {8 ardhura vjetore prej 240 000 denaré.
a) Kompania shpenzoi pér: mirémbajtie 25% - 240 000 = 60 000 denaré
taksa 18% - 240 000 = 43 200 denaré
pérmirésim energjetik 30% - 240 000 = 72 000 denars,
b) Shpenzimet totale t& kompanisg ishin 60 000 + 43 200 + 72 000 = 175 000 denarg.
c) Profiti ose fitimi 2sht& shuma q& mbetet nga t8 ardhurat pasi zbriten 8 gjitha shpenzimet. Fitimi
ndodh kur t& ardhurat jang mé t& médha se shpenzimet.
Kompania arriti fiim prej 240 000 - 175 000 = 65 00{ denarg.

| DETYRE 8

Njé kompani e re start-up zhvillod njé aplikacion celular pér menaxhimin e buxhetit personal.
Aplikacioni ka 5000 pérdorues & cilét paguajng ¢do muaj 120 denaré. Nga t€ ardhurat totale, 15% sh-

penzohen pér marketing, 40% pér pagat dhe 10% pér serverét dhe teknologjité. Pjesa e mbetur Eshi#
fitim.



NUMRAT DHE VEPRIMET ME NUMRA

a) Sajané t& ardhurat mujore & kompanisg?
b) Sajané shpenzimet pér marketing, paga dhe servera?
) Saishté fitimi | kompaniss?

SHEMBULLI 10

NjE punétori e voggl shpenzoi 600 000 denarg per materiale, mjete dhe paga pér prodhimin e canta-
ve. TE gjitha cantat e prodhuara i shiti pér 660 000 denarg. Pérvec kesaj, ajo pagoi 15% 8 t& ardhura-
Ve PET transport.

a) Sadenar€ u paguan pér transport? b} Sajan€ shpenzimet totale?

¢} Aka fitim apo humbje punétoria dhe sa Eshtg ajo?

Humbja ose deficiti ndodh kur shpenzimet jang mé t8 médha se t8 ardhurat.

a) Punétoria pEr transport pagoi 15% - 660 000 = 99 000 denaré,

b) Shpenzimet totale jang 600 D00 4 99 000 = 699 000 denaré,

) Punétoria ka humbje sepse shpenzimet totale jan€ mé & medha se t8 ardhurat.

Humbja Eshté 699 000 — 660 000 = 39 000 denaré.

| DETYRA 9
Njé kompani g shet pajisje sht€piake bleu nj seri pajisjesh me ¢mim prej 12 000 denarésh pér copé.
Per shkak t& problemeve teknike, ajo u detyrua t'i shesg pajisjet me humbje 20% pér copé.
a) SaEshté cmimi i shifjespercopé? b) Sa8shte humbja pér copé?
c) Neése jang shitur 50 copé, sa éshté humbja totale?

Tatimi i vlerés sé shinar (TVSH) shté tatim i cili llogaritet ng vierén e mallrave ose sherbimeve dhe i
shtohet vlerés s& mallrave ose shérbimeve gjatg cdo faze t€ prodhimit dhe tregtiss. NE vendin tong TVSH
gshté 18% te t& gjitha prodhimet dhe shérbimet, me pérjashtim t disave prej tyre t& cilat kané normé &
privilegjuar tatimore prej 5%. Si funksionon né praktiks llogaritja e TVSH-s&7

SHEMBULLI 11

Mulliri prodhon miell ng vlerg prej 100 denarésh dhe ia shet buképjekesit me 18% TVSH (& perishi-
r&, pér 100 + 18% - 100 = 100 + 18 = 118 denar#. Mulliri TVSH-n# prej 18 denaréve ia paguan shtetit.
Buképjekesi e shfrytézon miellin dhe prodhon buke né vieré prej 200 denarésh t€ cilén e shet ng shi-
tore me 18% TVSH t pérfshirg, pér 200 + 18% - 200 = 200 + 36 = 236 denaré. Bukepjekési refuzon 18
denarét TVSH t€ paguara gjaté blerjes s& miellit dhe shtetit i paguan vetém 36 - 18 = 18 denaré.
Shitorfa ia shet bukEn ngé vlerg prej 300 denarésh konsumatorit me 18% TVSH t€ pérfshirg, pér
300 + 18% - 300 = 300 + 54 = 354 denaré. Shitorja refuzon 36 denaré TVSH dhe paguan vetém
4 - 36 = 18 denaré.

Konsumatori i fundit e paguan TVSH, pasi g& ai e paguan ¢mimin e plot€ me TVSH dhe nuk ka t€ dre-
jté té refuzojé até TVSH sikur mundén ta bénin kompanite.

Diza baréma dhe prodhime ushgimore kang normé té privilegjuar tatimore prej 5%.



| DETYRA 10

Njé librari e shet njé libér me ¢mim prej 600 denaréve pa TVSH. Norma e TVSH-sE pér librin 8shté 5%.
) SakushtonTVSH4a?  b) Saéshté cmimi pérfundimtar i librit duke pérfshiré edhe TVSH-ng?

Dogana Eshié taksa g paguhet gjaté importit & mallrave népérmjet pikave kufitare t& njé shieti.
¥llimi i dogangés Eshité mbrojtja e prodhimtarisé vendore nga konkurrenca nga jashtg, @ fitohen t&
ardhura né buxhetin shtetéror dhe t& kontrollohet rrjedha € mallrave.

Dogana paguhet kur importohen mallra nga jashtg, gjegjesisht kur malli kalon kufij dhe hyn né njé
vend nga njé vend tjetér.

Dogana llogaritet si pergindje e viergs doganore t2 mallit, e cila rendom i pgrfshin vlerén e faturuar t&
mallit, harxhimet e transportit t8 mallit, sigurimin e mallit etj. Pasi £ mbarojé doganimi i mallit, kon-
sumatori duhet t& paguajé TVSH.

SHEMBULLI 12

Itani déshiron @ importojé telefon celular nga jashie ng vieré prej 200 eurosh dhe normé

prej 10%. Per transport duhet t8 paguajé 10 euro, ndérsa pér sigurim 5 euro. gjithsej sa duhet t& pagu-
ajé pér telefonin celular nEse norma e TVSH-52 pér telefonat celular Eshié 18%7

Norma doganore Bshté 10% dhe duhet t'a papuaje té llogaritur né vierén e shumés faturore, transpor-
tit dhe sigurimit t& mallit 10% (200 + 10 + 5) = 21,5 euro.
Vlera e telefonit celular me dogang t paguar &shtg 215 4 21,5 = 2365 eurn.

Vierés sE telefonit celular me dogan# (& paguar duhet t'i paguajé TVSH prej 183%
18% - 236,5 = 42,57 euro.

Fér telefonin e tj celular Itani duhet t2 paguaje gjithsej 236,5 + 42,57 = 279,07 eurn.

| DETYRA 12

Sanja porositi fritezé nga jashi@ e cila kushton 100 euro. PEr transport duhet € paguajé 20 euro, ndér-
sa pér sigurim 8 euro. Norma doganore &sht# 15% dhe norma e TVSH-sE 8shig 18%.

a) Saduhet t# paguajé Sanja dogans? b) Sa kushton TVSH-ja?

c) Sa duhet gjithsej t& paguaj Sanja gjaté marrjes sé fritezés?

DETYRA PER USHTRIME

1. Ktheni ng pérgindje thyesén: a) % b) 1_?:: c) 5 E}%

2. Shndérroni né numér dhjetor pérgindjen: a) 12% b) 93% ¢ 1,5% ¢) 75%

3. Shndérroni né thyesé pergindjen: a) 25% b) 50% c) 78% ¢) 15%
Shndérroni né pérgindje numrin dhjetor: a) 024 b) 099 c) 0,875 ¢) 0.33
Njehsoni: a) 15% e 750 kilopraméve b) 12% e 6000 denaréve c) 80% e 200 litrave

NE njé paralele 7 nxén#s jang t& shkilqyeshém, qé pérfagéson 20% e numrit t8 pergjithshém té

AT
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NUMRAT DHE VEPRIMET ME NUMRA

Gjaté pranimit t& mallit prej 23 tongve u konstatua 0,5% démtim gjaté transportit. Sa kilopramg
mall &shté démiuar?

NE njé supermarket ¢do t& mérkure ka zbritje prej 15% t8 artikujve ushqimor, Sa para do t8 kursejé
Maria nése ajo bleu artikull gé kushton 102 denarg?

Nataliteti vietor ng nje shtet 8shté 0,3%. Percakto numrin e popullsisg s& atij shteti ngse dihet g8
para tre vitesh numéronte 40 milion banorg.

. Senihaja bleu xhinse ng zbritje prej 15% dhe ashtu kurseu 360 denarg. Kur Lina shkoi pér g blerg

nga & njEjtat xhinse, zbritja ishte 25%. Sa para pagoi Lina?

. Njé kompani shet mjete teknike me ¢mim prej 60 000 denargsh. Ng fillim ka dhéng zbritje prej

20%. ME pas e ka mmitur ¢mimin e shumeés s& zbritur pér 25%.

a) Sa ka qeng ¢cmimi pas zbritjes s& pars? b) Sa Eshite cmimi pas rritjes?
c) A 8shte ¢mimi i d  njgjté, me i madh ose mé i voggl nga ai i fllimit?

. Jana &shté inxhiniere makinerike dhe punon ng fabriké pér vetura. Rroga bruto e saj kushton

60 000 denaré né muaj. Nga to 18% shkojné pér tatim personal, 8% pér sigurim pensional dhe 5%
pér sigurim shéndetésor.

a) Sa denarg gfithsej higen nga mmoga e saj?

b} Sa kushton rroga neto e saj {pas hegjes s& kontributeve)?

) Nise kursen 10 t€ rrogés neto pér ¢do muaj, sa do t& kursej pér nje vit?

Agjencioni digjital pér marketing ka realizuar t& ardhura prej 500 000 denargsh. Edhe até, 60% e
t& ardhurave jang nga reklamimi online, 25% nda SEO optimizimi dhe pjesa e ngelur nga dizajni
dhe konsalting shérbimet. Nga t& ardhurat e reklamimit online 30% jang harxhuar pér rmogat e 8
punésuarve, 15% nga reklamat ng platforma (si Google, Meta etj.), dhe pjesa e ngelur 8shtg fitim.

a) Sajané t& ardhurat nga secili shérbim?

b) Sa denaré nga reklamimi online u harxhuan ng rroga?

c) Sadenaré nga reklamimi online jané fiim?

¢) Saéshté fitimi i ploté nése fitimi nga shérbimet tjera (SEOQ dhe dizajn) &shté 40% nga t& ardhu-

rat e tyre.

14. Kompania shet dy lloje & pajisjeve elektronike, llofi A dhe lloji B. Nga pajisja e llojit A jané shitar

15.

16.

80 copé me fitim prej 24%. Cmimi i pajisjes ishte 10 000 denaré pér copé. Nga pajisja e llojit B jang
shitur 60 copé me humbje prej 15%. Cmimi i pajisjes ishte 12 000 denaré pér copé.

a) Sa éshté fitimi nga pajisjet e llojit A? b) Sa&shté humbja nga pajisjet e llojit B?

¢) Kompania ka pasur fitim apo humbe?

Nie ilag shitet me ¢cmimin perfundimtar 525 denaré, Norma e TVSH-sé pér ilagin &shté 5%

a) Sa kushton ¢cmimi baz€ pa TVSH? b) Sakushton TVSH-ja?

Jovana ka porositur fshesE elektrike nga jasht# me vleré faturoese 150 euro. Per transport duhet 8
paguaj 25 eurn, ndérsa pér sigurim 10 euro. Norma doganore kushton 10%, ndgrsa norma e TVSH-
s Bshié 18%.

a) Sa dogané duhet t& paguaj? b} Sakushton TVSH-ja?

c) Gjithsej sa duhet (& paguaj Jovana gjaté marrjes sé fshesgs?

Bl



1.12. Rregulla e thjeshté dhe e pérbéré e treshit

rregullés sé thjeshté té treshit

| AKTIVITET
Sa kilogram# miell nevojitet pér 75 kilograme buk# nése nga 4 kilogramé miell fitohen 5 kilogramé
buks?

VetitE e perpjesétimeve dhe madhésive pErpjesituese gjejng zbatim t2 madh ng zgjidhjen e detyrave
t& praktikes s& perditshme. Ato jang detyra ng & cilat jang dhéné vlera e njérés madhgsi dhe vlera pér-
katBse e madhEsisé tjetér, me & cilén ajo madhesi 8shi né pErpjesétim té drejté ose né pérpjesétim

s& njohur & madhgsisé tietér. Detyrat e kitij loji quhen detyra &€ rregullés s€ thjeshté té treshit.

SHEMBULLI 1
Ana pagoi 1260 denaré pér 50 fletore. Sa fletore mund t€ blejé Ana pér 3780 denar&?

NE detyr# jang paragitur dy madhési, numri i fletoreve dhe shuma ng denarg e paguar pér to.
Pasi g& Ana pagoi 1260 denaré pér 50 fletore, do t& shkruajms:
1260 denaré 50 fletore
Nése me x shEnofmé numrin e kérkuar t8 fletoreve, ngjash#m s me larté mund t8 shénojme:
3780 denare x fletore
Meqé me shumé mé t£ madhe denarésh, Ana mund € blejé mé shumé fletore, madh#sitE jané né per-
piesétim t drejté, prandaj shigjetat né skem# jané né (& njgjtén kahje:
Tllﬁﬂd&uﬂrii 15ﬂﬂEtﬂ]E
3780 denaré x fletore

Nga skema e ndértojmé pérpjesétimin x : 50 = 3780 : 1260 prej nga gjejme se

x= -"'“1‘11‘;3“ = 150 letore. Pra, Ana mund t& blejé 150 fletore pér 3780 denars.

VErejmé se procedura e zgjidhjes s& detyrave me mregullén e thjeshte t€ treshit pérbEhet nga hapat né

vijim:

¥ Kushtin e detyrés e shkruajme né rreshtin e paré, ndérsa kérkesén né mmeshtin e dyté

/' Shigjetat vendohen né kahie t& njéjté nése madhésité né perpjesétim t& drejté, ndérsa né kahje té
kundért nése madhEsite jang né pérpjesétim & zhdrejté, me ¢'rast shigjeta e paré fillon nga angtari
i panjohur.

¥ Nga kahja e shigjetave ndértojme pérpjesétimin nga i cili njehsojmé angtarin & panjohur

| DETYRA 1
Pér 12 litra qumesht duhet t8 paguhen 576 denaré. Sa denaré duhet {8 paguhen pér 16,5 litra qumésht?



NUMRAT DHE VEPRIMET ME NUMRA

SHEMBULLI 2

Nga njé sasi peri t& pambukut mund te thuret 92 m plhurg 140 cm & gjerg. 3a metra pelhuré do 8
thuret me t& nj#jtén sasi peri t& pambukut nése pélhura 8shté 80 cm e gjeré?
Dy madhésité: gjatésia dhe gjerésia e pElhurés g8 mund € thuret nga sasia e njgjté e perit t8 pambukut
jané nE pérpjesétim t€ zhdrejté me njéri-tjetrin. Prandaj, shigjetat né skemé jang me kahje t& kundsr:
492 m pélhure J’uu cm gjerési

x m pElhuré 80 cm gjerssi
NE hazé té skemis ndértojmé pérpjesétimin x : 92 = 140 : 80, prej nga gjejmé se
x= 22:190 _ 1) metra. Pra, nga e njéjta sasi peri & pambukut do t& thuren 161 m pélhuré me gjeré-
gl B0 cm.

| DETYRA 2
Tre punétoré duhet t& kryejné njé puné pér 16 dité. Pér sa dité t& njéjtén pun, né kushte té njgjta, do
ta kryejné 4 punétors?

Zbatimi i rregullés sé thjeshté té treshit gjaté shndérrimit né
valuta

Shumica e shteteve kang njgsi t8 vetat monetare 8 quajtura valuta. Kur udh&tojmée né shtet tjetér ose
kur krahasojmé ¢mime, duhet t'1 shndérrojmé nga njéra né valutén tjeter

Kursi i valutés na tregon sa nj#si monetare & njérés valuté do t& fitojm# pér 1 njési monetare t& va-
lutés tjeter,

SHEMBULLI 3

Kursi i njé dollari amerikan éshté (USD) = 54 denaré (MKD). Nd&moni:
a) 250 dollaré né denaré  b) 3200 denaré né dollaré

Shnd&mrimi nga njéra né valutén tjetér mund ta béjme me zhatimin e rregullés & thjeshts & treshit.
Meqgg pér vleré monetare mé t8 madhe né njérén valutg, fitojmE vleré monetare mé t2 madhe né va-
lutén tjeter, madh&sité jané nE pErpjesétim t& drejté, prandaj shigjetat né skem# jang né té njéjtén kahje:

ajT 1 dollar 457 denaré h}T 57 denaré 41 dollar
250 dollarg x denaré 3200 denaré | x dollarg
Nga skema e ndértojmé pérpjesétimin MNga skema gjejme se

x: 57 = 250: 1 prej nga fitojmé s= x: 1 =3200: 57 prej nga fitojme se
x=57- 250 = 14 250 denaré. x =220 = 56,14 dollart.

TE theksojme se vlerat e jashtme monetare (& fituara i rumbullakojmé né dy vende dhjetore, ndérsa
vlerat monetare magedonase | rrumbullakojmé# ngé numra @ plotg,



| DETYRA 2
Njehsoni dhe pérgjigjuni pyetjeve, sipas listés sé kursit t& dhéné me tabelén:

Valuta . Shkurtesa Vlera né 1 njési
Euro |  EUR 62 denaré
Dollari amerikan |  USD 57 denaré
Funta britanike | GBP 75 denaré

a) Nese udh&toni né SHEA dhe keni 20 000 denarg, sa dollaré amerikan do té fitoni?

b) Nése keni 15 000 denaré, a do t8 mund t& blini oré ng Gjermani e cila kushton 220 euro?

c) NE Britaning e Madhe ju ka pElgyer njé pallto e cila kushton 95 funta. Sa denar€ ju nevojitet t8
ndérroni né ményré g ta blini pallton?

¢) Ski-bileta né gendrén zvicerane pér skijim kushton 150 franka zvicerane.

Shndérroje kété viers né denaré.

| DETYRA 4

Mateu déshiron & ndérroj 200 dollaré australian {AUD) n# denaré magedonas (MKD). Duhet & pa-
guaj 30 dollaré australian provizion dhe pjesén e ngelur e ndérron sipas kursit 1 AUD = 34,91 MED.
Sa denaré do t& fitojé Mateu?

Rregulla e pérbéré e treshit

NE praktikeé shpesh hasim né detyra me tri ose mé shumé madhési proporcionale. Pra, nése jepen vie-
ra t& tri e mé shumé madhé&sive, atéher# vlera pérkatése e panjohur pércaktohet me rregullén e pér-
bére té treshit. PEr rregullén e pErbére t8 treshit vlejng rregullat e njgjté pér ndértimin e skemés sipas
s& cilés | ndértojmé perpjesétimet per njehsimin e madhésis# s& panjohur.

SHEMBULLI 4

Fér ndértimin e njé tuneli me gjatési 1600 metra, gjerési 4 metra dhe lartési 6 metra, jang harxhuar 640
000 euro. Sa euro jané t& nevojshme pér ndértimin e nj# tuneli me gjatési 1000 meira, gjerssi 6 metra
dhe lartési 8 metra, nén t& njéjtat kushte per ndértim?

T gjitha madhEsité, gjatésia, gjeresia, lartésia dhe harxhimi pér ndértimin e tunelit, jang né pérpjesétim
(& drejté me njéri-tjetrin, prandaj & gjitha shigjetat n& skemé kan# (% njgjtén kahje;

Tlﬁﬂﬂmg}alﬁi T#mg}mﬁﬂ Tﬁ-mlﬂnﬂﬂ TEiIﬂ{ﬂ]BUID
1000 m gjatési 6 m gjerési B m lartBsi X EUID
Sipas kahjes sé shigjetave rrjedh se x = S#2001009-5-5) — 300000 eurn

Pra, pér ndértimin e tunelit me gjatési 1000 metra, gjerési 6 metra dhe lartes 8 metra nén kushtet e
njéjta pér ndértim, nevojiten 300 000 euro.

| DETYRA &
Nise 4 roboté pér 3 oré ndértojng 120 lojéra, sa lojéra do % ndértojng 6 robotE pér 5 org?

B4



NUMRAT DHE VEPRIMET ME NUMRA

SHEMBULLI 5

NjE grup prej 20 punétoréve punuan 5 dité nga 8 oré dhe vielén 20 000 kilogramé pjeshka. Sa dité ne-
vojiten pér njg grup prej 30 punétoréve t& cilét do 8 punojné nga 5 oré né dité, & vielin 60 000 kilo-
gramé pjeshka?

Shigjeta e paré e venduar gjithmong fillon nga x dhe 8sht e kah&zuar pér larté. ME pas vérejmé se
niése 20 punétoré e kryejné punén pér 5 dité, atéheré 30 punétoré do ta kryejné punén pér mé pak dité
(madhgsi me pErpjesétim & zhdrejte).

ME tej, nise punojné nga & oré, punén do ta kryejné pér 5 dité, ndérsa nése punojné nga 5 oré, punén
do ta kryejngé pér m# shumé dité (madhési me pErpjesEtim t& zhdrejte).

Pér fund, nése 20 000 kilogramé pjeshka jané vielur pér 5 dité, atgher# 60 000 kilogramé pjeshka do t&
vielen pér mé shumé dité (madhési me pErpjesétim t& drejts).

20 pungétore 5 dite lﬂ:ﬂlﬁ TZE{HI}I]-:.I]

7 30 pungtoré x dité 5 oré Eﬂﬂl]kjlug[ame
5-20-8 - 60000

Sipas kahjes s& shigjetave rrjedh se x = T = 16 dité.

Pra, nevojiten 16 dit#, g€ njé grup prej Eﬂpummme té cilét do t& puncjné nga 5 oré né dité, t& vjelin
60 000 kilogramé pjeshks.

| DETYRA 6

Nese 6 makina me fuqi 1200 kilovaté mund (8 kryejng njé pung & caktuar pér 8 ditg, me cfaré fugie
duhet t€ jeng makinat ashtu g€ 4 makina t& mund ta kryejng & njgjtén puné pér & dits?

F y
HULUMTIM T L L e L L e e L L
Me familjen tuaj duhet & udh#toni né Gjermani, Kanada, Zelandé t& Re dhe Japoni. Keni buxhet
prej 750 000 denaré,

a) Ndértoni nje plan pér udhétimin dhe parashikoni harxhimet ng valutén e secilit prej shteteve
(euro, dollar kanadez, dollar | Zelandés s Re jen japonez). NE két€ plan pErfshini edhe harhi-
met pér: biletat e avionit, akomodimin, ushgimin, hyrje n& muze, paketa argétuese dhe tjera.

b} Hulumtoni n#pér internet dhe gjeni listé t& kurseve pér raportin e denarit me valutén e se-
cilit prej shteteve té& permendura.

c) Njehsoni harxhimet totale pér secilin shtet ng denarg.

¢) Ndértoni tabelé ng té cilén do t'i paragitni harxhimet né valutat e secilit prej shteteve dhe
harxhimet t€ shndérruara ng denare.

d) Sipas llogaritjeve t& tua, a do t& mjaftoj buxheti juaj né dispozicion pér t& udhétuar né té glith
katér shtet?

DETYRA PER USHTRIME

1. Nga 20 kilogramé rrepé sheger fitohen 1,5 kilogramé sheger. 3a kilogram sheger do t& fitohen nga
768 kilogramé rrepé sheqeri?

2. Pérgjaté njé dite pune 4 punétorg kané gérmuar njE kanal 12 metra t& gjaté. Sa punétoré nevojiten
Per t& gérmuar njé kanal 18 metra t€ gjaté pérgjats njE dite pune?



3. Gjashté tuba t& njgjté e mbushin njg basen pér 4,5 oré. Per sa oré do ta mbushin t& njéjtin basen 5
tuba t& till&7

4. Me nje fugi t& ploté me ujE mund & mbushen 24 shishe prej nga 0,75 litra. Sa shishe prej nga 1 litri
mund & mbushen nga e njéjta fuci e ploté?

5. Kursi i denarit t& magedonisé (MKD) dhe kungs s& Kroacisé (HRK) &shté 1 MKD = 8 HRE.
a) Sa kuna fitohen nga 3750 denaré?
b} Sadenarg fitohen nga 200 kuna t& kroacisg?

6. Gjasht® panele diellore pér 5 oré prodhojné 90 kw/h energji elektrike. Sa energji elektrike do t&
prodhojng 10 panele pér 8 oré?

7. Katér makina punojng 6 oré dhe prodhojng 1200 pjesé pér automobila. Sa mjete pér automobila
do t& prodhojné 6 makina pér 8 org?

8. Gjashté tuba me diametér t£ njgjté mund t& zbrazin njé rezervoar pér 8 minuta nése shitypja eshté
12 bar. Pér sa kohg do t€ zbrazet i njgjti rezervuar nése pérfshihen 4 tuba, por me shtypje prej 18
bar?

9, Katérsenzoré gjaté tensionit prej 5 voltésh aktivizohen pér 12 sekonda. Sa koh# nevojitet gé 2 ak-
tivizohen & senzoré gjate tensionit prej 10 voltésh?

1.13. Njehsimi i ndarjes

| AKTIVITET
Tre shoke kang paguar 1500 denaré pér dreke. Nga sa denaré duhet (8 paguaje secili prej tyre?

NE praktike shpesh hasim ng detyra n# (€ cilat njé madh#si e caktuar ose njg bashkesi duhet t€ ndahet
nE pjesé té cilat jané né pérpjesétim t& drejté ose t& zhdrejté me numra t8 dhéné paraprakisht. Nga kjo,
do t& dallojmé ndarje me pérpjesétim té drejté dhe ndarje me pérpjesétim té zhdrejté.

SHEMBULLI 1

NE njgé projekt kérkimor-shkencor honorar prej 150 000 denargsh ju ndahet dy bashkEpunétorve né
raport 2 : 3. Nga sa denaré do t€ fitoj# secili prej bashkEpunétoréve?

Le t'i shénojmé me x dhe y lartésité e honoraréve t bashkEpunétoréve né projekt.

Sipas kushtit pér ndarjen e honoraréve kemix:y=2:3.

Me zbatimin e vetive (& pérpjesétimeve kemi gé x = 2k dhey =3k

Nga kushti pér shumén totale t& honorarit fitohet g 2k 4 3k = 150 000, 5k = 150 000, k = 30 000,
Nga kftu gjejme se x =2k =2 - 30 D00 = 60 000 dhe y = 3k =3 - 30 000 = 90 000.

Niéri hashkipunitor do t& fitojé 60 000 denaré, ndérsa bashképunitori tjetér 90 000 denaré,



NUMRAT DHE VEPRIMET ME NUMRA

| DETYRA 1
Madhgsité e dy kéndeve komplementare @ dhe f ggndrojné né raport 2 : 7. Nga sa jang ato kénde?

SHEMBULLI 2
Ndajeni numrin 370 né tri pjesé, t& cilét do t& jené né pérpjesétim t& drejté me numrat 2,3, dhe 5,

Numri 370 duhet t& ndahet n# tri pjesé (mbledhgs) t& cilét do € jens né raport 2: 3 : 5.
Nese mbledhésit { shénojme me x, y dhe z, atEherx: y:z=2:3: 5prej ngarjedh se x = 2k, y =3k
dhe z=5k

Nga kushti né detyré x+ y + z =370, prej nga 2k + 3k + 5k =370, 10k =370, k =37.
Prej kétu gjeimésex=2k=2-37=74, y=3k=3:37=111dhe z=5k=5.37=185
Mbledhési i paré &shté 74, mbledhési i dyt€ &sht& 111 dhe mbledhési i treté gsht# 185.

| DETYRA 2

Njé kompjuter pérmban 18 gigabajt RAM-memorie té liré e cila duhet t& ndahet ndérmjet tre aplikaci-
oneve nEé raport 2 : 3: 4. Nga sa gigabajt RAM-memorie do t8 fitojE secili nga aplikacionet?

SHEMBULLI 3

Nje nuge e pjaté 540 kilometra duhet t& ndahet ng katér pjesé t& cilat jang né pEth-E:?.Elim té drejté me
nummi 1=, —dhE— Rrugaduhettendahetnekaterpje&etemlmlmenempnn_ % g - 33.
Nese pjesét e kérkuara t8 rrugés i shEnojmE me x, y, z dhe w, e fitojmé pérpjesétimin e zgjeruar

= = ] —g' 1'21_3. =% == 1'.. =§. =é
x.y.z.m_3.12.5.4prejnganjedhx 3]::,y 13]::,;: E]flﬂ]El!U 4k.

Mege x+y +z-+w =540, gjejmeé g8 2k +12k + 5£:+ 2k =540, B = 540,k = 144,

Nga kjo, pér pjesét e rrupés Ftujme x— -ln:_ = -144 =95, y_l-ln:_ -.i:_ 5 144 =215,
z_ék_; 144 = uadhew_—k_4 144_1:;&

Kjo do t& thotE q&, pjesa e paré e rmugés ka gjatésing 96 kilometra, e dyta 216 kilometra, e treta 120 ki-
lometra dhe e katérta 108 kilometra.

| DETYRA 3

Nje amviseri kahamhuar?ﬂkwh energji elekl:r.[keper njé muaj. Edhe atg, = eenerg]ise elektrike i ka
harxhuar pér nxemje, pér ndricim dhe pjesen tjetr pér punén e pajisjeve elekirike. Sa kilovat-oré
energji elekirike jang han».'huarper secilin qéllim?

SHEMBULLI 4

Njé tretés kimik prej 630 mililitrash &sht ndaré né tre laboratori, Sasia e tretjes e ndaré né laboratorin
e paré dhe t& dytg &shté n& raport 5 : 6, ndérsa sasia e tretjes e ndaré né laboratorin e dyté dhe t8 treté
8shté né raport 2 : 3. Nga sa mililitra tret8s do t8 fitoj@ secila nga laboratorite?



Le t'i shEénojme sasité e tretésit t& ndara né laboratorin e parg, t& dytg dhe t€ tret me x, y dhe z. AtEherg,
nE pajtueshméri me kushtet e detyrés kemi: x:y=5:6, y:z=2:3dhex+y +z=630.
Na duhet t& transformojmée raportin e paré dhe 8 dyté ashtu g8 ng t& dy raportet tek y 8 pergjigjet i
njéjti numér. Meqé SHVP(6,2) = 6, fitojmé x: y=5:6, y:z=6:9,
Nga ket e fitojme pérpjesétimin e zgjeruar x: y:z=5:6: 9.
Me tej, duke vazhduar sikur edhe mé paré fitojmé:

x=5k y=6kdhez=9%

5k + 6k 4+ 9= 630, 20k =630, k=315

x=5k=5-315=1575 y=6k=6-3L.5=183 dhe r =9 =19 31,5 = 283,5.

Laboratori { paré fitol 157,5 mililitra tretés, laboratori i dyté 189 mililitra tretgs dhe laboratori i tretg
283,5 mililitra tretés.

| DETYRA 4

Tre punétoré fituan 257 845 denaré. Nga sa denarg do t€ fitojé secili prej tyre, nése pjesét e punéto-
rit t& par# dhe t& dyt sillen sikur 4 : 5, ndérsa pjesst e punétorit t8 tret€ me t& par€ sillen sikur 2 : 37

SHEMBULLI &

Andrej, Jusufi dhe Ivani jan# né moshg prej 5, 8 dhe 12 vjet. Ata e kang ndaré shumén prej 122 500 de-
naré né pérpjesétim t€ zhdrejté me vitet e tyre. Nga sa denar fitod secili prej tyre?
Shu.un]:-re_]lzi'-!il]ﬂdenar&hduhettﬁndahﬁnﬁni;ﬂesé,tﬁ:ﬂﬂdutﬁjménépﬁrpjmﬁﬂm% : % . ﬁ.
Nése pjesét i shénojme me x, y dhe z, agheré x: y 1z = 1§ : % : ﬁg}&g]ﬁsisht::}r:z:l#:]j:lﬂ.
Nga kito gjejmé se x = 24k, y = 15k dhe z = 10k

Nga kushti x + y + z = 122 500, fitojmé se 24k + 15k + 10k = 122 500, 49k = 122 500,
k= 2500. Késhtu, pjesét né té cilat duhet t& ndahet shuma jané

x =24k =24 . 2500 = 60 000, y = 15k =15 - 2500 = 37 500 dhe z=10k=10-.2500= 25 0DD.
Andrej fitol 60 000 denaré, Jusufi fitod 37 500 denar dhe Ivani fitod 25 000 denaré.

| DETYRA 5

Tri komuna ndértuan njé teren sportiv t8 pérbashkét. Harxhimet pér ndértimin kushituan 25 200 000
denaré. Njéra komung &shté 3 km larg terrenit sportiv, e dyta 4 km, ndérsa e treta 7,5 km. Harxhimet
pér ndértim i ndang né pErpjesétim (& zhdrejté me larpesén nga tereni. Nga sa denarg ka paguar seci-
la komung?

DETYRA PER USHTRIME
1. Ndajeni numrin 1860 n# tri pjesé, té cilat jané:
a) né perpjesétim € drejté me numrat 2,3dhe5 b) né perpjesétim t€ zhdrejté me numrat 2, 3 dhe 5.

2. Nijé lloj bronzi Eshté leguré nga bakri, zinku dhe plumbi t2 cilét jang né raport 65 : 34 : 3. Sa Eshté
masa e secilit metal né bronzin me masgE prej 456 kilogramée?



NUMRAT DHE VEPRIMET ME NUMRA

3. Shuma prej 27 200 denarésh 'iu ndahet tre personave né pérpjesetim t€ drejté me moshén e tyre
e cila Eshtg 20 vjet, 32 vjet dhe 40 vjet. Nga sa denarg do & fitoje secili prej tyre?

4. Shuma prej 1 092 000 denargsh t'iu ndahet tri kompanive, ashtu g€ secila kompani pasuese do 8
fitojé 20% mé shum# nga e méparshmja. Nga sa denar€ do {€ fitojé secila prej kompanive?

5. Shuma prej 135 500 denarésh t'iu ndahet tre personave, ashtu & secili person pasues do t fitojé
10% mé pak nga i méparshmi. Nga sa denarg do t& fitojé secili person?

6. Ndani numrin 1080 né tri pjesé, té cilét sillen sikur % : % : ;

7. Maria pérgatiti nj& dreke familjare pér t& cilén harxhoi 2820 denaré. Edhe até harxhimet pér pér-
gatitjen e supés, ushgimit kryesor dhe sallatés sillen sikur 5 ; 5% : 6,25. Njehsoni harxhimet pér
pérgatitien e supés, ushgimit kryesor dhe sallatés.

8. NE garat shtetérore pér matematiké Bojani fitod 85 pikeé dhe ishte i pesti, Majlinda fitoi 81 pike dhe
ishte e gjashta, ndérsa Marku fitoi 77 piké dhe ishte i shtati. Komisioni vendosi t'in ndajg 33 200
denaré né pérpjesétim (& drejté me numrin e pikéve t& fituara. Nga sa para ka fituar si dhuraté
secili prej nxéngsve?

9. Per njé shkollg jané dhuruar 15 600 euro pér puné ndértimore t8 kulmit, rrethojés dhe sallés 2
sportit. Mjetet e dhuruara pér ndértimin e kulmit dhe pér ndértimin e rrethojgs jané né raport 4 :
5, ndérsa mjetet e dhuruara pér ndértimin e rrethojés dhe pér ndértimin e sallés s sportit jang ngé
raport 6 : 7. Sa mjete jang dhuruar pér secilén pung ndértimore?

1.14. Njehsimi | pérzierjeve

| AKTIVITET
Cmimi i djathit né njé market &sht& 660 denaré pér njé kilogram, ng nj# market tjetér éshté 680 denars
pér njé kilogram, ndérsa né njé market t& tret€ shté 720 denars pér njé kilogram.
Sa ésht# cmimi mesatar { djathit p&r njé kilogram?

Llogaritja e perzierjeve kur me pérzierjen e dy ose mé shumé lloje mallrash fitohet njg lloj i i me kara-
kteristika t& caktuara. Gjate pérzierjes s8 mallrave, nése njihen ¢cmimet e mallrave 8 cilat pérzihen dhe
¢mimin e mallit t& pérzier, mund t& pércaktojmé raportin né té cilin dubet € pérzihen mallrat. Principi
bazk gjaté pErzierjes s£ mallrave me cilési t& ndryshme 8shté gé gjaté shitjes s& mallit t& pérzier t€ fitohet
né vlers po ag sa do & fitohet nése malli nuk do t& pérzihet dhe do (& shitet me ¢mimin € mEparshém.
SHEMBULLI 1

Jané dhéngé mallra t& cilésive @& ndryshme, njéri me ¢mim prej 48 denargsh pér nj kilogram dhe tjetri
me ¢mim prej 30 denarésh pér njE kilogram. Ng treg kérkohen 360 kilogramé mall me cilési gg t& shi-
tet pér 40 denaré pér njg kilogram. Nga sa kilogramé duhet t&8 merret prej gdo malli?



Te shénojméE me x sasing e kérkuar pér mallin i cili shitet me ¢mim prej 48 denarg pér njé kilopram,
ndérsa me y sasing e kérkuar pér mallin i cili shitet me ¢mim prej 30 denaré pér njé kilogram.
48+ 3y = 40ix + ¥)
48y = 40 = 40y = 3y
Bx= 10y
x:y=10:8

Kjo do & thoté g& 10 kilogramé i mallit x duhet t& pérzihet me 8 kilogramé t& mallit y.

Me zhatimin e vetive & pérpjesitimit kemi g& x = 10k dhe y = k.

Nga kushti pér sasing e kérkuar & mallit fitohet g& 10k + 8k = 360, 18k = 360, k= 20.

Nga kétu gjejme g€ x = 10k = 10 - 20 = 200 dhe y = Bk = & - 20 = 160.

Duhet & merren 200 kilogramé t8 mallit i cili shitet me ¢mim prej 48 denarésh pér njg kilogram dhe
160 kilogramé t& mallit i cili shitet me gmim prej 30 denarésh pér njé kilogram.

SHEMBULLI 2

Nga sa gramé ar duhet 8 merret nga objekte 8 arit me pastérti prej 80% dhe 90% pér t'u fituar 115
Erame ar me pastérti B6%E?
Le ta shénojmé me x sasing e kérkuar t€ arit nga objekti me pastérti prej 80%, ndérsa me y sasing e kir-
kuar t€ arit nga objekti me pastért] prej 90%. Atéherg kemi g
B0 Q0
RS %I{I +¥)

80X 4 90y = 86(X + ¥)

B0x — B6x = BGY — 90¥

Gx = 4y
XiF=4:6

Me zbatimin e vetive & pérpjesétimeve kemi gé x = 4k dhe y = 6k
Nga kushti pér sasiné e kérkuar t& arit fitohet g& 4k + 6k = 115, 10k=115k=11,5.
Npa kétu gjejmeé gé x =4k =4-11L5=46dhey=6k=6-11,5 = 69.
Nga kjo duhet t8 merren 46 gramée ar nga objekt me pastérti prej 80% dhe 69 gramé nga objekt] me
pasterti prej 90%.

| DETYRA 1
NE njé barnatore bimore shitet ¢aj prej kamomili me ¢mim prej 75 denar pér njg kilogram dhe caj
prej mendre me ¢mim prej 55 denaré pér njé kilogram. Pér nevojat e barnatores shté béré njé pérzi-
erje prej té dy llojeve t& cajit. Nga sa kilogram# duhet t& merren prej ¢do lloji t€ gajit gé t& fitohen 120
kilogram pérzierje e cila do (& shitet me ¢mim prej 68 denaré pér njé kilogram?

SHEMBULLI 3

Le t€ jeng dhéné tr cilési mallrash t8 cilat shiten me 40, 44 dhe 50 denarg pér njé kilogram. Me pérzi-
erjen e kétyre tre kualitete mallrash duhet € fitohen 480 kilogramé mall g8 do (€ shitet me 45 denarg
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pér njé kilogram dhe gjithashtu & ket€ sasi € njgjté mallrash nga dy cilésité e para. Nga sa kilograms
duhet t& merret nga cdo mall?

Le t' shEnojme me x, y dhe z sasité e kérkuara t& mallrave t€ cilét shiten me ¢mim prej 40, 44 dhe 50
denaré pér njE kilogram. Atgherg kemi gé
4+ 44y + Sz =45(x+y+2)
Al + 44y + 50z = 45x + 45y + 452

Sr=Sxty
Nga kushti né detyré, t8 keng sasi t& njgjté mallrat e dy cilésive t& para, vendojmé x=y.
].'Eshmﬂtujmﬁqﬁiz:ﬁ}r dheﬁz:lﬁx_,qédﬂLEI:hﬂLESEz:y:E:SdhEz:x:ELE
prej nga e fitojmé perpjesEtimin e zgjeruar x:y:z=5:5:6.
Me zbatimin & vetive t& pérpjesgtimeve € zgjernara kemi g€ x = 5k y = Skdhe z =6k
Nga kushti i sasisé s& kérkuar t& mallit kemi g& 5k + Sk + 6k = 480, 16k = 480, k = 30,
Nega kétu gjejmeE ge x = 5k =5 - 30 =150, y = 5k = 5- 30 = 150 dhe z = 6k = 6 - 30 = 180.
Nga kjo, duhet & merren 150 kilogramé nga malli g€ shitet me ¢mim prej 40 denarg pér njé kilogram,
po aq nga malli g shitet me ¢mim prej 44 denaré pér njé kilogram dhe 180 kilopramé nga malli g& shi-
tet me ¢cmim prej 50 denaré pér njé kilopram.

SHEMBULLI 4

Le t& jené dheng T5%, 25% dhe 15% tretje ujore ng acidit acetik. Me pErziefjen e (€ tri tretjeve ujore né
acidin acetik duhet t€ fitohen 98 litra tretje ujore né acidin acetik me koncentrim prej 35% ashtu gE t&
permbajé sasi 8 njgjté prej 75% dhe 25% tretje ujore & acidit acetik. Nga sa litra duhet t& merren prej
secilit lloj tretjeje ujore?
Le t'i shenojme me x, y dhe z sasité e kérkuara t€ tretjes ujore me koncentrim prej 75%, 25% dhe 15%,
pérkatisisht. Atéhers kemi gi
75 25 15 _ 3§
bR A b
T3X + 25V 4+ 15z — 35x 4 35y + 35=

2z =4x —¥
PEr shkak t& kushtit t& detyrés, per t& pasur sasi t& njéjté nga dy tretjet ujore t& para, vendojme
x=y. Ashtu fitojme g€ 2z =3y dhe 2z = 3x, nga rfjedhé g€ z:y=3:2dhez:x=3:2
prej nga e fitojmé pérpjesétimin e zgjeruar x:y:z=2:2:3.
Me zbatimin e vetive t& perpjes&timit t& zgjeruar kemi & x= 2k, y = 2k dhe z = 3k.
Nga koshti pér sasiné e kérkuar t& tretjes ujore fitohet g8 2k + 2k + 3k =98, Tk =98,k = 14.
Nea kétu gjlejmE g x =2k =2-14=128 y=2k=2.14=128 dhe z=3k=3-14=42
Nga kjo, pér t'a fituar 98 litra prej 35% tretje ujore ng acidin acetik, duhet t& pérzihen 28 litra me 75%
tretje ujore, 28 litra me 25% tretje ujore dhe 42 litra me 15% tretje ujore né acidin acetik.

| DETYRA 2

Dymbédhjeté litra 20% tretje alkoolike pErzihet me 15 litra 15% tretje alkoolike dhe 10 litra 25% tretje
alkoolike. Sa pérgind tretje alkoolike fitohet?

o1



DETYRA PER USHTRIME

1. N& njé shkollé pesha mesatare e djemve Eshig 54 kilogramé, ndérsa e vajzave 48 kilogramé. Gjeni
numrin e djemve dhe vajzave né klasén prej 30 nxEnésve me peshé mesatare 51,6 kilogramé.

2. Pérzihen dy varietete bizelesh me nga 180 dhe 250 denarg p#r njé kilogram pér tu fituar i cili do t8
kushtojé 200 denaré pér njé kilogram. Ng ¢far# raporti duhet t8 pérzihen t€ dy varietetet pér t fi-
tuar pérzierje e gmimit t8 kérkuar?

3. Salitra 40% tretésiré alkoolike duhet t& pérziejmé me 100% alkool né ményré g té fitohen 52 litra
T0% tretje alkoolike?

4. NE njé ené jané pérzier 10 litra ujé i nxehts 90°C, 14 14 litra ujé i nxeht 72°C dhe 20 litra ujé i
nxehté 45°C. Sa Eshté temperatura e pérzierjes s& fituar?

5. Nijé artar pérzien argjend me pastérti 60% dhe argjend me pastérti 90% dhe fiton 600g argjiend me
pastért] 85%. Nga sa gramé duhet 8 marré nga ¢do lloj i argjendit?

6. Pérzihen dy varietete groshe me nga 180 dhe 250 denarg pér njé kilogram gé té fitohet groshé me
¢mim 200 denaré pér njé kilogram. N& cfar# raporti duhet t2 pérzihen t€ dy varietetet pér tu fituar
pErzierja me cmimin e kErkuar?

7. Nijé shitore ka tre varietete kafeje: 5 kilogramé me nga 25 denar, 7 kilogramé me nga 30 denaré
dhe f kilogram# me nga 35 denaré. Sa do (& jeté cmimi i kafesg g€ do € fitohet me pérzierjen e t&
tre varieteteve?

8. Pérzihen tre lloje tretjesh alkoolike: 5 litra me fortési prej 45%, 8 litra me fortési prej 33% dhe 15 Ii-
tra me fortési prej 20%. Sa éshté fortésia e tretésires s fituar?

1.15. Njehsimi i interesit

Paga dhe shiesat e paggs, pensionet, kursimet, m# s& shpeshti jan# mjete monetare t& cilat i jang dhéné
nga qytetarét bankss pér njé periudh# t8 cakiunar kohore. Gjithashiu, shpesh heré gytetarét kang nevojé
t& marrin hua mjete monetare nga banka, pér njé periudh# € caktuar kohore, NE t€ dyja rastet, pér sh-
kak t& shfrytézimit (£ mjeteve monetare, paguhet njé pérgindje e caktuar e shumés,

Nése depozitohen mijete né banke, banka Eshtg debitori, kurse depozituesi Eshig kreditori. Nése, nga
ana tjetér, merret kredi, ateheré banka 8shig kreditori, kurse perdoruesi i kreditit 8shté debitori.
Interesi (kamata) pérfagéson vierén e pérgindjes s& shumés s depozituar, pra t8 shumes s£ marré
hua, si kompensim monetar g€ debitori { paguan kreditorit, pra si ¢mim pér shitytzimin e shumés
58 marré hua. Interesi mund & llogaritet pér ditgé, muaj, vit, etj. Ne do t& [logarisim me norm# vjeto-
Ie {8 interesit.

Shuma e depozituar, pra e shumés 58 marré hua, quhet kapital ose vleré baze.

Periudha pér t€ cilén &shté depozituar shuma e parave, pra pér € cilén Eshté marré hua shuma e pa-
rave gshie koha pér t& cilén llogaritet interesi.
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Lartésia e interesit g realizohet pér njési kohe éshté né pérpjesétim me kapitalin, pra pérfagéson njs
pergindje & kapitalit, i quajtur norme interesi.

Sipas ményres se si logaritet interesi dallojmé llogaritje me interes té thjeshté dhe llogaritje me

Llegaritja me interes té thjeshté

| AKTIVITET
Tlina i ka huazuar Dimitrit 10 000 denaré. Gjaté kisaj, ata jan# marré vesh gé Dimitri ta kthejé huang
pér 1 vit, dhe si kompensim t1 paguajé 15% shiesé € parave t& huazuara,
Sa para Dimitri duhet t1 kthejé Hlinés?

Le t& supozojme se kemi depozituar 30 000 denaré me 4% norm# interesi € thjesht# pér njé periudh#
5ﬂegare.(;duﬂtdutﬁmmﬁm#‘itﬁﬂﬂﬂdmarﬁvetﬁdepaﬂmrmpmﬁ«emum=% + 30000.
Késhtu pér 5 viet do té marrim interes prej % - 30000 - § = 6000 denaré.

Interesin e shénojmé me i dhe e llogarisim me formulén: i = K—F, ku K 8shig kapitali, p &sht® norma
e interesit, kurse ¢ 8shté koha pér t& cilén i kemdi depozituar '

SHEMBULLI 1

Jusufi depozitoi 200 000 denaré ng bank# pér 3 vjet dhe mori interes né shumé prej 18 000 denaré.
Llogarit normén e thjeshi# t8 interesit.
Sipas kushtit n detyré, kapitali £ = 200 000 denaré, koha ¢ = 3 vjet dhe interesi
i= 18 000 denars.
Sipas formules pr logaritjen e interesit kemi:
200000 p-3
100
18 000 = 6000 - p
p=3%.

138 000 =

Sig mund & vérenit nga shembujt, interesi i thjeshtg llogaritet vet8m mbi kapitalin.

| DETYRA 1
a) Sainteres do t sjellé njé kapital prej 34 500 denarésh, t& depozituar né banks pér njé kohé prej 4
vitesh, me normé# interesi 8%7
b} Cila shumé e depozituar do t& sjell€ interes prej 9600 denarésh, pér njg kohg prej 8 vitesh, me nor-
mé interesi 5%7
¢} Savjet duhet & jeté depozituar kapitali bazé prej 54 000 denarésh, g& banka t€ papguaje interes prej
6480 denarésh, me normé interesi 6%?

o3



Llogaritja me interes té pérbéré

Nése interesin qé e sjell kapitali pér nj kohé t€ caktuar e shtojme te kapitali, né ményré g€ edhe inte-
resi 2 sjelle interes, atéhere themi se behet fjalé pér llogaritje me interes (€ pérbére.

Nése depozitojmé njé shumé prej 2000 denarésh meunrmemtemﬂ t& pérberé prej 3%, atéheré né fund
Levititdutemanimmteresﬁemdemmw - 2000 = 60 denaré,
Fm,neﬁmdteﬂlittepuredutekemimﬂ}+ﬁ[l Mdme.
Fmﬂﬂttﬁd}ﬁdutémarﬂmiﬁemdemﬁ-:ﬂﬁﬂ:ﬁl,sudmﬂrﬁ-

NE fund t& vitit t& dyt do té kemi 2060 + 61,80 = 2121,80 denaré.

Pas vitit t8 tretg do t& marrim 3% e 2121,80 = 63,65 denar€ g& do t& thotg se shuma totale do 8 jets 218545
denaré, kurse interesi i realizuar 185,45 denarg, pra 185 denaré t8 rrumbullakuar ng numér t8 ploté.

SHEMBULLI 2

Kristina depozitoi 10 000 denaré me normé interesi t€ pérbEré prej 10%. Sa para do t€ keté Kristina
pas tre vjetish?

Slpaskushtemnedtitymkami & K= 10000 denaré, p = 10% dhe ¢ = 3 vjet. N& fund t& vitit & paré do

10000101
Lekemilutemsi_lm e = 1000 denars.

Vlera gé do & interesohet ng vitin e dyté Eshté 10 000 + 1000 = 11 000.

Ni fund 6 vitit & dyt do t& kemi interes }.l.f'l".ll{;.h.l‘.’;l = 1100 denarg.

Viera gé do 18 interesohet n vitin e tret€ sht 11 000 + 1100 = 12 100 denaré.

Eﬁﬂﬁﬂﬂtﬁﬂ&ﬁdﬂ&k&ﬂﬁﬂm% — 1210 denarg.

Shuma totale n€ fund t2 vitit t8 tretg EshiE 12 100 4+ 1210 = 13 310 denarg.
Pra, pér 3 vjet Kristina do t& mund t& térheqé gjithsej 13 310 denaré.

NE vizatimin 1 &shté dhéng njg
krahasim i rritjeve t8 njé
shume tg depozituar prej 10
000 denarésh me 10% norme
interesi t& thjeshté dhe t&

A

Kur kapitali, norma e intere- ¥
sit dhe koha jané t& njgjta, vie- I: /y,&
ra e kapitalit e llogaritur me nor-

mE interesi 1& perbere do & jete 1 2345 67809 10
mé e madhe se vlera e kapitalit knha (viie)

& llogaritur me normé interesi (& Vizatiomi 1
thjeshtg.

Ka pérjashtim kur shuma e interesit llogaritet vetém per njg vit, né até rast vlerat e marra me normé
interesi & pérbéré dhe normé interesi t& thjeshtE do {£ jen® té barabarta.

IHHK " -

shuma totale né€ deparé
- - kP [ )
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| AKTIVITET

Nevojiten shumé logaritje pér té pércaktuar vlerén e kapitalit t8 marré me norme interesi (& pErbere.
Por ekziston edhe njé ményré mé e shpejté. Shqyrtoni dhe shpjegoni llogaritjet né kolongén e tret@ t&

taheliésnié'.rl_]im:
Ve e kapitalit me 10% T i Sl B
Viie uua‘m:t?ifr:sllﬁpﬁrh-:r: Eﬂﬂfhﬁﬁtﬁéﬂ%mmﬁmtpﬁ:tﬂu@nﬂm
| & llogaritur pas gdo vitd
1 11000 10 000 - (100% + 10%) = 10000 - (1 +0,1)= 10000 - {11} =11 000 |
2 12 100 10000 -{1,1F=12100 |
3 13 310 10000 -{11F=13 310 |
4 14 641 10000 {11y =14641 |

Vlerén e kapitalit me norme interesi t& pérbéré e llogarisim me formulén:

K,=K(1+ &) K gshtéviera e pérftuar e kapitalit, K &shté kapitali
p eshté norma e interesit dhe » 8shtg numri i viteve.

SHEMBULLI 3

Jané depozituar 15 000 denaré me 5% normé interesi t& perbéré. Sa shumé do t8 perftohet pas 6 vitesh?
Sipas kushteve ng detyr€ kemi q& K = 15 000 denarg, p = 5%, n = 6 vjet.

Nga formula pér llogaritien e vlerés s€ kapitalit marmim

&
2 E55 Bes .1,05%
Ke=K(1+ ) =15000-1,05 Llogarisim me kalkulator.

=15000- 1,3401 = 201015 denaré Rrumbullakojmg né 4 shifra dhjetore.
Pas 6 vietésh do t& pErftohet shumé prej 20 102 denarésh, e rmumbullakuar n€ numér t& ploté.

| DETYRA 2

Jané depozituar para me normé interesi t€ pErbére prej 4%. Pas 7 vitesh u rrit n# 30 000 denaré. Sa &sh-
té shuma fillestare e depozituar?

Llogaritja e normés sé interesit té pérbéré me periudhé té
ndryshme interesi
Shpesh herg, interesi kryhet edhe pér periudha mé t& vogla se njé vit. Interesi mund t& jeté mujor, ¢do

tre muaj tremujor), odo gjashtE muaj (giysmevjetor ose semestral) etf.
Per llogaritjen e vlerés me periudhg t& ndryshme interesi, le & pErdorfim formulén:

KHIH=K[1+ 4 ;Im'" E_ Esht? viera e pérftuar e kapitalit pér nje periudhg prej
M mn n vitesh, K &shté kapitali, p &shié norma e interesit, m £shté
numri i intereseve né vit, dhe n Eshté numri i viteve.

05



SHEMBULLI 4

Cfaré shume do t& pérfitohet nése depogitohen 100 000 denaré pér 9 vjet me normé interesi t& pérbérs
3%, niése interesi éshiE giysmavjetor?

Eemi g K= 100000 denaré, p = 3%, n=9vjetdhe m=2.
Nga formula pér llogaritjen e vierés s& kapitalit fitojm#

z.0
i] = 100000 - 1,015'® = 130734 6 denaré.

Kz =1mmu[1+ o

Pas 9 vitesh do (& pérfitohet shume prej 130 734 denarésh, t& rrambullakuar né numér & ploté.

| DETYRA 2

Cfaré shume perfitohet nése depozitohen 130 000 denarg pér 2 viet me normé interesi t& perbéré 9%,
nése interesi 8shié tremujor?

DETYRA PER USHTRIME

1.

4

NE njé banke lartésia e normés sé thjeshts 8 interesit éshte 12%. Sa do t& jets shuma e interesit gé
duhet paguar pér njé depozité kursimi prej 5000 denarésh pas pErfundimit & 3 viteve?

Shenoli depozitol 150 000 denarg me 3% normé interesi 8 thjeshtg. Pas disa vietésh shuma e tij fi-
llestare u rrit ng 177 000 denar€. Pér sa vjet i ka depozituar paratg né banke?

Hana mori njé kredi prej 2000 euro pér t& pajisur shtéping e re. Banka caktoi 3% normé interesi té

thjeshté. Sa para gjithsej duhet t'i kthejé bankss pas 3 viteve?

Llogarit borxhin total pér njé kredi banese prej 40 000 euro pas 10 vietésh me 4% norme interesi t&
srhirE

Nijé hua prej 80 000 denarésh merret pér dy vjet mel2% norme interesi, Llogaritni sa duhet kihyer
gjithsej nése llogaritja béhet me:

a) normé interesi té thjesht2  b) normé interesi t&€ perbére?

Dino duhet t& marré njé kredi prej 360 000 denarésh pér 3 viet. Mund t8 marr# kredi me normé in-
teresi t& pErberé prej 3,5% ose me normé interesi t8 thjeshte prej 3,7%7 Me cilén zgjedhje paguhet
mé pak shumé interesi?

Cila shumé pérftohet nése depozitohen:

a) 73 000 denaré pér 3 vjet me 7% norms interesi & pérbéré dhe interesi gjysmévietor?

b} 10300 denaré pér 5 vijet me 4% normé interesi t¢ pérbéré dhe interesi tremujor?

c) 15000 denaré pér 10 vjet me 5% normé interesi t& pérbers dhe interesi mujor?

Sa duhet paguar pér njé borxh prej 35 000 denarésh né njg karté krediti pas 2 vjetgsh, nése norma
e interesit t& perbéré sshig:

a) 13,5% dhe llogaritet né nivel vjetor  b) 13,5% dhe logaritet né nivel gjysmévjetor?

Uroshi ka investuar kursimet e tija ng njé logari me 6% norme interesi t€ pérbéré g llogaritet odo
gjashte muaj. Nése ka vendosur 63 000 denarg né ketE llogari, sa denare do t£ kets pas dy vjetésh?
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HULUMTIM T E T T T T T e e O e e LT P e e e T AT

Zgjidhni problemin: "Kredi prej 10 000 euro’.

a) Hulumtonin internet, mblidhni (& dh&na pér llojin e kredive dhe normat e interesit g ofro-
jné bankat né vendin toné.

b) Percaktoni nga cila banke &shig mé e volitshme t& merret njé kredi prej 10 000 euro.

DETYRA PER PERSERITJE DHE PERFORCIM

1. A éEshté e zbrazur bashkesia:
a) B = x | x 8shé numeér i thjesht# ¢ift}
b) € ={ x| xEshé shtet i cili ndodhet né jug t& polit & jugut}
¢) D ={ x| x 8shE katérkEndésh me dy kénde jokonvekse}

2. Jangé dhéné nénbashkesité e ngjyrave t€ njé pako standarde letrash:
A =[diamant, gjethe, dyllg, zemér}, B={diamant, giethe], C={dyllg, zemér} dhe D = {dyllE}.
Shprehni né ményré simbolike marrédhénien ndérmjet bashkésive & méposhtme.
a) Bashkesia A dhe bashkésia C
b} Bashkésia D dhe bashkésia C
¢) Bashkesia B dhe bashkésia C

3. LetE jeté R ={R,, R,, R,. R,. R, R,] njé bashkési robotésh dhe le t& jeté
T = {navigim, ngritje, skanim, sortim, montim, testim| bashkésia e detyrave g& mund ti kryejng
boté

a) Shpérndani secilin robot n# saktésisht njg detyré.  b)AvlenR ~ 77

4. Jang dhéng bashkisité 4 ={1,2,3,4,5,6,% 9} dhe B={2, 4, 5, 6, 8},
Gjeni bashkesing x ashtu & Anx={3, 5}dhe BUX=12,3,4,5,6,7, 8.

5. Me ndihmén e diagramit t& Venit, gjeni bashkésité 4 dhe B, nése A uB={1,2, 3,4, 5, ],
AnB={4,5}dhed\E=]L 3}

6. Jang dhéné bashkésia universale r={1, 2,3, 4, 5, 6, 7, 8, 9} dhe dy nénhashk&si t& saja: 4 = {2, 4,
6, 8} dhe B={2, 3,5, 7}.
a) Kontrolloni nése barazité (A U CF =4°n B dhe (4 1 CF = A Fjané {8 sakta.
b) Vizatoni diagramin e Venit pér bashkesitg: (A U CF, A*n B {An CFdhe 40 B

7. Jang dhéng bashkisité: 4 ={1, 3, 5,7, 9} B={2, 4, 6, 8} dhe c={3, 4, 5}. Gjeni numrin kardinal:

a) kA4) b) kE) ) KC) ¢) HAUE) d) Kanc)
dh)HA\C) &) HBuC) &) HB\C) f) HAUBUC) g HANBACDO)



8. NE njé klase ka 36 nxEnés. Nga ata, 30 kang telefon celular( T), 28 kang kalkulator (E), dhe 2 nx#nés
nuk kané as telefon celular as kalkulator, 5a nx#Enés kané telefon celular dhe kalkulator?

9. Nijé studim tregoi se 21 t€ anketuar e bleng produktin 4, 26 e bleng produktin B dhe 29 e bleng pro-
duktin C. Nése 14 (& anketuar i blejng produktet A dhe B, 12 i blejng produktet .4 dhe C, 14 1 ble-
jné produktet B dhe C, nd#rsa 8 t€ anketuarit i blejn# t8 tre produktet, sa t€ anketuar e blejné ve-
t8m produktin C7

10. N& olimpiadén shkollore u ndané 38 medalje n& futboll (£), 15 medalje né hasketboll (5) dhe 20
medalje né hendboll (). Medaljet i fituan 58 nxénés dhe 3 nxEnés fituan medalje né (& tre sportet.
Sa nxEnés fitnan medalje ng saktEsisht dy nga tre sportet?

11 Njé zinxhir mishtoresh anketod 1000 klientg, Nga ata, 720 deklaruan se blejng mish lope, kurse 450
thane se blejné mish derri. TE paktén sa blerés blejng mish lope dhe mish derri?

12, Shkruani t€ gjitha ciftet e renditura t8 numrave (g, b), & tllE gé a &shté numér i thjeshtg nga dh-
jetéshja e dyts, dhe b=a + 3.

13. Njé kompand testol 3 pajisje. Cdo pajisje u testua me 2 sisteme operative.
a) Shkruani bashkesing D x 0, nése D = {telefon, tablet, laptop} dhe © = [Android, Linuks}.
b) 5a testime ka kryer kompania?

14. Anita ka 72 litra léng portokalli dhe 90 litra léng limoni. Ajo déshiron t'1 derdhé lEngjet ngé disa
shishe me kapacitet t& barabart® pa mos i ngelur [Eng anash. Cili 8sht kapaciteti mé i madh i
mundshém i shisheve?

15. Né njé tunel pulsuan njgkohésisht tre sinjale dritash. Sinjali i parg pulsues pulson ¢do 12 sekonda,

i dyti pulson ¢do 18 sekonda, kurse i treti gdo 30 sekonda. Pas sa sekondash do t& pulsojng sérish
s& bashku?

16. Isaku, Pjetri dhe Gorastl kang hapa 60 cm, 65 cm dhe 70 cm t€ gjat. Ata nisen njgkohésisht, nga
i njéjti vend dhe nE & njEjtin drejtim. N ¢far€ distance Esht€ pika e pare tek e cila secili prej tyre
bén njE numér & ploté hapash?

17. Krahasoni numrat: a) |-7|dhe|-10| b) |-25|dhe|4| c) |0]|dhe|-8| ¢) |12|dhe]|-100|

18. Njé hulumtues shénoi se njg shpellé nEnujore ndodhet né -30 metra lartési mbidetare, maja e njé

kodre ndodhet ng 120 metra lartési mbidetare, sipérfagja e nj# ligeni ndodhet né 0 metra lartési
mbidetare dhe njE laborator néntokesor né —12 metra lartési mbidetare,

Radhitni lartésité mbidetare nga mé e uléta te mé e larta.
19. Arifi n€ logari kishte 3 600 denarg, por duhet & paguajé faturén e energjisé elektrike 2 860, fa-
turén e ujit 670 dhe faturén e telefonit 1 340 denarg,
a) Sa denaré do t€ jetE gjendja e logariss s& Arifit pas pagesés s& faturave?
b) A do t€ jetE e mjaftueshme t& depozitojé 1 500 denaré ng logari pér t8 mos geng né minus?

20, Llogaritni:

b
1L |

2 3 3 5
= + (ﬁ——i—}ﬁ—
3. 5 __ 3 g\As~al""g

b) 5
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21. Llogaritni:
a) 3,2+ 0,02 -235 b) 05+ L{5)-2%7) c) 625:0,5-0,01
22. Per ndértimin e nj# ure t& voggl nevojiten 3,25 metra shufér celiku pér themelin, 2,6 metra pér
pjesét anésore dhe 1,85 metra pér pjesEn e sipérme.
a) Sa metra shufér geliku nevojiten?
b) Sa copa shufér ¢eliku duhet t€ blihen nése né shitje ka vetém copa shufre celiku me gjatési 2,5
metra?

23. Orbita e njé planeti ka rreze r = 149,6 miliong kilometra. Llogaritni peraférsisht gjatsing e orbités
sE planetit, nése = 3,14

24. Bakteret mbijetojné vetém nése temperatura éshté midis 5°C dhe 45°C,

a) Shkruaj intervalin e temperaturés sé lejuar.
b} A do t& mbijetojng bakteret né temperaturén prej 5°C?

25, Njé kuzhinieri i duhet 1 oré pér t& pérgatitur pérbérésit, 2 oré e 15 minuta pér té gatuar ushgimin
dhe 45 minuta pér t& pastruar. Pércakto raportin e kohés s& nevojshme pér pérgatitjen e pérbérésve
ndaj kohEs pér gatim ndaj kohgs pér pastrim. Shkruaj zgjidhjen né form# & thjeshiuar.

26. NE njé kuti ka 1160 topa t& bardhg, t& kug dhe t€ kaltér. Sa topa ka nga secila ngjyré, nése numri i
topave t& bardh# dhe t8 kuq &shté ngé raport 5 : 6, ndérsa numri i topave tg kuq dhe t€ kaltér &shig
neé raport 4 : 67

27. Cilat nga madh&sité né vijim jané né pérpjesétim té drejts, dhe cilat jang ng pérpjesétim t& zhdrejté:
a) prodhimi i dy numrave dhe njgé shumézoesi, nése shumgzuesi tjetér &shtg konstant,
b} vlera e thyesgs dhe num&ruesi 1 saj, nése eméruesi i saj €shté konstant,
c) vlera e thyesgs dhe eméruesi { zaj, nése numéruesi i saj &shtg konstant.

28. Nje firmé investon né panele diellore g& sjellin t& ardhura prej 120 000 denaré né muaj. Vitin e par#
shpenzimet e mirembajtjes jang 25% e t& ardhurave. Vitin e dyt ato ulen me 40%.
a) Sa denaré jang shpenzuar né muaj pér mirémbajtje vitin e paré?
b} Sa arrijng shpenzimet vitin e dyte pas uljes?
¢) Sa EshiE rritja n€ pérgindje e fitimit nga mirémbajtja midis dy viteve?

29, Njé kompani tregtare bleu 40 trotinete elektrike me ¢mim prej 32 000 denaré pér njé trotinet. Pér
shkak t€ problemeve teknike me batering, u detyrua t shiste me humbje prej 35%.
a) Me ¢faré cmimi u shit ¢do trotinet? b} Sa&shté humbja pr cops?
c) Sa Bsht& humbja totale pér t€ gjitha rotinetet?

30. Andrej importon njé libér gé kushton 80 euro. PEr transport duhet t8 paguajé 10 euro. Sa duhet t&
paguajé kur t& marré librin nése &shté i liruar nga pagesa e dogangs, por norma e TVSH-sE &shig
F%?

31. Nga njé burim rrjedhin 100 litra ujé pér 16 minuta. Sa litra ujé do té rrjedhin pér 32 oré?

32. Njé produkt kushton 350 dollarg ng SHBA dhe 19 000 denaré né Magedoni. N2 cilin vend produ-
kti &sht& mé i lire?



33. Tre ekskavatoré me fugi 160 kilovaté pér 10 dité, duke punuar nga 6 oré né dité, mund t& gérmojné
nj kanal t& gjaté 360 metra, & gjeré 4 metra dhe t& thellé 2,5 metra. Njé kanal cfaré gjatési mund t&
gérmajné 5 ekskavatore me nga 120 kilovat, nése punojné 8 dité nga 7 oré né dité, dhe nése kanali
eshté i gjer 3,5 metra dhe i thellé 2 metra?

34. Gjeji kEndet e njé katérkéndéshi, nése ato jané néraport 2: 5:4: 7.

35. Tre persona duhet t& ndajné nje rashégimi prej 70 000 euro, né pErpjesétim t& zhdrejté me moshat
qE ka secili prej tyre. Nése ata kang, pérkatgsisht, 20, 30 dhe 40 viet, sa nga prej trashgimisé do t&
fitoje secili prej tyre?

36. Duam t& pérftojmé 3 litra tretésiré kripe 1.5%, dhe né dispozicion kemi tretésiré kripe 1.8% dhe
tretésire kripe 1.1%. Nga sa litra duhet t& merren nga secila lloj tretésire?

37. Neé fillim t& dimrit shoferi né makinén e vet vendosi 2,5 litra antifriz t& perzier me 2,5 litra ujé. Pas
njé muafi, 1 litér nga pérzierja rmodhi, dhe shoferi két€ e kompensoi duke shiuar 1 litér ujé. Muajin
tjetér, pérsér 1 litér nga pérzierja rrodhi. Por, kité hers shoferi shtoi 1 litér antifriz.

a) A ka tani n€ pérzierjen né rezervuar mé shum antifriz apo ujé?
b) Cila do t& ishte pérgjigija nése shoferi herén e paré do té kishte shtuar 1 litér antifriz, dhe herén
e dytE do t& kishte shtuar 1 litér ujE?

38. Suzana fitol nga investimi i saj njé shumée prej 7000 denarg pér 3 vjet. Sa para investol ajo nése
norma € thjeshté e interesit ishte 14.25%7

39. Ahmeti sht€ pronar i njé dygani t& vogél. Mori njé kred{ prej 185 000 denarésh per pajisje t€ reja.
TE gjithé kreding e ktheu pas dy vjetésh. Nése banka ngarkoi njé normé interesi t8 pérberé prej
15%, gjithsej sa kthen Ahmeti pas dy vjetésh?
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SHPREHJET
ALGJEBRIKE RACIONALE

Me shtjellimin e késaj teme do
té aftésoheni:

1. t& zgjidhni probleme nga konteksti | pérdit-
shmiérisé me fugité

1. t& zbatoni rregullat pér rregullimin & polinome-
ve né problemet STEM

3. té zbatoni operacionet me thyesat algje-
brike p&r thjeshtimin e shprehjeve thyesore
- racionale




2.1. Fuqia dhe viera e fuqgisé me tregues
numér natyror

Fugia me tregues numér natyror

Shumén e mbledhgsve t& njgjté mund Prodhimi i shumézoesve t& njgjte
ta shkruajmé si: shkruhet si:

10+ 10=2-10 2-2=1

104+ 104+ 10=3-10 2-2.2=1

10+ 10+ 10+ 10=4-10 2+-2-2-2=

R O e P A e 2-2-2-2-2=
10+10+10+..+10=n-10 2.2.3.2.2.2=0

Mbledhja e mbledhésve t& njgjte Shumézimi i shumezuesve
shpie ng operacionin & & njéjté shpie né operacionin e
shumeézimit. fugizimit.

Pér prodhimin e 5 shumézuesve t8 barabartg me numrin 2 shkruajmg

22:222=2 lexojme “2 n& fuging 5" ose *2 né té pestén”,

'I!Eguasiifuqiseﬁtregnn sa heré baza 2 &shité shumézuar me vetveten.
4-4 = 42 lexojmé “4 né fuging 2" ose "4 n# katror™

6-6-6 = & lexojmé “6 né fuging 3” ose "6 né kob"

Prodhimi i » shum&zuesve t€ njgjte, secili prej t€ ciléve shté numri real o, quhet fugi me
bazé a dhe tregues (eksponent) té fugisé », dhe sh&nohet me a*.
@:a-.. 3= a"lexojmé “a n fuging n” ose “a né t& n-tén”
r here

Meqé secili prodhim ka té paktén dy faktorg, sipas pErkufizimit t8 mésipérm, treguesi i fugisé
n nuk Eshté mé i vogél se 2. E plotésojmé peérkufizimin dhe me marréveshje marrim a! = a.
Né kité kuptim, pér shembull, 8 = &,

SHEMBULLI 1

Shkmaj ng formé t€ fugisé prodhimin:

a) 7-7-7-17, B (-07)-(-07-(-07), cjx-x-x ¢ (=a)(-a)

ay 7-7-7-7=" prodhimi i 4 shumézuesve t& barabart® me numrin 7

by (=0,7) - (=0,7) = (=0,7) prodhimi i 2 shumazuesve té barabarté me numrin (-0,7)
) x-x-x-x-x=x prodhimi i 5 shumBzuesve t& barabart me x

¢) (—a) (—a) (—a)= (—a)f  prodhimii3 shumézuesve t& barabart® me (-a)
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| DETYRA 1
Shkruaj treguesit e fugis# dhe bazén e fugise:
D3 BE 00y 9(-8) O d@s

| DETYRA 2

NE katgr ndeshje hendbolli numrin e pérgjithshém t€ golave pér ekipin e tyre i realizuan 4 hendbol-
listé g& dhang nga 4 gola né secilén ndeshje.

a) Shkruaj ng formé t& fugisE numrin e golave g& i realizoi ekipi ng secilén ndeshje.

b} Shkruaj né formé & fugisE numrin e pérgjithsh#m t€ golave g8 i realizoi ekipi né katér ndeshje.

Vlera e fugisé

Vlera e fuqisé e cilitdo numri llogaritet ashtu g€ ajo shkruhet né formé t8 prodhimit, e mé pas kryhet
shumézimi.

Llogaritien & fugis mund ta kryejm# edhe me ané t2 kalkulatorit.

Per llogaritjen e fugisé me tregues fugie 2 (katror) dhe tregues fugie 3 (kub) i shfryt8zojmé butonat

(el
I%]i;l%acnfen e fuqisé me tregues fugie t& ndrysh#m nga 2 (katror) ose 3 (kub) i pérdorim butonat
o e 1

SHEMBULLI 2
Llogarit vierén e fugisé: a2 b =T QU do

a) #=2.2-2 -E:lﬁummeka]klﬂaLmE]@E]
VErej se fugia e numrit pozitiv 8shté numér pozitiv.

b) (=3P=(=3)-(=3)-(=3)-(=3) - (=3) = =243 ose n& kﬂkulamr[m@[m[?]z]
Me siguri vérejte se fugia e numrit negativ me tregues tek Eshi€ numér negativ.

c) [-?F:{-T]-{-?j:ﬁmemekalkulatur EE

Llogaritém vlerén e fuqisé s& numrit negativ me tregues cift dhe fituam numer pozitiv.
g '=1-1-1-1-1-1:1=1 d) 0°=0-0-0-0-0-0=0.

| AKTIVITET

Shkruaj fuging dhe llogarit vlerén e saj:

a) baza &shté 12 dhe treguesi 4,  b) baza éshté - 7 dhe treguesi 3, c) baza éshté - 1,6 dhe treguesi 2.
A mund & nxjerrésh njgé pérfundim pér lidhjen mes shenjés s& bazeés dhe paritetit & fugisé me shen-
jen e vlerés =& fuqise?
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Fugia e numrit pozitiv 8shitg numgr pozitiv, perkatésisht nése o > 0, atEhers o > 0.
Fugia e numrit negativ me tregues ¢ift 8shté numér pozitiv, pérkatésisht nése a < 0,
atiheré o > 0 pér k € M.

Fugia e numrit negativ me tregues tek &shié numér negativ, pérkatesisht nése a < 0,
atéheré a®*! < 0, pérk & M.

NE vecanti, nése o = 1, atéheré a"=1 dhe nése a =0, atéhers o= =0,

| DETYRA 3
Pa njehsuar, caktoni shenjén e fugisé:
a) 25 h) (=167 o) (-16f ¢ 07 d) L
Kontrolloni pérfundimin tuaj me njehsim t& vierss s& fugisé me ané t& kalkulatorit.

SHEMBULLI 3
Llogaritni vierén e shprehjes (25 4+ 15%) : (25 - 15), e mE pas kontrolloni vlerén me ané t8 kalkulatorit.

Duhet t& ndjekim rmegullat me sa vijojng:
Gjaté llogaritjes s vlergs s& shprehjes numerike me kllapa, pérparési kané operacionet né kllapa.
Gjaté logaritjes s& vierss s& shprehjes numerike me operacionet fugizim, shumézim, pjesétim, mbledh-
je, zbritje, fillimisht e kryejmé fogizimin, mé pas shumézimin dhe pjesétimin dhe n# fund mble-
dhjen dhe zbritjen.
{25+ 157) : (25 — 15) = (15625 + 225) : 10

= 15850: 10 = 1585
Pér t& njehsuar me kalkulator ng njé hap duhet 2 perdorim kllapat:

(EEEEHOEELEUEELLELDE

| DETYRA 4

Planeti Mars &shtg planeti i katért ng Sistemin Diellor. Diametri i planetit 8shté pEraférsisht 94 kilo-
metra. Shkruani fuqing né formén e prodhimit dhe llogaritni até. Sa kilometra shté diametri { Marsit?

DETYRA PER USHTRIME

1. Shkruani ng formé t& fugist prodhimet:
a)6-6-6-6 by 1:1+1.1+1+1-1 C) t-t-t-t-t
ga-a-a d) (=g)-{=a)-({=a)-(=a)-(=a) dh) d-e-e-d-d-e
2. Me kalkulator njehsoni:
N7 BT o4 Q=T 40 dh) (-2F e 02
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Caktoni shenjén e fugisé: a) 255  b) (-16* c)(-16= ¢) 08  d) {_;]ﬂ
Rrethoni gka 8sht€ e sakié:
AP=F b (=2F=(=3F ¢ (=2/®>0 ¢ (=3%<0  d) (®<10.
Krahasoni numrin o me zeron, nése:
aja"<0 b) a®>0 ¢} (-a)®>0 ¢) a®=0 d)2a'<0
Mjehsoni vlerén e shprehjes:
a)3-5¥+4#-5-F b) (=2¥=3N-4F —(-1{-2F
£) 100 - (2,17 + 3.4 - (2,27 - 0,3 - (0,37 ) (P449:(3-5
Béni kontrollin me kalkulator.
MNjehsoni vlerén e shprehjes:
a) 6o’ + 3a* - Ba“ +d pra=-1 b) 2ax’-a’x' + Jax+10péra=-1dhex=2
Olga ka ndaré njé informacion pér koncertin gé pritet t realizohet me tre shoke t8 saj. Secili prej
tyre kété informacion e ndan me tre shok# t& ndryshém, kurse kéta t& fundit e ndajng edhe me nga
tre shoke t& tjeré t& ndryshém. Sa njeréz, gjithsej, jané né dijeni pér koncertin?
Nése popullata e baktereve dyfishohet pér ¢do org, sa baktere do (2 ket pas 6 orésh?
. Koha e nevojshme g Venera t€ rrotullohet mmeth boshtit t8 saj 8shté 3 heré mé e madhe se koha g

i nevojitet Tokes pér rrotullimin rreth boshtit t8 saj. Njehsoni vlerén e fugisé pér € gjetur sa heré
éshté mé e madhe koha e rmotullimit, rreth boshtit, & Venerés s& koha e rrotullimit e Tok#s rreth
bashitit t& saj,

HULUMTIM ofraiceiird R piaannnid o0 0 nbn b R A R PRt RN A BTN R

NEse e marrim katrorin e numrit shifra e njésheve e & cilit &shtg 2, numrd g fitojme do & keté
4 chifrén e fundit.

NEs2 njé numeér ka shifrén e njésheve 1, atéheré né cilén shifér do &2 mbarojé fugia e tj e tret?
Shkruani shembuj t& tillé pér numrat me shifra t& njésheve 3 dhe 9.

Ekzistojné disa shifra g asnjéher nuk mund t€ gjenden né pozicionin e njgsheve & numrave
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2.2. Rrénja katrore dhe kubike

Rrénja katrore

| AKTIVITET
Syprina e njé katrori 8shté 49 cm’. Sa centimetra Eshi brinja e tij?
51 do t& llogaritni brinjén?
Shovrtoni thelsn: n 3 | 7 | 9
']
Pér t& plots tabelén nga ju kérkohet: n 36 | i

» pér numrat 3, 7 dhe 9 t£ gjeni katrorét e tyre, e ato jang 9, 49 dhe 81, pérkatésisht;

+ & gjeni numrat katrorét e té ciléve jané 36 dhe 64,
Kerkesa e dyté 8shig e anasjella e t& parés, pérkatésisht pér numrin 36 duhet t8 gjeni katror i cilit nu-
mér éshid 36. Al numér shénohet me 435 dhe quhet ménje katrore e numrit 36.

fi_'ﬁzﬁmpmﬁ-l:i 1||r|5_4:EEE[.‘EEE:=ﬁ4

Rrénja katrore (rrénja me tregues 2) e numrit real jonegativ o 8shte numrd real jonegativ
b, i tillé gé b* = a dhe shénohet me /a.
+fa = b e lexojmé *rrénja katrore e a éshté ",

N& shprehjen +fanumri a quhet madhésia nén rrénjé.

Operacioni invers { operacionit t8 fugizimit, me t& cilin Dogaritim riénjEn katrore t8 njé numr € dhéngé
guhet rrénjézim me tregues rrénje 2 ose vetém rrénjézim.
H’ékﬂ]kulamrl:em.{hﬂmtﬁm@nﬁpﬁrﬂn@ﬂﬂmenﬁnﬁhﬁm,nﬁshp&sheshﬁnmmﬂ
ose| /0 . Keshtu, pér té llogaritur rrénjén katrore € 64 vejme:

() JW)=)=(v)(e](+) =)
| DETYRA 1

Njehsoni vler#n e shprehjes dhe béni kontrollin me kalkulator:

) V164425 Bagzafis o V1R-12 g fiafm

| AKTIVITET

Njehsoni vler#n e rrénjés katrore dhe béni kontrollin me kalkulator:
a) 100 b) 10000 ©) D01 ¢ 40,0001

Numrat e dhéné kangé numér ¢ift zerosh.

Cila &sht# lidhja mes numrit t& zerove né shénimin e numrit me numér & zerove né shénimin e rmén-
jés sE tj katrore? A mund t& nxirrni njé pérfundim t€ pérgjithshem?
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Rrénja kubike

| AKTIVITET
VEllimi i kubit &shté 27 cm’. Sa centimetra ka tehu  tj?
5i do t& logaritni gjatésing e tehut? -
Shayrtoni tabelén: n z =3
(& t& plotésoni tabelén duhet: i 27 | -64

» i€ gjeni kubet e numrave 2 dhe - 5, e ato jan€ numrat 8 dhe -125, pErkatBsisht;

+ 1 gjeni numrat kubet & & ciléve jané 27 dhe - 64.

KErkesa e dyt EshiE e anasjelléit e (& parés, pérkatésisht pér numrin 27 duhet t€ gjesh numrin kubi i
té cilit 8shté 27. Ky numér shénohet me 427 dhe quhet rrénjé kubike & numrit 27.

V27 = 3sepee ¥ =27 V—64 = —4 sepse (=4) = =64

Rrénja kubike (rrénja me tregues 3) e numrit real a &shité numri real b, i tllE g ¥ =a
dhe shénohet me ifa.

yfa = b e lexojmé “rrénja kubike e a 8shié b",

Operacionin me t& cilin njehscjme rrénjén kubike t8 numrit t2 dhéné e quajmé rrénjézim me tregu-
es rrénje 3 ose vetm rrénjézim.

Ne kalkulator ka buton t8 vecant€ pér llogaritjen e rrénjés kubike, mé shpesh e shénuar me simbolin
[i] ose| YT | Keshin, pér t& Dogaritur rréajen kubike (6 mumrit 124 futtm:

L =

| DETYRA 2

Njehsoni vlerén e shprehjes dhe béni kontrollin me kalkulator:
a) s+ b) L5—6307
) y32_12 ¢) (4+73129) : (52 —4327)

| AKTIVITET
Njehsoni vlerén e rrénjés kubike dhe Bni kontrollin me kalkulator:

a) 31000 b)) 1000000 ) /0,001 ¢) ifo.000001

Cila shig lidhja mes numrit {8 zerove né shkrimin e numrit me numrin e zerove né shkrimin e rrén-
jBs & tij kubike? A mund t& nxjerrni pérfundim & pérgjithshém?
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Rrénja e n-té

AKTIVITET

Dimé q&, pér shembull, /3 = 2sepse =4

Nése mendojmé né ményré € njgjté, pér shembull, {16, 3243 dhe {547

Y27 = —3sepse (-3 =-27.

1
b=an dheimjnﬁ"aahtﬁuﬁﬁlqm%“
NE kit kontekst, pér shembull, /3 = 7 33 = 43.
e kalkulator ekziston buton i vecanté
ed:tiirma| i |use

DETYRA 2
Njehsoni:

2 Y4 b Yz

DETYRA 4

v

e 35

c) #.fﬁ

g) V243

» LetE jeté @ numer real jonegativdhe n =2k, ke M.
Numri jonegativ b i tille g8 b* = a quhet ménjE e ntE e a.

» LetEjeté o numer real dhe n =2k +1, k€ M.
Nuimri real b i tillé q& b* = a quhet ITENjE e n-i& e a. ShEnojmé
b="%fa dhe lexojmé * b&shid rrénjé e n-tE e a” ose

pér njehsimin e rrénjes sé cilit do rendi, m# shpesh

Njehsoni vlerén e shprehjes dhe béni provén me kalkulator:

d) 54

dh) y256

g)

2187

a) Y3+ -27 b)3—25Y6¢ o) Ve —32 ) #®-3V6235): (77 +4B1)
DETYRA PER USHTRIME
1. Njehsoni:
a) rénfén katrore (8100 b)nEnjEnetreB 88 c) 40 31
2. Rishkruani dhe plot€soni tabelat e dhéna.
a) Katrorét e numrave prej 1 deri 15:
Numri 1[2] [4 6 [ FREREY 1415
[Eairod 9| [25] [49]64] L L)
b) Kubet e numrave nga 1 deri ng 5 dhe kubi { numrit 10:
MNumri 1 2 4 10
Kubi 27 125
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3. Gjeni numrin natyror » t€ tlle gé:

a) n? EshitE ndérmjet 50 dhe 80 b} n*Eshté ndérmjet 50 dhe 100.
4. Njehsoni dhe béni provén me kalkulator:
)72 4+4fa8 b % c) y102 -8 ¢) V64 + /64
d) 3 slzi—: dh}{(ﬁ_ﬁ e) (WV2OP +3¥—8 & 15%27+ 24169

5. Njehsoni vlerén e shprehjes dhe béni provén me kalkulator:
3}2:—#.E+1ﬁ—12pﬁrx:54 by {uz+21|f=u_?_4]3+u3_ﬁpﬁrn:31
6. Thieshtoni: a) yiis. 3 b ¥3-v/5 . 23-2y5 1
2 233+10 14 7 4
7. Distanca e nevojshme per ndalim & sigurt t8 njg automobili rritet né pérpjestim t€ drejtg me katro-

rin & shpejtésisé s& automobilit. Nése automobilit 1 duben 40 m pér ndalim ng shpejtésing prej 20
km/h, atéherg me cfaré shpejtésie [Eviz automobili nése do t'i duheshin 90 m pér t€ ndaluar?

8. EKompania e cila prodhon kuti kartoni né formé t€ kubit duhet t2 prodhojg kot me véllim 64 cm’.
Njehsoni gjatésing e tehut t& kubit.

1
4

H I.“. UHTIH LR T R TR LT PR T L LR R T

Sara e viersson vierén e (45, Ajo thot# se (45 patjetér (2 jeté numér mes 6 dhe 7. Shpjesimi i
saj &shite se 45 gshté ndérmiet 36 (36 = 67 dhe 49 (49 = 7).

Hulumtoni dhe zbuloni nd&rmijet ciléve dy numra gjendet ménja e:

a) W3z Byl o Wi ¢ iz &) Yim dh) 42000
Provoni rezultatet e hulumtimit me kalkulator.

2.3. Veprime me fuqité me tregues numeér
natyror

Shumézimi dhe pjesétimi i fugive me baza té njéjta

| AKTIVITET
Shaqyrtoni dhe shpjegoni si shumézohen fugité me baza té njgjta?
= P R el ¥-3¥=(3-3)-(3-3-3)=3-3-3-3-3=9
Rregulla vlen pér prodhimin e dy fugive té cfarédoshme me baza t2 njgjta.
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Fugité me baza t& njgjta shumézohen, ashtu gé baza ngritet ng fuging sa shuma e tregues-
ve té fugive q& shumézohen, pérkatésisht
gt gt =gt (1

Rregulla analoge vien edhe per nprodhimin e njé numri t& cfarédoshém shumézuesish.

SHEMBULLI 1
Shkruani si fugi prodhimet: ~ a) -7 b) (=3)- (=3 (=3
) P-P=PH=7 b) (=37 (=3P (=3 = (=3P +145 = (-3
NE kalkulator vejm# NgE kalkulator vejme
FEHEE]EE EIIE]EE]@EJEEJE]E]

dhe fitojme 5 764 801, g€ Eshié e barabarté me 7. dhe fitojme 4 TB2 969, g€ EshiE e barabarte me (3P4

SHEMBULLI 2
Thieshtoni shprehjen: 2) 5p7-4p* ) 020+ 10,50+ 17
a) 5p7-4p'=(5- )P =20p"  b) 020y + 1P 0,50+ 1P = (0.2- 05Ky + P+ =01y + 1)

| DETYRA 1
Shkrani né formé t& fugisg prodhimet:
a) 100*-100°  b) (=)' (-6F-(=6 ) 22 ) x=1F (x=17(x=-1)"

SHEMBULLI 3

Njé punétor, né fabrikén pér prodhimin e cokollatave paketon, nga 3 ¢okollata né njé kuti. Ne njg dité
punétori paketoi 3 kuti me ¢okollata. Llogaritni sa gokollata gjithsej kishte paketuar punétori gjaté
dites. Shpreh zgjidhjen né formé t& fugisé, e mé pas njehso vlerén e saj.

5 o lemtt Sl et et
Pungtori kishte paketuar 243 cokollata,

| AKTIVITET
Zhuloni rregullén pEr pjesétimin e ﬁlthemebam t& njgjta sipas lozaritjeve:

i e B-F-3-3-3-3 "
P:P_P-I_3 38 33_3]_—15! 3
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FuqitZ me baza (& njgjta pjesétohen ashiu e baza e pérbashket ngritet ng fuging sa 8shie
ndryshimi i treguesit t& pjesstueshmit dhe treguesit t2 pjesétuesit, perkatésisht
a®:g= = g*-=, me kosht m < ndhea # 0. (2)

SHEMBULLI 4
Shkruani ng formé t€ fugisé herésin:  a) 13°:13 b) (=a)":{=a)*
ay1¥:1¥ =1¥-=1% b) (—a):{=a)*=(=a)'-*=(-a)

| DETYRA 2
a) .5 by 0.358:0,35 c) (=42 (-4Y ¢) iy d) (a—bF:{a—bP
| DETYRA 3

Nje fabriké gjaté njé dite harxhon 5* kilovat oré energji elekirike. Gjaté natés, fabrika harxhon 5 kilo-
vat oré energji elektrike. Sa heré energji eletrike hanchon fabrika gjaté oréve t& dités né krahasim me
orét gjaté natés? (VErejtje: Numri { oréve gjaté dités #shié | barabarté me numrin e oréve gjaté natés.)

Fugizimi i prodhimit, herésit dhe fugisé

| AKTIVITET

Ndigni njehsimin dhe pérfundoni se si fugizohet prodhimi i dy numrave
(4.5F=4%5  (4.5P=(4.5).(4-5)-(4-5)=4-4.4.5.5.5=43.§

Me siguri keni vérejtur se fugia e treté e prodhimit 8shtg prodhim i fugive @ treta t€ shumezuesve.

SHEMBULLI 5
Fugizoni prodhimet: a) (2-3¢ b [(=025)-27}F ¢ (-2aF

a) (2-3p=243  b) [(-0,25)- (AT} =(-025F - (2,7} c) (=2af =(-2F - o
Rregulla pér fugizimin e prodhimit t& dy shumézuesve mund 8 zgjerchet pér rastin kur prodhimi ka
shumézues,

me shumé se dy

Prodhimi i dy numrave fugizohet asisoj g€ secili shumgzues fugizohet me fuging e tregu-
esit, e mé pas fugité e fituara shumezohen, pérkatésisht

[a-bF=g"-b" (3)
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SHEMBULLI 6
Thjeshtoni shprehjen: a) (4-3-2F  b) [(=3)-5 -

ay (4-3-2p=4.3.28 bY((=3) - 5 -xP =(=3p- 5 -x
=64-27-8 =81-625.2*
=13824 =50625-x*

| DETYRA 4

Thijeshtoni shprehjen: a) [(—sj-u,?sagr b} (x-y- P c} E -% =z}!

| AKTIVITET
NjE kompani transporti ka 2% kamiong, Ng secilin kamion ka ngarkuar nga 54 kuti pér transport. Lexoni
rregullin pér fugizimin e prodhimit nga e djathta ng t& majté q& m# lehit#sisht & llogarimi sa kuti ka
ngarkuar kompania?
Barazimi {3) ndonjéheré &shig e dobishme & lexohet dhe t& zbatohet nga e djathta ng t8 majtg,
pérkatesisht

a*-b*={a-br

g tregon se fugité me tregues & njgjté shumezohen, ashtu g8 prodhimi i bazave t8 tyre fugizohet me
treguesin e pérbashket (€ fugise.

SHEMBULLI 7
Shumézoni dhe njehsoni fugits: a) 65 b) H!-(éf

a) 65 =(6-57=3"=27000
b) 1-#5-[%]!:[14-5]!:43

i
fi

IDETms' 2 7 1z k] 3
w9 5%(2) 0 a(2) o) o (22

—

| AKTIVITET

Zbuloni rregullin pér eksponencimin e njé herssi:
.EY — .5l s 4. cy. (4 Sy sy =4 4. 4_4-4.4 4 5 o
(4:57=4:5 (4:5°=(4:5)-(4:5)-4:5 = =tee=a=4:5

Me siguri vérejtét se fugia e treté e herésit Bshté herés i fugive (& treta {£ pjesétueshmit dhe pjesétue-
sit. NE rastin e pErgjithshém kemi:
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Hergsi i dy numrave fugizohet ashitu g8 vecmas fugizohet i pjesétueshmi dhe pjesBtuesi
me treguesin e fugisé, e mé pas i pjesétueshmi i fugizuar pjesétohet me pjesEtuesin e fugi-
zuar, pérkatésisht

(a:b*=a":b" mekushtb £ 0 (4)

SHEMBULLI 8
Fugizoni herésin: a) (4:5¢ b) (2: 78 c) (x:2p
al [4:50=#$:% et =3t am Hix N =x:Fr

| DETYRA 6
Kryej fugizimin e herésit: a) (7: 3@ b) (2:xF  ©) [(c+1):xff
Barazimin (4) ndonjéherg &shté e dobishme t€ lexohet dhe zbatohet nga e djathta né {8 majg,
perkatésisht
a": b =(a:b), mekusht b0
qé do t& thoshte se fugité me tregues t& njEjté pjesétohen, ashtu q& herssi i bazave 8 tyre fugizohet me
treguesin e pérbashket té fugisg,

SHEMBULLI 9
Thjeshtoni shprehjen dhe shkruani zgjidhjen ng formé {€ fuqisé: a) 275: ¥ b) 1,5*:0,%
a) 275: ¥ =(27:9F=3 b) LF:0F=(L5:05F =

| DETYRA 7
Antena A pércon sinjal me intensitet prej 50 njgsish, kurse antena B pércon sinjal me intensitet prej
10 njésish.
Nese 1€ dy intensitetet e sinjaleve fugizohen me tregues 2, sa do jet€ raporti | intensiteteve t8 sinjalit t8
antengs A ndaj intensitetit t& antengs B pas pérforcimit?

| AKTIVITET

Fugia {3*) baza e s& cilés &shig fugia 3*, mund t& shkruhet =i fugi me bazg 3. Ndigni njehsimet dhe
sqaroni se sl mundet fugia (3 baza e & cilés Esht€ 3, ta shkruajmé si fugi me baze 3.

(FF=FI1=F  (FP=(?.(M=(3-3.3.3)-(3.3.3.3=3

Me siguri verejtét se treguesi i fuqis# 8shié prodhim i dy treguesve t£ bazés, NE rastin e pérgjithshém
kemi se:
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Fuogia fuqizohet ashtu g€ baza e fugisE fugizohet me prodhimin e dy treguesve,
srkatisisht
(o'} —o*= (3)

SHEMBULLI 10
Fugizoni fuging: 2)(29¢  b) [(=77F ¢ [(-0.25F]" ¢ (&

a) P=20 b) [(-IP=(-T1* o [(-025P2=(-025 ¢) (¥F=2*

| DETYRA 8
NjE kompani ka paketuar 2* bonbone ng kuti t8 vopél, 2* n# kuti mesatare, dhe n€ fund 2 kuti mesa-

tare né kuti t&8 madhe,

a) Shkruani numrin e bonboneve g i ka paketuar kompania ng formé t& fugisg me bazE 2%, e mé pas

b} Njehsoni numrin e bonboneve gé i ka paketuar kompania.
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DETYRA PER USHTRIME
1. Thjeshtoni shprehjen duke pérdorur kalkulatorin:

a) -2 b) (060:(06F «c) #-0258% ¢ (-12F:6 d)(-E')

Thjeshtoni shprehjen:

a) 15" 3’ b) 32*: (8% c) (Gar’) ¢ B -2 5 - A
dy(aF:(a'} dh) ¥-2:2* ) P +H2):y B A+ o) - - )
Gjeni vlerat & m dhe n, nése:

a)x=-x*=x dhe »™:2*=x byx®:xt=x dhe x** - x*=x

Klubi STEM projekton njé banke pér rimbushje. Njg geli e baterisé siguron 1 njési rimbushje. Ne
njé shtresé (& bankés pér rimbushje jané bashkuar 29 geli baterie. N bankén pér imbushje jané
lidhur 2* shtresa baterie. Sa Eshig gjithsej sasia e dmbushjes né dispozicion? Shkmani zgjidhjen
né formé t€ fugisg, e mé pas njehsoni vlerén e saj.

Tretésira kimike ka koncentrim 5 mmeol/L. Pas hollimit, koncentrimi zvogglohet ngé 5 mmol/L.
Sa heré Eshit€ zvogéluar koncentrimi? Shkruani zgjidhjen si fugi me tregues 5.

Njé firm# ndértimi ka 3* kamiongé. Né ¢do kamion ka ngarkuar nga 4 thase cimento. Sa gjithse]
thasé ¢imento ka ngarkuar firma?

Sipas recetés duhen & kupa me miell pér (8 bérg 2 bukg. Nése dy sasité i fugizojme me tregues 3,
atehere sa kupa me miell do t& duhet pér t& bérg 1 buke sipas recetés sé re?



SHPREHJET ALGIEBRIKE RACIOMNALE

8. N& njé hiblioteké, né njé raft jang radhitur 5 libra, né njé stendé jang radhitur 4 rafte dhe né njé
dollap & hapur jané radhitur 10 stenda. Sa libra jang radhitur né bibliotek&? Shprehni zgjidhjen
né formén e fugisé me bazé ¥, e mé pas n# formé t& fugisé me bazé 3 dhe njehsoni vlerén e saj.

i !
H I.“. UHTIH TR LR RN R TR  REF R AR EEC NN R N e PR AP RN R L
Adori e vlerésoi vierén e 257 sipas ményrés né vijim:
200 < 257 < 300

2-100 < 257 < 3 - 100
2 - 100F < 257 < 3¢ - 100F°
107 - 1oE - 2572 o« 10* - 100#

10" < 257° < 1(P*

Hulumtoni dhe zbuloni ményré tjetér sipas =€ cilés do t& caktoni mes ciléve dy numra gjendet
fugia:

a) 426 b) 34 ) 1567 ¢) 678%  d) 2507F

2.4. Fuqia me tregues fuqie numér té ploté dhe
numeér racional

Fugia me tregues numér té ploté negativ ose zero

Deri mé tani kemi shqyrtuar tregues fugie g# ishin numra natyroré. Mirépo, kur pjesgtojmé fugi me
baza t& njgjta, sipas rregullit t& njEjt# pa kufizimin e shénuar pEr treguesit e fugive, tregues i fituar i
fugisg mund ¢ jeté edhe numér negativ ose zero.

| AKTIVITET
Sa mund t& jeté 227 5 mund & fugizohet me numeér t2 ploté negativ, ashtu gé do t'1 ndjekim mmegullat
qQE vlejné pér fuging me tregues numér natyror?

LM _ 9547 5.8 _ 2 _ 2-2-2-2:2 _ 1 _1
RSt Y ir=3w~33.3.1.2-2-2.3 323 P

Sa mund t& jetg 37 A ke iden# se si mund t€ fugizohet me zero, dhe kjo t£ jeté né pajtueshméri me rre-
gullat g# i dime?
a — -4 4 . 4_34_-!"-!"15‘3_
= i yE=r i Wi ==y =1
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» Pér cdo numér real a # 0 fugia o* Esht& e barabarté me njesh, pérkagsisht o* = 1.
= Pér ¢do numér real o # 0 dhe ¢do numér natyror n, fugia o= &shtg vlera reciproke e
fugisé o, pérkatésisht rﬂ:%.

SHEMBULLI 1

Njehsoni: a) 4= b) 120

@) 43 = :_! = E_}; Kerknjmé vierén reciproke t& 4

b) 120 Gdo numér i ndryshém nga zero né fuging 0 &shié 1

Me perkufizimet e pérvetEsuara pér fugité me tregues zero dhe numér negativ, rregullat pér operacio-
net me to jang t8 njéjta si megullat pér fugité me tregues numér natyror.

PEr cilét do numra real o # 0 dhe b # 0, dhe pér cilét do n, m € Z vien:
a® - g — getm a"lg=—=g"-=
(a-bf—a"-b* [o:bF=a":b" [ =gl

SHEMBULLI 2
Njehsoni: &) 3.3 h) 3:F  )32.41 ) 248+ d) (2
a) - P=_3 I _p_1 b) 3 : 37 — 38T —3-3 — il1-3 %
0 37.47=@.47P=127= 5= = Qatizi=(aizt=at =4=-1
e N (D
e Sk e e % =
SHEMBULLI 3
Thijeshtoni: a) 6 7a®  b) 356°:(78)  © {&3,}_!
a) 6a* -7 =(6-Ta*t 1 =42a? = ;‘3 b) 358 (7H)=(35: TiB*2 = 5B
VP _(PY o
o (@) =(5)=5=5%
Thyesa fugizohet me numeér t& plotg negativ ashtu
g€ vlera e saj reciproke fugizohet me numrin e

kundért (& treguesit.
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SHEMBULLI 4

Kultura e baktereve pérgjysmohet pér cdo oré pas marrjes s€ antibiotikut. Nése tani ka 320 baktere, sa
té tilla do t& ketE pas 5 orésh?

3m~1‘5:m=%:3zﬂa%:mhatm

Pas 5 orésh kultura do t€ keté 10 baktere.

Fugia me tregues fugie numér racional

| AKTIVITET

Djmése,pﬁrshemhqﬂl, .

43 =2,sepse B =4 (—27)7 = -3, sepse (- 3P =-27

1 1 1 1

Nese mendofmé ng ményré € njgjte, sa duhet t€ jeté 164, 83, (—243) 5 dhe 6487

A.ekz:lstunl{—-ﬂ%?

Sig kemi theng,

. nese::eshtenumerrealjun&@ﬁvdhm; 2k ke M, mehﬂenumﬂ]uuegaﬂvﬂﬂiuﬂeqemﬂ}“—u
eshteﬁlqlaenumﬂtameueguesn

. nEse::EshtEnumﬁrmaldhe:-a=1Ir+1,i:5MatEhHEnumﬁmaluélﬂllﬁqié(u%j"=uEshtEﬁlqia
enunuitametreguﬁ%.

E'Emjmiésemi'- nuk ekziston kur a < 0 dhe n = 2k, k € M, sepse nuk ka aznjé numé#r gé kur shumézon
veiveten numér gift herésh t8 jep numér negativ.

| AKTIVITET
Cfaré numri éshi€ treguesi { fugisé né shEnimin 4%?54:}3:011] njehsimin:

3 143
45:{45} =2*=—5

PErséri parashtrojmé pyetjen se si mund 2 fugizojm# me numér racional, ashtu g€ do t'i ndjekim rre-
gullat g& vlejng pér fuging me tregues numér t& ploté.

LeEjete:::-ﬂdhe B Eﬂ{meldhEH—Ek,kEm Fugia e numrit 2 me tregues numer
racional — perhxﬂmhetmﬂﬂ —[EI'L}"‘

Lete}&te::piﬂdhe n E0Q(m EIdhﬂn_2E+], k & M). Fugia e numrit o me tregues nu-
mmhmperhlﬁmhetmnn —{ﬂn'_r"
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SHEMBULLI 5

Ll |

Njehsoni:  a) 31§ by 27
a) 328 = (3252 =P =4 Sipas pérkufizimit pér fuginé me tregues numér racional.

=l o |
b2s=2r=1 E kérkojmé vierén reciproke t& 2773
273

Sipas pérkufizimit p&r fuging me tregues numér racional kemi se rregullat pér operacionet me to mbe-
ten t& njgjta me rregullat pér fugité me tregues numér £ plotE, gjithmoné pérderisa fugizimi ka
kuptim.

Pér cilét donumra real a # 0dhe b # 0, dhe cilit do ™, E e Qkum, pe Zn qgeN

vlen: . . "
m m_
S L S
m m om m m om mfg ®mF
(@-b)m —awm b (o :b)ym =an :bn (am)d =agm 4
| AKTIVITET
Eqamnipﬂe&%mundta]lngarlﬁmnﬁd}rmﬁma:
2 142 2 1 1
L] :(31) =t Lyt | 83 = (8%)2 =643 =4

SHEMBULLI &
Thjeshtoni: a) 23 -1% b} ?% :?% c) 3% .?}5 &) 15% :g% d) (3%)3
a) 21 1§:1§+i:2121 b} Fé ?%z?%_%z?_iz—ll—
78
1 1 1 1 1 1 3 1 3 3
g) 35 -7F=(3.7)5 =215 g) 163 : 83 =[16: B)3 =23 d) (35)%F =35'3 =313
SHEMBULLI 7
2 1 7 3 _3
Thijeshtoni: a) Sa? -4az  b) 42a2 : (624) ) [EE'_E} z
: 1 241 7
a) 5@3-4a2 =(5-4)a2? 2 = 20a#
b) 4203 : (6a3) =705~} = 6b 4
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Thyesa fugizohet me tregues numér racional ashtu g&
vlera e saj reciproke fugizohet me numrin e kundért té
reguesit

SHEMBULLI 8

Popullata e lepujve, né period®n prej 5 vitesh, rritet n€ numrin g€ Eshité fugi e numrit fillestar me bazs
4 dhe numri fillstar i lepujve 8shtg 4. Pas 15 vitesh, ng habitat kishte 256 lepuj. Sa lepuj kishte pas 10
vitesh?

15 vite jané 3 perioda me nga 5 vite, 10 vite jan# 2 perioda me 5 vite.
Pas 3 periodash kishte 256 lepuj. Pra 4 - 4% = 256, dhe numri &sht£ i nevojshém 4 - 4%

£
Pas 2 periodash kishte 4 (28)* = 4.643 = 4. ({63) =4.4* = 64 lepuy
Pas 10 vitesh kishte 64 lepuj.

DETYRA PER USHTRIME

1. Njehsoni:
a)7-71 b) £-4:48 ¢ .3.'5?3,3 o %
2. Njehsoni:
a) 32% 328 b) (-——l:-_r) 3 ¢) 164 1167 ¢) (2572)3
3. Thieshtoni: e
a) 84" b) e 0 (8)7 9@
4. Thieshtoni:

a) m:{wx‘h b) a3 70 c) 203 .at : sal ¢) (8a~F - (27873
5. Gjeni vlerat e p dhe g, nése:
1
)i =xdher ¥=x"T b) xF.x9 =:-:g dhexP:x3=x7%2

6. Kapaciteti né pérqindje i bateriss s telefonit pérgjysmohet pér ¢do oré gjaté shikimit & videove.
Mese kapaciteti fillestar Eshig 80%, sa do 8 jet kapaciteti ng pErgindje pas 3 orésh?

7. Gjatg kristalizimit t8 gurit t€ kaltér, bakér sulfat pentahidratit, masa e kristalit t& formuar dyfishohet
gdo 2 oré. Pas 6 orésh masa e kristalit Esht€ 64 gramé. Sa ka gené masa e kristalit pas 4 orésh?
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8. Kompania pér ruajtjen e energjisé e mit numrin e baterive né elekirangn me eré. Numri i baterive
rritet ¢do 3 vite ashtu g8 numri 8sht& fugi e numrit fillestar me tregues 2k (2”, 2%, &, ...). Pas 9 vi-
tesh numri i baterive sht& 729. Sa ka qené numri i baterive pas 6 vitesh?

9. Shkruani pesé shprehje t& barabarta me . Mundohuni t'i pérdorni gjitha operacionet me fuqité
me baza t€ njgjta dhe shfrytEzoni £ paktén njé kufizé, an#tar, me tregues fugie numér negativ ose
tregues fugie numér racional.

2.5. Paraqitja e numrave né formé
eksponenciale

Numrin 3651 mund ta shkruajmé né mé shumé ményra si prodhim i dy numrave, ku njér gshtg fugi
me bazé 10 dhe tregues fugie numér pozitiv. PEr shembull

3651 = 3651 - 1 = 3651 - 10°
=3651-10 =365,1- 100
=3651-100 =3651-1C°

=3651-1000 =3,651-10°

TE njgjtin numér mund ta shkruajmé si prodhim i dy numrave, ku njéri shté me bazé 10 dhe regu-
es fugie numér negativ.

3651 =3651-1 =3651-10F
=36510- 0,1 =36510- 10
= 365100 - 0,01 = 365100 - 10-?

= 3651000 -0,001  =3651000 - 10-3

Cka &sht# karakteristiké e shénimit 3,651 - 10F t& numrit 36517

PEr numrin real x themi se &shi# shkruar né formén eksponenciale, nése
x=A-10=

ku n Eshit€ numér i ploté dhe A Esht€ numeér real i illE g 1 < |Al < 10,

MNumri A né shEnimin mé lart quhet mantisé ose pjesa kryesore.

Shenimi i till# i shkrimit t& numrave shpesh pérdoret pér shkrimin e numrave shumé t8 m#&dhenj ose
numrave shum# t& vegjsl.

SHEMBULLI 1

Shkraj ng formé dhjetore numrin e dhéné né form# eksponenciale:
a) 3-10* b) 652-10° ¢ 7-10° ¢} 843410
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PEr shénimin e numrit nga forma eksponenciale né dhjetore e shumezojmé mantisén me vlerén e

fugisg. Gjejm# se:

a) 3-10° = 3- 10 000 = 30 000 ¢) 7-102=7-0,01=0,07

b) 6,52 - 10# = 6,52 - 1 000 000 = & 520 000 ¢) BA3- 10-*=8434 - 0,001 =0,008434
SHEMBULLI 2

Shkruani ng formén eksponenciale numrin:
a) 723 b) 182745 ) 00006 ¢) 0,00000127

Hapi i paré: Presjen dhjetore e zhvendosim ashtu g majtas saj 8 mbetet vetEm njé shifér jozero.
Numri i fituar né intervalin [0, 10) &shtg mantisa.

Hapi i dyté: ] num&rojmé vendet pér sa e kemi zhvendosur presjen dhjetore. Me numrin e fituar b&j-
mé fugizimin,

Sipas rregullit gjejme se:

a) 723=7,23-1F presjen dhjetore e zhvendosim majtas
b) 182745 =182745 - 10°F Treguesi (3) éshté pozitiv

c) 0,0006=6-10* presjen dhjetore e zhvendosim djathtas

¢) 0,00000127=1,27-10*  Treguesi () éshté negativ.

| DETYRA 1
Shpejtésia e drités péraférsisht éshté 3 - 108 m/s.
a) Shkruani numrin matés n# formé dhjetore..
b) Sa&shié shpejiEsia e drités e shprehur me km/s? Shkruani numrin matés né formé eksponenciale.

Pa marré parasysh llojin e kalkulatorit, paragitja e numrit né formé eksponenciale bEhet me paragit-
jen e mantisés né pjesén gendrore t8 ekranit t€ kalkulatorit, dhe t# fugisé djathtas nga mantisa. Ne fi-
gurén 1 fugia Esht# paragitur né kéndin e poshtém (€ djathtg, pérderiza né figurén 2 &shié paragitur
né kéndin e posht#m majtas. Edhe mé# shumé, te diza kalkulatoré pér bazén 10 mund @& pErdoret sim-
boli E, ng vazhdim t& mantises sikurse shite treguar né figurén 3..

== | uead®] [i94sed]

Figura 3

SHEMBULLI 2

Njehsoni dhe shkruani vlerén e shprehjes né form# eksponenciale:
a) (45-10")+(4-10%) b) (3,3 -10% - (21- 109
¢ (3-10°)-(5-10-%) ) (52-10%:(2-10%,
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Zgjidhjet jané fituar pa perdorim t& kalkulatorit.
Provoni sakiésing pérmes kalkulatorit.

a)

(4,5 10-%) + (4 - 10-%) = (4,5 + 4) - 10~
=85 10

I mbledhim mantisat sipas rregullit pér nxjerrjen e shumézuesit pérpara kllape.
b) {(9.3-107) - (21-109=(9,3 -2.1)- 1P E zbresim mantisén e té zbritshmit me mantisén

=721 e zhritésit.
c) (3109 -(5- 10 =15 - 10° - 10°5 I shum&znjmé mantisat.
=15-10*5 E pérdorim rregullén pér shumézimin e fugive me
=15-10-2 baza té njgjta.
=1,5-10' - 10" E pérdorim rregullén pér shénimin e numrit né
=15-10- formé eksponenciale.
E pjesétojmé mantisén e t€ pjesétueshmit me man-
C} (5.2 107): (2 10%) = 2,6 - 107 : 1(¢ tisén e pjesEtuesit.
=26 10+ E pérdorim rregullén pér pjesétimin e fugive me
=2,6-10- baza té njgjta.
| DETYRA 2
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Nije fabrike prodhon pjesé kompjuterssh ng formé drejtkEndeshi me brinjé

06-10mdhe 7,2- 10~ m.

a) Njehsoni syprinén e pjesés kompjuterike n€ metra katroré. Shkruani zgjidhjen ng formé
e.

b) Njehsoni perimetrin e nj#sisg kompjuterike né metra. Shkruani zgjidhjen né forme eksponenciale.

DETYRA PER USHTRIME

1.

Shkruajeni né formé dhjetorenumrin e dhéng né formé eksponenciale:

a)5-100  b) 9.10¢ c) L5-100 ) 3,142 10° d) 9,1909 - 108
dh)7-10 &) 8- 107 8 127-10* ) 7213-100° g 2111-107
Shkruani né formé eksponenciale numrin:

a) 70 000 b} 650 c) 17200000 ¢l 181 856 d) 23724
dh) 0,6 g) 00007 &) 0010101 f) 000000057 g 0,0000000202
Numri i banoréve né njé vend eshié 2 (81 012
Shkruajeni numrin ngé formé eksponenciale.

Md&rtimi i njé stadiumi pér Botérorin e ardhsh&m né futholl do (& kushtojé péraférsisht 4 miliar-
dé dollaré {1 miliard shénchet si 1 - 10° né formé eksponenciale).

a) Shkruani numrin né formén eksponenciale.

b) Puna e mbetur g€ duhet t& kryhet do t& kushtojé 0,429 miliarde dollare.

Shkruani numrin né formén eksponenciale.



SHPREHJET ALGIEBRIKE RACIOMNALE

5. Njehsoni dhe shkruani n€ forme eksponenciale vlerén e shprehjes:
a) (4-100) + (2- 17) b) (4-108) - (2 -109)
c) (4~ 10°) - (2 - 10%) g) (4-10%:(2- 107)

6. Masa e Tokes Eshté pérafersisht 5,97 - 10°* kg. Dendésia mesatare e Tokes 8shte pérafersisht 5515 kg/m’.
{véllimi = masa : dendésia)
a) Njehsoni véllimin e Tokes ng metra kub.
b) Shkruani né zgjidhjen né formé eksponenciale me sakigsi deri 2 vende dhjetore.

7. Drita thotgse(7 - 105) = (5 - 10°) = (2 - 10¢). Valoni thot# se (7 - 10°) = (5 - 10) = (2 - 105).
Kush ka t& drejt£? Shpjego pergjigjen.

8. Né tabelé &shté dhéné popullsia ng vitin 2020 né pesé rajonet mé t8 médha urbane né njé shtet dhe
syprina e tyre e shprehur me kilometra katroré.
Dendésia e popullsise &shté numri i popullsisé né syprinén prej 1 km’.

Rajoni Popullsia Syprina ng& km?
i A | 1350 | 109-10°
B 3,90 - 1CF 6,08 - 10*
C 203 - 10F 8,77 - 102
C 1,24 - 1(F 3,75-10°
D 3,90 - 1(F 444 - 10¢

a) Renditni rajonet sipas numrit t& popullsisg, duke filluar me at€ mé# t& banuar.

b) Renditni rajonet sipas madhésisé & syprings, duke filluar nga mé i madhi.

c) Njehsoni dendésing e popullsisé pér secilin rajon.

¢) Renditni rajonet sipas dendgsisé sé popullsisg, duke filluar me rajonin mé t€ dendur..

HULUMTIM  covsmmeonsntinaane s oy O e E AT R TR A R R E RN T
Hulumtoni dhe mblidhni nga 10 viera shume & vogla dhe shumé & médha reale, per shembull,
masén e Tokes, masén e njé kokrre orizi, diametrin e bérthamés s& atomit, distancén nga Toka
deri te Dielli, shpejtésia e drites, shpejtésia e automobilit, numri 1 yjeve 8 Rrugés s& Quméshtit,
numri i popullsisé botérore e t8 ngjashme.

a) Shkruani secilén vieré ng formé eksponenciale.

b) Renditni nga mé e madhja te m# e vogla vlere sipas treguesit t& fuqisé.

c) Njehsoni raportin ndérmijet disa prej mad hésive, pér shembull sa heré 8shté mé e madhe masa
e Tokes nga masa e njé kokérr orizi.

¢) Paragitni dhe shpjeponi rezultatet me tabela dhe diagrame.

d} Shpjegoni pse forma eksponenciale shté mé e dobishme né shkencg, vecangrisht né astro-
nomi, fizike dhe kimi.
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2.6. Shprehjet algjebrike racionale

Shprehjet racionale té plota dhe thyesore

| AKTIVITET
a) Me konstantet 0; 1,5; 2; 4,5; dhe 9 shkruani shprehje numerike né té cilén do té shenohen
net mbledhje, zbritje, shumézim, pjesétim dhe fuqizim me tregues numeér t2 ploté. Njehsoni vlerén
e shprehjes s& shkruar.
b) Me konstantet 2; 3,5; 4 dhe 9 dhe ndryshoret x, y, z, dhe ¢, shkruani shprehje algjebrike né € cilén
do t& shénohen operacionet mbledhije, zbritje, shum#zim, pjesétim dhe fugizim me tregues numér
{& ploté.

Shprehja algjebrike racionale &shtg varg i fundém i konstantave dhe ndryshoreve, lid-

.| hur me shenjat e operacioneve mbledhje, zbritje, shumgzim, pjesétim dhe fugizim me tre-
%/ gues numér (& ploté, me kuptim t€ caktuar matematik.

SHEMBULLI 1

Shenimet a + b, ”'f:j: dhe pi . Jan shembuj t& shprehjeve algjebrike racionale.

| DETYRA 1
Shkruani shprehjen pér logaritjen e perimetrit 2 trekéndéshit me brinjét 4x, 2x dhe 3x

Shprehja algjebrike mund t& pérbehet vetém prej konstanteve, madje edhe prej vetém njé konstanteje
ose ndryshoreje. Per shembull, g; 1; 7,2, 1 trajtojmé si shprehje algjebrike.

Shprehjet algjebrike g8 pErmbajn# vet#ém numra i quajmé shprehje numerike.

Numrin gg fitohet pasi né shprehjen algjebrike t€ béhen zévendesimet me vlerat pérkatése t& ndrysho-

reve dhe pasi & kryhen operacionet e shénuara me to e quajmé vleré numerike t& shprehjes.
SHEMBULLI 2

Vlera numerike pér shprehjen:

a) x=1pérx=1&htg3-1-1=2 b) 3a’+Sapera=28htg3-2°+5-2=34

| DETYRA 2

Njehsoni vlerén numeriketﬁshpreh_]es racionale:

i 3
B 4+ perx=-4y=5 b) L perx=6y=-5 ©F g pErx=4y=-3,z=0

Shprehjet algjebrike racionale né t£ cilat nuk hasim operacionin e pjesétimit me ndrysho-
= pilimin e shpeie o plemben ndryshor, qufng shprebiesgibrfes o
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SHPREHJET ALGIEBRIKE RACIOMNALE

SHEMBULLI 3

El'i]ml.all_]laltE.lﬂ:—1,5:|:‘—3.1.:;,r,‘."3|lf1 “];ﬂ’janﬁshemhujshpm}qeshalgﬁehdkeminmletépm.

Shprehjet algjebrike racionale g€ pErmbajné pjesétim me ndryshore ose pjesEtim me
shprehje g€ pérmbajné ndryshore, quhen shprehje racionale thyesore..

SHEMBULLI 4

Eh hj-E:t + 4¢ jang shembuj t& shprehje racionale thyesore, sepse pérfshijng

udmﬁum 0se pjewtlm me shprehje g& pErmbajné ndryshore,

SHEMBULLI 5

Ne shprehje racionale thyesore I3D4 ndryshorja x nuk mund t& merr vlerén 4, por x mund & merr
ciléndo vler# l]etermale.

Ehh'uajmé 41.1'#4.

Vlerat gé mund t'i marrin ndryshoret ng njé shprehje algjebrike racionale t& dhéné quben viera té le-
juara té ndryshores.

| DETYRA 3
Cila 8shte bashkésia e vlerave t& lejuara t& ndryshoreve né€ ciléndo shprehje racionale t& plotg?

Shprehjet racionale qé kang bashkesi t€ njéjté t& vlerave (€ lejuara dhe kang vlera numerike & njgjta
pér t& gjitha vlerat e lejuara t2 ndryshoreve quhen shprehje racionale identike.

SHEMBLULLI &
Shprehjet
a) ¥a—4)+ 7 dhe 3a - 5jané identike Kang viera numerike t& njgjta pér ciléndo
vieré I8 a.
b) E:..:i":dlma—znukjanﬁidenﬂke Bashkisité e tyre t& vierave {8 lejuara 8
i ndryshoreve nuk jané & njgjta.

¢) f;: dhe a—2 péra=-2, jané identike PEr ¢do a = -2 kané vlera t& njgjta numerike.

Monomet

| AKTIVITET
NE cilat nga shprehjet e dhéna racionale: 2y, x +1, a, 5, 3abe + 7o, =04z, m* + 5m +3

jang t& pérfshira vetém operacionet & shumezimit dhe fugizimit me numér natyror?
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Shprehja algjebrike mcionale e plotg e cila pérmban vetém operacionet e shumé#zimit dhe
t& fugizimit me tregues numér natyror quhet monom.

SHEMBULLI 7
Shprehjet 5x, —2a’h, —2m dhe im! jané shembuj t& monomeve,

Megengse operaciond 1 fugizimit shté rast special i oepracionit t&8 shumézimit mund t& thuhet se mo-
nomi Eshié shprehje racionale e ploté g# pérfshin vetém operacionin e shumé&zimit.

Sipas pérkufizimit t£ monomit, secila shprehje e cila pérbhet vetém nga njé konstante ose ndryshore
Eshté monom, sepse monomi jo medoemos duhet t& pErmbajé operacionin e shumézimit.

SHEMBULLI 8

E'.hpreh_]etgq -l ~m dhe 0,5 jané monome.
b} E'.hpmh_]a 2ab% achi monom, sepse mund t€ rishkruhet ng formén —— 4utF uIF = 0.8ab*

SHEMBULLI 9@

_:a.:ﬂ:l.a.ﬁy:_gﬂb;x;], Nése monomi pérmban m# shume shumézues - konstante,
5 5 prodhimi i tyre mund t€ shkruhet pérpara prodhimit & ndryshoreve.

Konstanta q& géndron pérpara ndryshoreve t8 monomit quhet
koeficient i monomit.

Prodhimi i ndryshoreve (8 monomit quhet vlera kryesore e monomit.

Shuma e treguesve t€ ndryshoreve gé paragiten n& monom quhet shkallé e
maonomit.

SHEMBULLI 10

ah, =3x, %ab’c dhe -0,5t Koeficientft e monomeve jang 1, -3, EE dhe -0.5

Vlerat kryesore t8 monomeve janga’b, x, ab’o dhe ¢
Shkallét e monomeve janE 3,1, 4, 1

Monomet g€ kané vlera t€ njgjta kryesore, kurse dallojng ng koeficientét e tyre, quhen mo-
nome & ngjashme.

Dy monome i€ ngjashme, koeficienté e t& ciléve jang numra t8 kundért, quhen monome
té kundérta.
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SHEMBULLI 11

a) Monomet —3a’h, 0,6a%h, 2a’h, Eulb dhe —a’h, jané shembuj monomesh & ngjashme.
b} Monomet 7ab?dhe —Tab*jangé shembuj monomesh té kundsrta.

| DETYRA 4

Shkruani koeficientin, vlerén kryesore dhe fuging e monomit:
a) -2'F  b) 3% © -25q @ X d) e

| DETYRA 5

Energjia e vales s€ zErit né kohén prej + oré Eshig 7¢ xhaulé (I).
Sa do t# jetd energjia e vales s& zErit pas 7 orésh?

Polinomet

| AKTIVITET

Jepen kubi dhe kuadri (vizatimi 1). e
Sa 8shtE syprina e totale e dy formave, nése

gjatésia e tehut 1€ kubit &shté x, kurse gjats- T — ]

sité e teheve t& kuadrit jang x y dhe 7 Er z

Me siguri keni arritur né pérfundimin se pér

té caktuar syprinén totale t8 formave, duhet (& _ﬂ_ﬁ:d_ ﬂmﬁ
caktoni shumén e syprinave & tyre:

P =6 syprina e kubit

Pi=Zxy+ 2+ syprina e kuadrit

P=P +P syprina e pérgjithshme

Pt + 2+ v+ I shprehja pér syprinén e pérgjithshme &shié shuma monomeve

Shuma algjebrike e njé numri t& fundém monomesh quhet polinom.

SHEMBULLI 12
Shprehjet 3a - 2ax + o — bx dhe 4ax - 3by + 2% jang shembuj polinomesh.
Monomet nga t€ cilét Eshté ndértuar polinomi quhen kufiza t€ polinomit.

Polinomi g& pErmban dy kufiza quhet edhe binom, kurse polinomi g& pérmban tri kufiza quhet tri-
nom, &tj.
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SHEMBULLI 13

a) Shprehjet a + 2b dhe »? 45y jané binome.
b) Shprehjet 3a® + 2a +1 dhe x* — 2y + 3y jané trinome.

Cdo monom mund & konsiderohet edhe si polinom me vetém nj kufize.
Nga ana tjetér ¢do polinom mund t& pérmbaje nj# ose mé shumé ndryshore.

SHEMBULLI 14

Polinomi 54 — 2a® + 3a* - a + 4 pérmban vetém nj# ndryshore ng fugi t& ndryshme.

3a*-~2a’+5a’-a+4  PErshkak t ligjit 8 komutativitetit, kufizat e tij mund t& renditen né fugi
zvogEluese t& fugive t8 ndryshores.

4-a+5'-22'+3¢  Npgjashém, kufizat e tij mund & renditen né fugi rritése t&

Knustautetqﬁpam]ﬂmnﬁpuﬂmmquhmh_lﬁﬁentétipnlhnmit Shkalla e kofizés

me fugi mé t& larté quhet shkallé e polinomit.
SHEMBULLI 15
-4’ +5  Koeficients t& polinomit jang numrat3, - 4 dhe 5
Shkalla e polinomit &sht#3,
SHEMBULLI 16
3P — b2 — 507 + 487 = (3c® —50%) +(—b? + 4b%)  Zévendésimi i shumés algjebrike t& disa prej
— — kufizave t& ngjashme (€ polinomit me njé kufi-
= (350 + (-1 +4F z& identike me to quhet rregullim i kufizave
= -2 + 3P° té ngjashme té polinomit.
| DETYRA &

Amplituda A e valés s& zérit né njé koh# prej t sekondash &shié £ - 5¢ + 6 decibel.
Cila do t& jet® madhésia e amplitudes, e shprehur ng decibel, pas 5 sekondash?

DETYRA PER USHTRIME

1. Gjeni bashkésing e vlerave t€ lejuara pér ndryshoret ng shprehjen:
@+ 3 ¥+ir—1 2ab
il:Ir.'I—El b) X+2 c) a—b
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2. Rishkruani né fletoren tuaj:

Monomi ~4aTh 250 i -3 2y

Koeficientl i monomit
Vlera kryesore e monomit
Shkalla e monomit | |

3. Cil&t nga monomet né vijim jan# t& ngjashém:
a)-dab b %n‘x clab ¢ wx d)Gax € -Tad &) o

4. Shkmani monomin e kundért t8 monomit:
a)-6ab b)) & € -2ax ¢ % d) =y &) 0,5a
5. Rishkruani né fletoren tuaj:

Polinomi ~T2 4% | 2,50+ Tabe-Sab | xy -2+ g =Tg?
Koeficientét e polinomit
Shkalla e polinomit

6. A jang identike shprehjet:
d)at+b=a=(=bh) bl {a-biat+bl=a-F c) 2+ 1=(x+1}x+x+1)

7. Thijeshtoni polinomet: a) 3ab - 4a%6*- Tab' + 2ab* —ab + 4% b) 1,5a - 2b+ 0,55 - 0,3a - ab

8. Sasia e t# dh#nave t& pErpunuara né megabajt, pér h oré, Eshié 15k, Sa do {€ jet# sasia e (€ dh#na-
ve t& perpunuara né megabajt pér 3 oré?

9. LariEsia e bimés né milimetra pér x javeé éshié 23+ 5x + 6.
Sa do t& jets lartésia e himés pas 5 javésh?

2.7. Mbledhja dhe zbritja e shprehjeve
racionale té plota

Mbledhja e monomeve dhe polinomeve

| AKTIVITET

Shkruani shumén algjebrike & numrave —15, 9, -6, 12 dhe ~7. M pas shkruani formén e shkurtuar
t€ saj pa pérdorimin e kllapave. Ta gjejme shumén e monomeve: 7a*, =5a, —3ab, 2a dhe —ab.

7a? +(—5a) + (—3ab) + 2a +{—ab)  E shkruajmé shumén algjebrike £ monomeve.

— 70® —Sa— 3gb + 2a — ab E shkruajmé né formén e shkurtuar pa pérdorur
- = T = shenjat e mbledhjes dhe kilapave dhe i rregullojmé
=70 — 3a — 4ab kufizat e ngjashme t€ polinomit & fituar.

Dy monome mblidhen, ashtu gé shkruhen né formén e shumés algjebrike, njéri pas tjetrit me shen-
jat e njgjta g kang. Pastaj, nése ka nevojé polinomi i fituar edhe reduktohet.
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| DETYRA 1
Gjeni shumén e monomeve: 1527y, —5xy, = Jg?, 2x'y dhe —xp.

SHEMBULLI 1
Gjeni shumén e polinomeve 5ab + 2b dhe 2a — 3a%b.
{(5a%b + 2b) + (2a — 3a%b) E shkruajmé shumén e polinomeve

(56 +2b) + (20— 30%) = 50% + 2b + 20— 3% Polinomit(Epareishiojménferapastjetréssecilén
— 20%h 4 3b + Za kufizé & polinomit tg dyté dhe i rregullojmé

kufizat e ngjashme t€ polinomit t& fituar.

Dy polinome mblidhen ashtu g€ polinomit t8 paré njéra pas tjetrés i shtohen gjitha kufizat e polino-
mit t& dyté me shenjat g€ posedojng. Pastaj, sipas nevojés polinomi i fituar edhe reduktohet.

| DETYRA 2
Njé skené ndricohet me dy reflektoré. Intensiteti i drités né lumeng, né x metra, nga burimi éshtg:
Reflektori A intensiteti i drités (92 + 5x) lumené
Reflektori B intensiteti i drités {72 + 3x + &) lumeng

Gjej shumén e intensiteteve t& drités s& dy reflektoréve.

Zbritja e pelinomeve

| AKTIVITET
Té zbritet numri racional b nga numri racional a nénkupton mumrit a ' shtojm# numrin e kundért t&
numrit b, pérkatésisht a - b = a + (-k).
Duke menduar ngé k&t€ ményré, gjeni ndryshimin e:

a) numrit 7 me numrin 5 b) Numrit 7 me numrin - 5 ¢) numrit — 7 me numrin - 5

SHEMBULLI 1
TE gjejme ndryshimin e monomit 5ab me monomin 4a.

Sab - (+4a”) = Sab + (—4a%) E shkruajmé ndryshimin e kérkuar ng formé t& shumés,
= 5ab - 4a? I mbledhim monomet sipas rregulles pér mbledhjen.

Monomi zbritet me monom ashiu gé monomit gg &shi@ i zbritshmi i shtojm# monomin e kundért
i& monomit g &shig zbritési. ME pas, sipas nevojés né polinomin e fituar b&jmé edhe reduktimin.

| DETYRA 2
Gjeni ndryshimin e monomit 3ax me monomin -2by.
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SHEMBULLI 2
Gjeni ndryshimin € polinomit 6ax — 52 me polinomin 3 - 4ax

(6ax — 5a) — (+3x* — 4ax) = 6ax —5a—3x* + 4ax B shkruajmé ndryshimin.

et TE zhritshmit i shtojme ¢do kufizE
= t& polinomit-zbritésit me shenjé t& kundért dhe
redukiojmé anétarét e ngjash#m né polinomin

e fituar.

Polinomet zbriten ashtu g8 prang polinomit-t& zbritshmit shtohen njéra pas tjetrés giitha kufizat e
polinomit — zbritésit me shenja t8 kundgrta. Pastaj, sipas nevojes, né polinomin e fituar ng kété ményré
mund & kryhet reduktimi.

| DETYRA 4

Lartésia né cm pas ¢ dekadash e:

drurit té lisit éshté (5¢ + 4t +3) cm

drurit t& ahut Eshté (3f + ++ 7) cm

Gjej ndryshimin mes lartésisé s& drurit & lisit dhe atij (& ahut pas 4 dekadash.

Lirimi nga kllapat dhe futja ng kllapa
Gjaté mbledhjes dhe zbritjes s& monomeve dhe polinomeve fillimisht i vejmé ata ng kllapa, e mé pas
lirohemi prej kllapave. NE bazg t& rregullave pér mbledhjen dhe zbritjen e polinomeve, mund t& nod-
rren rregullat ng vijim pér lirimin nga kllapat.
Nese peérpara kllapés kemi shenjén (+), kllapa mund t& shpérfillet, kurse shenjat pérpara
kufizave ng kllapa mbeten {£ pandryshuara,

Nese perpara kllapgs kemi shenjén ( —), shenja dhe kllapa mund t8 fshiben, por gjitha ku-
fizat né t& duhet & rishkruhen me shenja & kundérta.

SHEMBULLI 3

Sipas rregullave pEr liimin nga kllapat kemi
a—(2b-5)+(-5a+4b—c)—(—Ta+b—-8)=3a—-2b+5c—-Sa+4b—c+7a—-b+8

=50+b+4c+8

Ndonjeher behet & nevojshme futja e nj polinomi ose njé pjese t€ tij né kllapa, kurse para saj t& gendro-
jBshenja (+) ose shenja (—). KEE e bEjmé n# pajtueshméri me rregullat e futjes né kllapa si mé poshte.

Nese perpara kllapes, n€ € cilén futim njé polinom € dhéng, vejme shenjén (+), atéheré
t& gjitha kufizat e polinomit & futur né kllapa i ruajng shenjat e tyre.

Nese pérpara kllapes, né té cilén futim njé polinom & dhén#, vejmé shenjén (), atéhere 8
gjitha kufizat e polinomit t& futur né kllapa i ndérrojné shenjat e tyre me shenjat e kundérta,
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SHEMBULLI 4

Sipas megullave pér futjen né kilapa kemi
3a-b+ 5=+ (3a - b+ 50) vejme shenjén (+) para kilape
Ja-b+5==(=3a+b="50) vejmé shenjén (-) para kllape

| DETYRA 5

Lirohuni nga kllapat dhe thjeshtoni shprehjen:
(5a° + Tb ~4be) - [(5a° + Tb) - (8be + 2ab? — 7)] + 12abe 43,

DETYRA PER USHTRIME

1. Mblidhni monomet:
a) Taf, -5, —dx', G dhe 12 b ~ 2, Ty, Sy dhe -3y

2. Kryeni mbledhjen e polinomeve:
a) (5 — ax + a?) + (22 +2ax - a¥) + (dax- 1P + §)
b) (2a* + 3a’b - 2aF" - ab*) + (a* — a'b + 30’ + dab’ - )

3. Kryeni zbritjen e polinomeve:
a) —5a - {+3a) b) 3 — (~2x) ¢) 2ab - (+2ab) ¢) 3ax - (o)

4. Kryeni zbritjen e polinomeve:

a) (Ba'x - 2md + 5) - (da'x + e - 3)

b) (xy - 27" + Sy - 2) - (~xy + - Ip” +ixy + 1)
5. Lirchuni nga kllapat dhe thjeshtoni shprehjen:

a) (2 + ) - [ - 2 —p7) + [3F + 2y — (-Sy + 2]}
b) 3y - oz - (Do - z) + [2y - (Sl - dogrz — 7))}

6. Tregoni se viera e shprehjes nuk varet nga ndryshoret né t&
a)x'+ Ly +3' - [y + I - 5) +{2g -y + I +3)
)27 (o + - 32+ T) 4 (27 + 2+ ) - (32 4+ )

7. Paragitni polinomin 3 - Sxy - 57 + y né formén e:
a) shumégs s& dy mbledhEsve, nga t& cilét njéri &shté 3x? - Sy
b} ndryshimit t& dy shprehjeve me zbrités 3 - Say

8. Automobili ditén e paré ka kaluar (3xp” +52") kilometra, ditén e dyté ka kaluar 2 heré mé shumé,
kurse ditén e tret@ pesg heré mE shume se sa dy ditét e para bashkerisht. Sa kilometra ka kaluar
automobili per tri dite?

9. Zhvendosja e dy trupave pas t sekondash 8shts
Trupi A éshté zhvendosur pEr (57 + 7t + 12) metra
Trupi B &shté zhvendosur per (3£ + 4t + 9) metra

Gjeni ndryshimin e zhvendosjes s trupit A me zhvendosjen e trupit B.
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2.8. Shumézimi i shprehjeve racionale té plota

Shumézimi | monomeve

| AKTIVITET
A jané & barabarta prodhimet:
dlg-bdheb-a bija-b)-cdhea-(b-a)
ku a, b dhe ¢ jang numra t& ¢farédosh&m racionalé? Sgaroni pérgjigjen.
Ta gjejmé prodhimin e monomeve —5ab% dhe 3a%bx.

~Sable - 3a'bx=(-5-3){a-a’) - (b -B}-o-x PEr shkak & ligjit komutativ dhe asociativ
t€ shum@zimit
=-15a"box E kryejmé shumgzimin né ¢do kilapé

Monomet shumézohen ashiu gé fillimisht shumézohen koeficientst e tyre, e mé pas té gjitha fugits
e vlerave t& tyre kryesore g& kang bazE {8 njgjté. Fugitg g& hasen vetém n# njérin monom barten ng
prodhim me t& njgjtét tregues.

Ngjasheém veprojmé edhe gjaté shum#zimit 82 mé shumé monomeve.

SHEMBULLI 1
Gjeni prodhimin e monomeve 4ab, 0,5a¢* dhe 36,

4a’b - 0,5ac - (-3 = [4- 0,5 (-3)] - (@®- @) - (B - B - (& - &) = 6B

| DETYRA 1
Kryeni shumézimin e dhéng  a) 2@-(-3p®) b) dg - 5x £) —bmd - (—3akx)

| DETYRA 2
Shtypja né sipérfagen me sypringé 7x5 metér katrore &shté 1062 paskalg. Shumgzoni pér t& llogaritur sa
gshté forca & vepron mbi sipérfage.

| AKTIVITET
Kryeni fugizimin: a) 2¢- 3 b)4-# c)(¥¢
Sipas cilave megulla e realizuat fugizimin?

Monomi fugizohet ashtu g€ fugizohet secili shumézues i tj me treguesin e fugisg, e mé pas fuqité e
fituara shumgzohen.

SHEMBULLI 2
Kryeni fugizimin e monomit: a) (2¢%'z'F b)) (3’
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a) ('Y =4yt Shirytézojme rregullén e fugizimit t8 monomit
b} (3a%p”f =8la'x%?  Shirytézojmé rregullén e fugizimit t8 monomit

| DETYRA 2
Njehsond vEllimin e kubit me teh 4a*be".

Shumézimi i pelinomit me monom

| AKTIVITET
Nijehsoni né dy ményra:
a)}2+5 b){2+53 c)32-5 b2-353
Sipas cilit ligj i realizuat llogaritjet?
Ta gjejm# prodhimin & polinomit 2a° - 3ab* me monomin 4a°b.
m Pérdorim ligjin distributiv
(2a® — 3ab?) - (4a°b) = 2a° - 40°b — 3ab? - 4a%b E%ﬂnﬁgt czimin pérkatss

= 8a°b — 120°D° t& monomeve

Polinomi shumézohet me monom ashiu gg fillimisht ¢do angtar i polinomit shumgzohet me mo-
nomin, e mé pas prodhimet e fituara mblidhen.

SHEMBULLI 3
Gjeni prodhimin e polinomit -5ax* + 497 - 2y + 1 me monomin —3abgy.
{(=Sax® + dgf - 2y + 1) - (—3aty) = 15aidy — 120l + 6alg? - Jaby

| DETYRA 4

Fugia e llambés varet nga tensiondi 10 ¢ né volt dhe intensiteti 1 rrymes £ 4 4 n# ampere.
(fugia = tensioni - intensiteti i rrymés) Shumézoni qé té gjeni fuging e llambés,

Shumézimi i pelinomeve

| AKTIVITET
Gjeni syprinén e drejtkEndéshit t2 madh
né vizatimin 1. d
ME pas, gjeni syprinat e t& katér drejtkEndéshave t& vegjél
dhe mblidhni shprehjet e fituara.
Syprina e drejtkEndgshit t8 madh Eshté sa shuma e syprina-
ve IE katEr drejtkEndEshave mé £ vegjél. Shkruani ekuacio-

= o & 'b
nin. Cfaré pérfunduat? T
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Ta gjejmé prodhimin e polinomeve 22 — S + 7 dhe 4x + 3.

Nese polinomin e dyté e shénojméE me M, perkatEsisht nése M = 4x + 3y, atéheré prodhimd i kérkuar
do t& merr formén (2 - 5o + ) - M

Sipas rregullés s shumézimit t& polinomit me monom, fitojme

(B -y +y)- M =2 -M-5gp-M +y - M

Nese tani e kthejm# zévendgsimin per M, fitojmé

" AN S
(2% — 5xp + %) - (4x 4+ 39) = 207 - (42 4+ 3)) — Sk - (40 + 3) + 1P - (42 + 3]

=2x% - 4x +2x% - 3¥— 5K¥ - 4X— SKP-IP + PP -4 + ¥ - Y
= 8x? + 6x%y — 203y — 151 + 4x* + 3y°

= 8x? —14x%y — 11xp° + 39

Dy polinome shum&zohen ashtu q€ secila kufiz e njgrit polinom shumézohet me secilén kufizé t&
polinomit tjetér, e mé pas prodhimet e fitnara mblidhen. NE fund, sipas nevojes, ng polinomin e fitu-
ar mund t& behet reduktimi 1 tij.

Gajté shumgzimit {8 polinomeve, &shté e dobishme t'f shkruajmé prodhimet e polinomit t€ paré cdo
kufiz# t& polinomit t& dyté, ose prodhimet e polinomit t& dyté me cdo kufizé 8 polinomit t parg.

SHEMBULLI 4

Gjeni prodhimin (x + 2) - (3x-y)
(x+2)-(x-p)=(x+2)-Ix+(x+2)-(-p) (x+2)-(3x-pl=x-x-p)+2-(Ix-¥)

=3 + B —xy 2y = Joc' gy + bic-Jy
| DETYRA &

Kryeni shumézimin:

a){2a° — a?h +3ab? -5b7) - (a? - 3ab +2H) by (2 - 5x 4+ 3)- (@ -+ 2)
| DETYRA 6

Forca konstante (5# 4 6¢ 4+ 1) vepron mbi trup né intervalin kohor (2¢ + 1). Shum#zoni gg t& gjeni im-
pulsin (forca - koha).

DETYRA PER USHTRIME
1. Shumézoni monomet:
a) -Sa'pdhe 20  b) 2y dhe-3ab5* ¢ —gfﬁ: d]m-j-xf

2. Kryeni shumézimin:
a) (B - &y - S? + ) - (-2%) b)) (3abo— Ta'be® - a'be) - (~3abe)
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3. Shumézoni polinomet
a)-ap+2+ xdhex—-4+5 b} 3a*-6ab + 50?B? -Tab? - 95 dhe a? - Jab + B2

4. Gjeni prodhimin:
a)(x—y)-(x-1) b) (W+2)-{z-1) o) (P+2+1)-F-£-1)

5. Paragiini fuging né formé t€ prodhimit, e mé pas kryeni shum#zimin:
a) (a+bf bByia-bF c)(a+bF ¢ (a-bP d){e+bf dh){a-b)

6. Thijeshtoni shprehjen:
a) (3p—-2) - (5 - 2y) + 6y? b) (Zx-1)- (4 + 2x+1) —dx - (¢ 4 1) + 4o
C) Zx-(x+6)-(2x+1)-(x+2) Q) (-2 (3x+5-(3x+5)-(x+2)-(x+2)

7. Paragitni fugit® si prodhim, e m# pas gjeni prodhimet:
a){x+ 17 b (x-3F ) x+2) g (5x-2y

8. Kryeni shumézimin
a) (- 3)- (- Dy + Iy) - (g + 3) b) (7 - 1)- (2 + Zp)- (97 + 1)

9. Ne njé eksperiment nga fizika, nxéngsi llogarit forcén e pergjithshme gé vepron né njé trup duke
perdorur shprehjen qé perfzhin fushé (& ndryshueshme magnetike.
Forca Eshté dhEng me prodhimin e polinomeve: {2x + 3)x" —x + 4).
Kryeni shum#zimin e polinomeve dhe caktoni shkallén e polinomit & fituar..

2.9. Formulat pér shumézim té shkurtuar

NE vijim do t& njihemi me pes# identitete t& njohura si formula pér shumézim té shkurtnar. Te pér-
mendim se A dhe B do t& shénojné jo vet¥m numra, por edhe ¢farédo shprehjesh.

Prodhimi i shumés dhe ndryshimit té dy shprehjeve

| AKTIVITET
Syprina e drejtkEndéshit me a) b)

brinjé a + b dhe (a - b) né vizatimin 1a) i
Eshté (a + b) - (@ - b). a—b \ h

Syprina e formés né vizatimin 1b), e ftuar
me vegimin e njé katrori me brinjé

bnga katrori me brinjé o éshté o b
o - b a
VEreni se dy syprinat jang & barabarta.

Shkrani barazimin. Cfagr pérfunduat?
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Le t& jeng A dhe B shprehje cfarédo. Shprehja 4 + B quhet shumé e shprehjeve 4 dhe B, pérderisa
shprehja B quhet ndryshim i shprehjeve A dhe B.
Té llogaritim prodhimin (4 + B} - (4 - B). Kemi se

H+M;E}l —A* _AB{AB-_P* =& _PF* Shumézojmé dhe reduktojmé

bt}

Prodhimi i shumés sE dy shprehjeve dhe ndryshimit 2 shprehjes s& paré dhe t8 dyt€ &shig
i barabart& me ndryshimin e katrorit t& shprehjes sé paré me katrorin e shprehjes s& dyté:

(A+B)-(A-B)=A"-F (1)
Formula (1) quhet formula pér prodhimin e shumeés dhe ndryshimit t€ dy shprehjeve.

SHEMBULLI 1

(dc+3) - (dx—Fy)={dxf - (P =16c'-%"  E pErdorim formulén p¥r prodhimin e shumé dhe
ndryshimit t& dy shprehjeve

Formulén pér prodhimin e shumés dhe ndryshimit t& dy shprehjeve mund ta pErdorim pér gjetjen e
shpejté & prodhimit t& dy numrave.

SHEMBULLI 2
58 - 62 =(60-2)- (60 + 20) = 60F - 2* = 3596 E pérdorim formulén pEr prodhimin e shumés dhe
ndryshimit & dy shprehjeve.

Nese formulén e meésipérme e shkruajmé né renditjen e kundért, e fitojmé formulén
A'-B'=({A+ B)- (A - B)ecila quhet formula pér ndryshimin e katroréve.

=

Ndryshimi i katroréve t2 dy shprehjeve &shi€ i barabart2 me prodhimin e shumés s& atyre
shprehjeve dhe ndryshimin e shprehjes s& paré me shprehjen e dytg.

SHEMBULLI 3
16 - %" = (4= — (¥} =(4x+3)-(4x-3y) E pérdorim formulén pér ndryshimin e katroréve
t& dy shprehjeve.

Formulén pér ndryshimin e katroréve t8 dy shprehjeve mund ta pErdorim pér gjetien e shpejté t&
ndryshimit t& katroréve t& dy numrave.

SHEMBULLI 4

3P -236 = (237+ 236) - (237 -236)=473-1=473  E pérdorim formulén pér ndryshimin e
katroréve t€ dy shprehjeve.
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| DETYRA 1

NjE trup léviz me shpejtési 90 km/h, kurse tjetri me shpejtési 70 km/h.
Sa &shté ndryshimi i katroréve t& shpejtésive & tyre?

Katrori i shumés sé dy shprehjeve

| AKTIVITET

Syprina e katrorit me brinjé a + bng g f
vizatimin 2 &shié (z + b).

MNga ana tjetér syprina e katrorit sht€ shuma e
syprinave t& katrorit me brinjg a, katrorit me brinjg b, dhe dy
drejtkEndéshave me brinjét a dhe b.

Shkmani barazimin. @
Cfaré pérfunduat? ere

Té njehsojmé katrorin (4 + BF. Kemi
(A+BF =(A+B)-(A+B)=A"+AB+AB+ B = & + 248+ B* Shumézojmé dhe reduktojme.

Katrori i shumés s& dy shprehjeve 8shté shuma e katroréve t€ shprehjeve dhe dyfishit t2
prodhimit t& tyre:

(A+BP=A"+ 4B+ B (2)
Formula (2) quhet formula pér katrorin e shumés s€ dy shprehjeve.

SHEMBULLI 5

(For+ 5F =(3xF + 2+ 3+ Sy + (5 E pérdorim formulén pér katrorin e shumés s& dy shprehjeve
=% + 30xy + 2%

Formula pér katrorin e shumés s€ dy shprehjeve mund ta pérdorim pér gjetien e shpejté (£ katroréve
[E numrave.

SHEMBULLI &
T=(T0+6F=T0"+2-T0-6+6 E pérdorim formulén pér katrorin
= 4900 + 840 + 36 =5776 e shumeés s& dy shprehjeve
| DETYRA 2

Energjia e trupit me masg m dhe shpejtési fillestare 3 metra pér sekondg, pasi qé fiton shpejtési shtesé
v, Bshté T (p 4 3 xhaulé. Shkruani energjing pérmes formulés pér katrorin e shumés s& dy shpreh-
jwe.MEﬁm,njehmnl energjing nése shpejtesia shtese e trupit 8shié 5 metra pér sekonds, kurse masa
e tij eshte 1 kilopram.
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Katrori i ndryshimit té dy shprehjeve

| AKTIVITET

Syprina e katrorit me brinjé & - b 2
gshté (a - by (Vizatimi 3). b b
Nga ana tjetér, syprina e kétij katrori mund t& fitohet edhe
nése nga syprina e katrorit me brinjé a e zbresim syprinén (a=b) a-b
e dy drejtkéndeshave me brinjé a dhe b dhe shtojmé syprinén
e katrarit me brinj€ b

Shkruani barazimin. Cfarg pérfunduat? Vizatimi 3

TE llogaritim (A - BY. Kemi
(A—BY=(A—B)-(A—B)=A?—AB—AB+B*=A?_24B+ B Shumézojmé dhe reduktojmé
Katrori i ndryshimit t& dy shprehjeve &shtg i barabarté me shumén e katroréve té shpreh-
jeve zvogEluar pér dyfishin e prodhimit t& kétyre shprehjeve:
(A-BFf=.A!- 248 + B (3)
Formula (3) quhet formula pér katrorin e ndryshimit t€ dy shprehjeve.

SHEMBULLI 7
(3a%h - 2abl =(3a®b)f - 2 - 3a'h - 2ab+ (2abf  E pérdorim formulén pér
= Oa'}? - 126° + da'l? kﬂtmlinendr_'fshlmltted}rshpmhjwe
Formula pér katrorin e ndryshimit 8 dy shprehjeve mund t& perdoret edhe pér gjetjen e shpejté t&
katroréve t& numrave.
SHEMBULLI 8
IR =(40-IF =40F-2. 40 2+ E pérdorim formulén pér

=1600- 160 +4=1444  katrorin e ndryshimit t& dy shprehjeve.

| DETYRA 3

Dirond mund t€ fluturoj# né lartésing maksimale, mbi nivelin e detit, prej 3 metrash dhe lart8sing mi-
nimale, mbi nivelin & detit, prej 2x metrash. Gjeni katrorin e ndryshimit 8 kétyre lartésive pérkatSse
mbi nivelin e detit?

Zbérthimi i shumés sé kubeve té dy shprehjeve né shumézues

Té njehsojmé prodhimin (4 + B) - (4? - AB+ BY). Kemi
A+B AL -—AB+B)=A + FR-_AB AP +tAFR + P -A+ B

E&shtu arrijmé deri te formula (4 + B) - (A’ -AB+ B ) =4+ B
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SHEMBULLI 9
G+x)-O-x+A)=F+22=27+

Nése formulén e mésipérme e shkruajmé né renditjen e kundért, do t8 fitojme formulén
A'+B =(A+B)-(4"-AB+ B (4)
gé e quajmé formula e shumés s& kubeve t& dy shprehjeve.

SHEMBULLI 10
B+ 27=(2xP+ ¥ =(2x+ 3) - (&7 -6x+9) E zbatojmée formulén pér shumeén e kubeve.

Ibérthimi i ndryshimit té kubeve té dy shprehjeve né shumézues

Té njehsojmé prodhimin (4 - B) - (4° + AB + B°). Kemi
(A—BYA* +AB+BY) =4 +A'B - AP+ AR AR B =4 -F
Keshtu arrijmé deri te formula (A - B) - (4* + AB+ B) = 4 - B°

SHEMBULLI 1
m-2-(im+2m+4=m*-8

Nése formulén e mésipérme e shkruajmé né renditjen e anasjellét, atéheré fitojmé formulén

A'-B =(A-B)- (A" + AR+ BY) (5]
gé e gquajmé formula e ndryshimit t& kubeve & dy shprehjeve.

SHEMBULLI 12
B-d=2-d=(2-x) (44 2+ E pérdorim formulén pér ndryshimin e kubeve.

| DETYRA 4

Kryeni operacionet e dhéna:
a) (x-1p b) (x+2F € x+1)-(@-x+1) ¢ (x-1)-(1+x+x)

DETYRA PER USHTRIME

1. Gjeni katrorét dhe kubet né vijim:
a) (x- 5F b) (w+2F o (1-%F  g) (e-y+ 5P
d(cty-2¢  dh) (-RE-TF ) GatBF ) (x-F
2. Gjeni katrorin e binomit:
) O&-17 b A3+0LF o (s9+1) o (Iyeze)
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. Kryeni operacionet e kirkuara dhe thjeshtoni shprehjet:
a)x+2)x-2)—(x—-3I)=*+bx+9) b) (a+b+e){a+b-c)—(a+bP

. Njehsoni n& ményrén mé t& shpejts:
a) 42 29 o 7F 198 d) 95 dh) LB E) 258
. Kryeni shum#zimin ng ményrén mé t& shpejts:

a) (5 + Jy) - (5x— 3y) b) (1+a)-(1-a) ) (2e+3b)-(20-3b)
. Njehsoni n# ményrén mé t shpejté:
a) 62 - 58 b) 7,01 - 6,99 ) BT -1 ) T¥-27

. Nj& kopsht me bar ka form# katrori me brinjé t& gjaté 12x meira. NE kopsht ka njg ligen & voggl
né formé katrori me brinjé t& gjaté 5y metra.

Shkruani njg shprehje pér syprinén e barit pérreth ligenit.

. Fotografia mé e madhe ka 1024 pikselg, kurse mé e vogla 300° pikselg. Sa &shté ndryshimi i nu-
mrit t& pikseléve i fotoprafisé mé £ madhe dhe asaj mé t& voggl

HULUMTIM E e L L T e AT

NE vizatimin 4 8shté dhéné trekéndéshi i numrave 1

natyroré i quajtur trekEndeshi { Paskalit. Gjith€ numrat ngé I i

skajin e djatht dhe t& majté jané njésha né secilin rmesht.

Ne secilin rresht 8 radhgs Eshité shkruar shuma e dy l - ]
numrave mé t& afért t& rreshtit paraprak. Kishtu, pér L 3 |
shembull, 1 4 6 4 1
2=1+1,3=14+23=2+1,4=1+3,6=3+3,4=

3+ 1et.

NEa ana tjetér, per cilét do numra realé a dhe b, t'1 shkruajmé fugité e shumés s& tyre:
(a+bPf=1

(a+bf=1-a'+1-K

{fat+tbf=(atb)-(at+b)=1-a+2-a'B +1-}
(fa+bf=(a+b)-(a+b)-{fa+b)=1-a*+3-2B'+3-a'¥ +1-P

VEreni se mbledhgsit i renditim, duke filluar nga fugia me tregues mé t& madh € a.
Hulumtoni dhe gjeni lidhjen mes koeficientéve t& mbledhésve dhe numrave né trekéndsshin e
Paskalit. Shtoni rreshta {8 tjer# t& trekEndgshit t& Paskalit, kurse pa shumézuar gjeni, pér shem-
bull, fugité:

{a + bY, (a + b}, (a + b) etj.
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2.10. Pjesétimi i shprehjeve racionale té plota

Pjesétimi i monomit me monom

| AKTIVITET
Sipas cilés rregull mund t€ realizoni pjesétimin: a) x*:x* b)) a": P

SHEMBULLI 1
Ta kryejmé pjesétiminl 2a’te : (~3ab%), a =0, b= 0.
a2 - w12 @@ B? Koeficienti i t& pjesEtueshmit pjesétohet me koeficientin e
120°0°c : (—3ab) = =5 - - 55 °C piecituesit, Fugité e vlerés kryesore t€ pjesétueshmit pjesé-
= e tohen me fugité e pjesEtuesit g€ kan€ baza € njEjta.
Herésit e fituar shumEzohen.

Monomi pjesétohet me monom ashiu g koeficient] 1 2 pjesBtueshmit pjesétohet me koeficientin

& pjesétuesit, kurse fuqité pérkatése té vlerés kryesore t8 pjesétueshmit pjesgtohen me fugité perkats-
se {& pjesEtuesit qé kané baza (€ nj&ta, e mé pas herésit e fituar shumézohen. Gjaté pjeséimit t&8 mo-
nomit me monom, herési nuk 8shté gjiithmong monom (shprehje & ploté racionale).

SHEMBULLI 2
Pjeséto monomin 6e° me monomin Sab.

saf:r;sﬂyzg.g.% Herési &shi shprehie thyesore algjebrike dhe e shkruajmé si thyesé.

_ s’
T

Sipas késaj, nése monomi - pjesétues ka ndonjg ndryshore ose fugi g8 nuk paragitet te monomi - i
piesétueshmi, ose permbahet te pjesEtuesi me tregues mé t& madh se sa te i pjesétueshmi, atEhers heré-
si do t& jet# shprehje thyesore algjebrike.

| DETYRA 1
Gjeni herésin:  a) 10cy'z:(5g7) b) —dxy:(8o”) ©) 9xz:(12977) ¢) Plaxy:(3bo's’)

Pjesétimi i polinomit me monemin

| AKTIVITET
Njehsoni herésit me ndihméen e rregullés pér pjesétimin e shumés algjebrike me numé:
a) (7-5+6):2 b) (#-16*+2%): 2



SHPREHJET ALGIEBRIKE RACIOMNALE

SHEMBULLI 3
Ta pjesétojmé polinomin 6t - 5a°b + 7,6e'F%* me monomin 2a’b.

Sipas rregulles sE pjesétimit t8 shumes algjebrike me numér, firojme:
(6a’l? - Sa’b + 7,6a°be") : (2a°b) = 6’} : (2e°D) — Sa*h £ (2a%h) + 7,60V : (20°D) = 3a’H* — 2,5a + 3,8be

Polinomi pjesétohet me monom ashtu g8 ¢do kufizé e polinomit pjesEtohet me monomin e dh#ng,
kurse herésit e fituar mblidhen.

SHEMBULLI 4
Kryeni pjesétimin e polinomit —12x* + 9% — fo? me monomin —3,
(—12x* + Sady — focy?) 1 (3 = -1 22 (—3%) + Oy (—3o) - oy 1 (3o) = 4 - By + 22

| DETYRA 2
Energjia e pérgjithshme, g€ e harxhon grupi i gelizave pér njé proces (8 cakiar, &shig proporcionale
me polinomin 16x%" + 242", Energfia, g& harxhohet nga secila gelizé e vecantg, &shté proporciona-

le me polinomin 8% Sa energji harxhon njé gelizé e vecant® kundrejt energjisé & harxhohet nga i
gjith grupi i gelizave?

Pjesétimi i polinomit me polinom

| AKTIVITET
Nise (252 - 5) - (% — 2) = 6 — 4 - 15¢ + 10, atehers me cka &shté e barabarté
(o — 4 — 15+ 10) : {2 - 5), dhe f® - 4% — 152 + 10 (- 2)7
81 éshté fituar kufiza e paré e prodhimitéa® — 4 - 15 + 107

TE pjesstohet njgé polinom me njé tjetér, do t& thoté t& gjendet polinomi i treté i cili | shum&zuar me té
dytin jep polinomin e parg.

SHEMBULLI 5
(@-4):{a+2)=(a-2)sepse{a+2)-(a-2)=(a'—4)

Herési gé fitohet me pjesétimin e njé polinomi me polinom vet&m n# raste t& rralla mund t& shprehet
né formé t& polinomit ose monomit. NE ¢do rast tjetér, herésin e dy polinomeve e shkruajme si shpreh-
je thyesore algjebrike.

SHEMBULLI &

2
(2 +b%) : (a+b) = % Nuk ekziston polinomi i cili kur 1 shumézohet me a + b tEjep a® + .
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Le t& jeng A dhe B dy polinome t8 dh&na, ashiu g& B # 0. Gjaté pjesétimit t& polinomit A me polino-
min B fitohet herési (polinomi) Q dhe mbetja (polinomi) &.

Shlr:uajnﬁ‘% =Q+jZoseA=B-Q+R
Nése R = 0 themi se polinomi A 8shig i pjesétueshém me polinomin B.

SHEMBULLI 7
(x—3+2x%):(3+2x)= I pjesétueshmi dhe pjesétuesi radhiten sipas fugive t8 ndryshore-
5 W i ve, niga fugia mé e madhe te mé e vogla.
X324 =X-1 gufiza e paré e (& pesetueshmit 2¢ pjesétohet me kufizén e paré
= t€ pjesétuesit 2 dhe fitohet kufiza e paré e herésit, x.

2t + 3
TS l Kufiza e paré e herésit shumézohet me pjesétuesin dhe prodhimi i
9 —13 fituar zbritet nga i pjesétueshmi.
Mbetja e par€ e fituar &shté -2x-3.
FIXF3 Kufiza e paré e mbetjes sé paré pjesétohet me kufizén e paré té
piesétuesit dhe fitohet kufiza e dyts e herésti, - 1.
. Kufiza e dyté e herésit shumézohet me pjesétuesin dhe prodhimi i
Shkruajmé fituar zbritet nga mbetja e paré -2x- 3.
(x-3+2):(3+ ) =x-1 Fitojmé mbetjen e dyt& zero, me cka kemi perfunduar me pjesgtimin.
DETYRA 3

Pjesétoni polinomin »*- 1 + x4+ 2x* me polinomin 1 + x+ 2.

SHEMBULLI 8
Pjesgtoni polinomin »*- »x* + 2 me polinomin ='-x+ 1.
it S R | Kufiza e paré e mbetjes =€ treté —2x + 3 nuk Eshig e

kA o piesétueshme me kufizén e paré & pjesétuesit, me cka e
:Fx3'—1\:E+E pérfundojmé pjesétimin.
+XFxr+x
e e
F+xT1
—Ix+3

& (x* — s (x2 — = e~ 1 "
Shkruajmé (x* — x* +2) : (x* —x+1)=x"+x l+x’—x+1

Te polinomet me m# shumé ndryshore, t8 pjesétueshmin dhe pjesetuesin i renditim sipas fugive t&
njérés nga ndryshoret, nga mé e madhja kah mé e vogla.

SHEMBULLI 9
Pjesétoni polinomin 17:3* 4 3 - 3397 — %y + 22 me polinomin 2 + 2% - 3.



SHPREHJET ALGIEBRIKE RACIOMNALE

(17x2y? + 3x* —33xp? — Oy + 2294) ¢ (22 4+ 29 — 3xy) = 3x + 112
(Bx* —oxly + 17279 —33xy” +22)%) ¢ (x? — 3y + 27) = 327 + 11y
+3x* T 0¥y + 6ucty?
11x257 —33xp? + 204
+11x%y* F 33xy° + 2294
0

Shkruajme (17652 + Gt — 3392 - Sady + 2204 = (a2 + 27 - ) = T + 112

| DETYRA 4
Nj& arkitekt projekton panele dekorative prej gelgi per njé ndértesg. Syprina e prgjithshme e ge-
lgit me t€ cilén disponon ai Eshté (182 + 12x") metra katroré, Secili panel gelgi ka (62" + 4x) me-
tra katroré.
a) Sapanele mund t& b&j arkitekti nga sasia né dispozicion e gelgit?
b) A do té keté mbetje té qelgit?

DETYRA PER USHTRIME

1. Kryeni pjesetimin e monomeve:
a) 12x:(-3) b) (-6a’Fe):(-2a’ba) c) Icyz i (-Sxz) ¢) —%ab’:3ab

2. Kryeni pjesétimin:
a) (12a - 156) : 3 b) (dady - 12x%7) : (—day)
€) (6™ - 9ah® + 15a%7) : ad ) (-15a% + 10a*® - 25a%3) : (—5a%c)

3. Kryeni operacionet e dhéna me shprehjet:
1) (a® - 2ab) - 3a + (6ab® — 12a'F) : Jab b) (15abd- Bahd) : (- Jabd) — 22 - (3 + dax)
Cl(x +3¥)x — 3})-45(33: +¥i2x —¥): % ¢) (10a™*-a"%"): (- 0,3 + 10 - (0,2a%x + 1)
4. Kryeni pjesEtimin e polinomeye:
a)(x*+x+1):(x+x+1) b} (3 4 4x—2): (22 -3x +5)
¢} (6a’b - 11a®s* + b*) : {3a - b) 0 (A -B 4+ A -l 4 - 1) (-2 4 1)
5. Provoni nése polinomi »* + 2% — 3 + = + 2x -3 Eshi { pjesttueshém me binomin:
ajx-2 bix-1 Clx+2 Glx+3
6. Me ang & formulave pér shum@zim t€ shkurtuar, kryeni pjesétimin:
a)(x' +2x+1): (x+1) b) (2 -¥: 0+ +F) c) (+8):(e+2)
el - %) : (1 + %) d) (9-12x+4x7):(3-2x)  dh) (P-E):(x-2)
7. Laboratori i fizikés hulumton punén g€ kryen makineria q& ushtron forcé pér € lévizur njé obje-
kt. Puna e pErgjithshme e kryer nga makineria &shig (20x" + 5% + 10x) xhaulé. Puna gé kryen ma-

kineria né intervalin prej njg sekonde &sht# 5x xhaulg. Sa sekonda i duhen makinerisg g& ta kryej
gjithé punén?
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8. Nijé inxhinier instalon kabllot né ndértesé e cila shté né ndértim. Gjatésia e pérgjithshme e ka-
bllos me & cilén disponon gshis (24« + 36" + 12x) metra. PEr ¢do banesg § duben (6o +9x+3 )

metra kabgll. Né sa banesa mund t€ instalojé kabllot? Sa metra kab&ll do t'f ngel?

2.11. Ményra té zbérthimit té polinomeve né
shumézues té thjeshtée

Zbérthimi i polinomit né shumézues té thjeshté

| AKTIVITET
Paraqitja e numrit né formé#n e prodhimit
t& numrave t& thjeshté quhet zbérthim i numrit
né shumézues té thjeshte.
Shgyrtoni pemén né vizatimin 1 dhe sgaroni zbérthi-
min e numrit 12 ng shumézues t& thjeshte.

2a+2b=2a+b)  Polinomi é&sht# paragitur ng formén e prodhimit & monomit dhe
polinomit me zbatimin e ligjit distributiv t& shum#gzimit ndaj

mbledhjes.

Paraqitja e shprehjes s& plotg racionale né formén e shprehjeve t& plota racionale q& m#
tej nuk mund t& zbérthehen quhet zbérthim i polinomit né shumeézues té thjeshte.
PEr zbérthimin e polinomeve, nuk ka nj rregull 8 pérgjithshme me ang & & cilés do &
kryhen transformimet e nevojshme. K&t do t€ nénvizojme disa veprime pér zbérthimin e
polinomeve g& mé shpesh pérdoren.

Zbérthimi me nxjerrjen para kllape té shumézuesit té
pérbashkét

| AKTIVITET
Kryeni shumézimin:a) 3(x +y) h)(x+y) 3.
Pasi t& keni kryer shumézimin, krahasoni prodhimet e fituara,

Zbérthimi i polinomeve ng shumézues me nxjerrjen para kllape £ shumézuesit £ pérbashket behet

permes ligjit distributiv t8 shum&zimit. Késhtu, nga identitetet
mia+b-ol=ma+mb-medhe(a+b-clm=am+bm-om

me ndihmen e ligfit distributiv t& majté dhe t€ djathté fitohet:
ma+mb-mo=mia+b-c)ldheam+bm-om=(a+b-o)m



SHPREHJET ALGIEBRIKE RACIOMNALE

SHEMBULLI 1

Zbértheni né shumézues t€ thjeshté polinomin 102?ka? — 567k - 15,

Numri 5 &sht# pjesétues i perbashkét i gjithé koeficientéve t2 polinomit.

Gjitha kufizat e polinomit kang akoma shumézues t8 pérbashkgt a dhe b ng fugi t& ndryshme. Ato
mund t& nxirren para kllape me treguesit mé € vegjel tg fugis#, o né fuging e dyté dhe b né fuging e paré.
Ndryshorja x nuk 8shté shum#zues i pérbashkét, sepse nuk pérmbahet né kufizén e tretg.

Prandaj, shumézues i pérbashkét i t gjitha kufizave t& polinomit t& dhéng éshté 5q%.

Monomin e gjetur e nxjerrim para kllape, kurse ng kllapa e shkruajmé herésin e pjesétimit t8 polino-
mit t& dh&n# me shum#zuesin e pérbashkst 5ak:

10a’ba’ - S5a°bx — 150’ = 5a’B{2ax’ - abx - W)

Nese t8 gjitha kufizat e polinomit té dh#né kan# njé shumézues t& njéjté t& perbashket, ai
mund t€ nxirret para kllape. Ateheré né kllapa mbetet polinomi i cili fitohet kur polinomi i

dhéné do t€ pjesétohet me shuméEzuesin e pérbashkét & nxjersé para kilape.

SHEMBULLI 2
Para kllape mund t& nxirret edhe vetém shumgzuesi -1.
a) b—-a=-(-b+a)=-(a-b) by 1-x=-ix-1)

Shumézuesi i perhashket q& nxirret para kllape mund t& jet# jo vetém monom, por edhe polinom.

SHEMBULLI 3
Zhértheni né shumézues t& thjeshté polinomin 2a(x - 3) + bx - 3) - Se(x - 3).
Zaix—-3) + bix - 3) - Selx-3)=(x-3N2a + b - 5)

| DETYRA 1
Zbérthe ni né shumézues (& thjesht® polinomin:
A) =t -t b) 12y - 1By -30p® ) ¥+ 3Nx+3)-(—-3)

| DETYRA 2

Energjia e pérgjithshme e trupit g 1Eviz me shpejtési v mund t& shprehet si 512 + 10v. ZbErtheni poli-
nomin ngé shumégzues gé mé lehts t& llogaritésh energjing per shpejtésing perkatése.

Zbérthimi me grupim té kufizave
Zbérthimi i polinomeve ng shumézues me grupim t& kufizave behet sipas megullés s& shumézimit 8

polinomit me polinom:
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{a-ble+d)=(a—blo+{a—bd=ac—bo+ od —bd.
Nése polinomi duhet t& zbérthehet ng shumézues, transformimin e b&jm# n# renditjen e
ge—bot+ad-bd={a-be+{a-bd={a—bie+d)
EEtu e grupofmé kufizén e paré dhe t£ dyt€ dhe nga to nxjerrim o pérpara kllape, m# pas e grupojmé
kufizén e treté dhe t€ katért dhe nga to nxjerrim d para kllape.
NE shprehjen e fituar (a - bje + (a - b)d, shum&zues i pérbashket Esht€ a - b. Me nxjerrjen e tij pérpa-
ra kllape fitojmé zbérthimin (a - B)e + d).
Ejo ményré e zbérthimit t& polinomit né shumBzues quhet zbérthim me grupim.
Le ta zbérthejme, ngé shumézues t& thjesht®, polinomin 3ax + 2b - bx - 6a.
Jax+ 2b— bx— 6a = (3ax— 6a) + (2b—bx) = Grupojme kufizén e paré me t& katértén dhe té dytén
me té treten.
=3a(x-2)-HKx-2)= Nxjerrim shumézuesin e pérbashket 3a nga grupi i
paré dhe b me shenjén “-* nga grupi i dyté.

=(x-2)3a-b) E nxjerrim polinomin x — 2 para kilape si shumégzues
{2 ri t& pérbashket.

Kufizat e polinomit t8 dhéné grupohen ashtu g secili grup ka shumgzues t& pérbashkét.
Pas nxjerrjes s& shum@zuesit (& pérbashkét me shenjén perkatése nga secili grup pérpara
kllape, ng kllapa duhet t& fitohet njg polinom i vetém i njgjté. Pastaj, ky polinom nxirret
para kllape si shumgzues i prbashket { .

SHEMBULLI 4

Zbertheni polinomin né shumezues té thjeshts:

a) y-v-x+1 b ax+ bx + Eay + kby

a) y-Zy-x+1=2x-1)-(x-1)=(x-1)2Zy-1)

b) ax+ bx+ kay + kby={a + blx+ (a + biky ={a + blix + ky)

| DETYRA 2

Njg sistem mekanik ka energji t£ dh#né me polinomin »* + 3 + 2x + 6. Zb¥rtheni polinomin né
shum#zues 8 thjesht# me ggllim thjeshtimin e provave se per cilat vlera sistemi sillet n& ményra t&
ndryshme.

Zbérthimi me zbatimin e formulave pér shumézimin e
shkurtuar

| AKTIVITET
2)65-68 bh)F+2.3-444 OF-2-4.7+7 Q&#+F HB-T
Sipas cilave formula pér shumézim t& shkurtuar ke kryer njehsimet?



SHPREHJET ALGIEBRIKE RACIOMNALE

A'-B'=({A-B){A+EB) Diza polinome mund t£ zbérthehen ng shumézues, me
A+ 2AB+ B ={A + B zbatimin e formulave pér shumézimin e shkurtuar, 8
A'-2AB+ B = (A - B shkroara né renditjen e kundsrt t& anéve t& formulave:
A+ B =(A+BYA-AB + B
A -B=(A-BlA'+AB+F)

SHEMBULLI 5
Zbértheni polinomin né shumézues t€ thjeshté:
a) x*-25 b) 9t -y c) a-bH

a) *-25=(x-5Mx+5 b)) -¥=(Ix-yNkx+y) 0 alf’—b’:fh{ux—m.‘r(uﬁhﬂ

L | v v '

. (Gf -5 (e~ (ByP
SHEMBULLI &
Zbértheni polinomin ngé shumézues t& thjeshie:
4) #+Ex+ 16 b) 259 - 10y + 1 ¢) 16a?— 2Mab + 3B

a) #*+8x+16=(x+4F b) 29 -1y+1=(5-1P C) 16a’- 24ab+ 36 =(da- 3b)

' ' '
L4+2.x-4+ 8 (SF-2-(5) -1+ 1 (4af-2 - da - 3b + (3B
SHEMBULLI 7
Zbértheni polinomin ngé shumézues té thjeshté:
a) B+1 b) -8 c) 27a*-

1) B+ 1=(y+ 1% -2y +1) B p@-B=(-20"+2+4) O Ba’-b=(2a-b)da’+ 2ab+ b))

L
() + 1 »-2 (2a)' - &

| DETYRA 4
Zbértheni polinomin né shumé#zues t& thjeshte:
a) (+27-16" b) 492+ 56+ 167  ©) 250° - 30gb + 165
¢ &b+ 125 d) 27 - &2
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Zbérthimi me zbatim té njépasnjéshém té disa ményrave

NE disa raste, g€ t€ kryhet deri né fund zbérthimi i polinomit, duhet t8 pérdoren njéra pas tjetrés disa
npa tri menyrat e mesiperme.

SHEMBULLI 8

Zhérthe polinomin ng shumézues t& thjeshté:

a) 24y - ' b} 3y - 15y + Iy - 15¢

) 240y - 3 = HAR - 1) Fillimisht vérejmé se nése té gjitha kufizat e
= ¥ 2 -1 Wda? + 2 +1) polinomit kang shumézues té perbashket &

cilét nxirren para kllape.
ME pas, vérejmé nése polinomi gé fitohet né
b) 3oy - 152y + 3wy - 197 = (7 - S+ - 5x)  kllapa mund t& zberthehet me grupim ose
=3y - 5) +x(y-5)) me zhatimin e ndonjérés prej formulave per

=3y -y +x) shumézim t& shkurtuar,

DETYRA PER USHTRIME
Zbértheni polinomin né shumézues & thjeshts:

L a) 3+ 6y b) 2ab-2a0 ¢} T+ 2L
¢) 7ab -96*  d) ay-ay  dh) Yax- 6ay + 12az
2. a)2alb-N+5b-3) b) alx+1)-Kx+1) c) Sx+y)-Ax+yp

¢ Ay-xp? -afy-x) ) 3x- yP-(x+xNx-y) dh) ol +1)- Bx'+1)-ox"+1)
3. a)a'P-4 by 1002 -1 c) %g?_gl g 16-a°
4. a)a*-% b) 2T +1 c) Bm?-n? ¢) xy -2
5. a)5ax’- 10ax-bx+2b-x+2 b) ez 425+ Iy + - -2
c) ad+ bdy+ ed + 3mc+ 3y + 30 ¢) 12l 9my + 15m —8n - 6my — 10n
6. a)lda’-bF-2be-¢ b)) X-x-yF+3 C) xa’ - b’ —ya'+ b
¢) = - + 2P d) Wa- bF-Ha+bf dh) @-y-x+y
7. Njehsoni vlerén e shprehjes né ményrén mé (2 shpejté:
a) 3ah-05q, nésea=25dheb=35  b) &dy-20g? nésex=24dhey=0,5
c) 327-354+73-35 ¢ 285 -21% d) 479 - 2%

8. Numri i p#rgjithshém i baktereve t& njé kolonie, ¢ oré pas fillimit t eksperimentit, Eshté
3# + 6¢. Zbértheni polinomin ng shumézues dhe logaritni numrin e baktereve 15 oré pas fillimit
t8 eksperimentit.

9. Njé inxhinier projekton njé pllaké metalike drejtkéndore syprina e s€ cilés 8sht dhéngé me
{3 + 5x + 6) metra katrorg. Zb¥rtheni shprehjen né shumézues per t€ gjetur gjatésing dhe gjers-
siné e mundshme i€ pllakes.
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SHPREHJET ALGIEBRIKE RACIOMNALE

2.12. Pjesétuesi mé i madh i pérbashkét (PMP)
dhe shuméfishi mé i vogél i pérbashkét
(SHVP) i shprehjeve racionale té plota

Pjesétuesi mé i madh i pérbashkét i shprehjeve racionale té
plota

| AKTIVITET
Gjeni PMP (18, 24) dhe sgaroni procedurén.

-

@ Pjesetues i pérbashket i dy oze mé shumé shprehjeve racionale t€ plota 8shig shpreh-
je racionale & plotg me t& cilén t& gjitha shprehjet racionale t8 dhéna jang t& pjesétuesh-

[ %" mepambete.

SHEMBULLI 1

a) 2ax dhe atg? Shumézues t& pérbashket jang 1, o, x dhe ax.
b) ab{a—b)dhe Ba—bf  Shumézues t& pérbashkét janz 1, b, a - b dhe b(a — b).

Pjesétuesi i pérbashket i disa shprehjeve racionale A, A, .., A_qé pérmban mé shumé
shumézues t& pérbashket me tregues mé t& vegjél t2 mundshEm quhet pjesétues mé i madh

i pérbashket i atyre shprehjeve, dhe shenohet me PMP (4, 4,, ... 4 )

SHEMBULLI 2

Gjeni pjesétuesin mé & madh & pérbashkét té:
a) monomeve 14a’bx dhedla'b'n? b)) polinomeve abia — b) dhe bla - B}

a) 14a't*x dhe 42ab'n*
PMP (14,42) =14 E gjejmé PMP t& t& gjithé koeficientéve,
PMP (14a°Fx, 42ab%0%) = 14abx I shkruajmé t& gjitha ndryshoret ashtu g secila prej tyre
merret me treguesin mé té vogel ge shfaget tek monomet.
b) ab{a = b) dhe b{a = b)Y
PMP (ab{a — b), e = Bf) =bla—b) 1 shumzojmé t& gjithé shumszuesit e pErbashkét t&
thjesht# g€ kang tregues mé & vogél.
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SHEMBULLI 3

Gieni PMP (3a® + fxc + 3, - 9, o + ).

A% +6x+3=3(x" + 20+ 1) = 3(x+1F polinomet i zhérthejmé né shumézues t& thjeshts,
ox? —9=0{x* —1) =9(x—1)(x + 1)

6X + 6 = 6(X + 1)

PMP (3 + i+ 3, 97— 9, fx + 6) = 3(x+1) [ shumézojmé & gjithé shumézuesit e pérbashket t&
thjeshte qé kané tregues mé t& voggl.

SHEMBULLI 4
PMP{x-y, 3+y)=1

Shprehjet x - y dhe 3 + y jané shprehije reciprokisht t& thjeshta.

| DETYRA 1

NE njé eksperiment biologjik, rritja e dy biméve ngadalésohet me norma & ndryshme n# varshméri
nEa mungesa & materieve ushqyese x:
Bil.umﬂmeuurméfml

Bima Bmenormé 13 |
X —6x 49

Gjeni PMP t& eméruesve x*' — 1 dhe x’ - 6+ 9.

Shuméfishi mé i vogél i pérbashkét i shprehjeve racionale té
plota

| AKTIVITET
Gjeni SHVP (12, 15) dhe shpjegoni procedurén,

Shuméfish i pérbashkét i dy ose mé shumé shprehjeve racionale t8 plota éshté shprehje
racionale e ploté e cila pjesEtohet, pa mbetje, me secilén nga shprehjet e dhéna.

SHEMBULLI §
4a'bdhe 6o’  Shuméfisha té pérbashket jané 12a'he, 24a°b2", 60a’hs efi.

Me siguri vErejtét se disa shprehje racionale t8 plota kang pafund shumé shuméfisha
t& pérbashket.
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Shuméefishi i pérbashket i disa shprehjeve racionale té plota 4, A, ..., A, g& permban mé
pak shum#zues t€ pérbashkét me treguesit mé t8 médhen] 8 mundshém, quhet shumeé-
[ % [fishi mé i vogél i pérbashkgt i atyre shprehjeve dhe shénohet me SHVP (4, A, .. 4 ).

SHEMBULLI &
Gjeni shum#fishin m# (€ vogél t& perbashkst &
a) monomeve 4a’b dhe 6a’x* b} polinomeve 15 - 15 dhe &y +1297" + 6
a) 4a’bdhe 6o’
SHVP (4,6) =12 E gjejmé SHVP pér té gjithi koeficientét,

SHVP (4a'b, 6a’x*) = 12a’h* 1 shkruajmé t€ gjitha ndryshoret e pérbashketa dhe ato gé nuk
jané €& tilla ashtu q& secila prej tyre merret me reguesin mé té
madh me €& cilin paraqgitet tek monomet,

b) 15y - 1ig dhe fady +1297 + 6
15639 — 15xp* = 156022 — ) = 1507 (x — ¥)l(x+ )  Polinomet i zbérthejmé né shumezu-

es té thjeshté
%Y + 12x)° + 60 = 60(x° + 2x¥ + ¥%) = 6¥(x + ¥P Jesht

SHVP (15x)" - 15, Gy +127" + fy') = 3o (x —yix +y)
I shumézojme t€ gjithé shumézuesit e thjeshté, ashtu q& secili prej tyre merret me treguesin mé té
madh.

| DETYRA 3
NE njé eksperiment nga fizika, dy senzoré matin shpejtésing e objektit i cili [Bviz ng varshméri me
koh#n ¢ & shprehur me sekonda:
Senzori A mat shpejtEsing FS'_Q"E metra né sekondg,
Senzori A mat shpejtésiné 5— ) metra né sekondz.

Gjeni SHVP t€ eméruesve -9 dhe £ - 4¢ 4+ 3.

DETYRA PER USHTRIME

1. Gjeni PMPF t& numrave:
a)42dhe18 b) 105dhe 45 c) 30dhe75 ¢) 12, 32,40 dhe 56.

2. Gjeni pjesEtuesin mé t& madh t€ pérbashket t& shprehjeve:
a) 3ab dhe 12ab? b) 15 dhe 24xiy? c) Saia+ b)Y dhe Ba'h{a + b)?
§) x' -y dhex’ + d) xy' -, 2 -2y dhe x'y - x7

3. Gjeni SHVP t& numrave:
a)12,50,45dhe 18 b) B4,56dhe2]l c) 125 100dhe450 ) 96, 64 dhe 180,
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4. Gjeni shuméfishin m# t& vog#l t pérbashkét & shprehjeve:
a) 6a’b?, 15ab? dhe 240%c b} aix+ 2) dhe b{x+ 2) ¢) xdhex + 2
¢) a® - 95 dhe o + 3ah d) 2-x1-2 1+ dhed +x+1
dh) x* - 42, Tt — 1250 + 1232 dhe Sy(x - 2y

5. Dy koloni bakteresh shumgfishohen me normé t& ndryshme ng varshmér t& koncentrimit t& an-
tibiotikut x

Kolonia A me normé 22 kurse kolonia B me normé gl
X—4x+4 xi—4

Gjeni PMP t8 eméruesve @ —dx + 4 dhe 2 - 4.

6. Dy makineri [8shojng ujé nga rezenvuari me shpejtési t€ ndryshme:
Matmmmmeshpejmmf‘*_”aﬁhmpmmkmdé,
mmanmmﬁﬁumpam

Gjej SHVP t& emEruesve y* - 36 dhe 2 - 12y + 36.

2.13. Thyesa algjebrike. Zgjerimi dhe
thjeshtimi i thyesés algjebrike

Koncepti i thyesés algjebrike

| AKTIVITET
Fatura e pérgjithshme gé duhet ta paguajné x klienté né restorant &shité (3x + 12} denaré. Shkruani njé
shprehje e cila do t& parages shumeén qg duhet t paguaj secili prej klinetgve.
Me siguri vérejtét se secili prej tyre duhet t paguaj 3II13dem:;=;.

Shprehja e fituar &shtg shprehje thyesore algjebrike sepse pérmban pjesétim me ndryshore. Akoma mé
shumé, numéruesi dhe ememniesi jang shprehje t8 plota racionale.

Shprehja racionale thyesore g& paraget thyesé numéruesi dhe eméruesi i s& cilés jang
shprehie té plota racionale quhet thyesé algjebrike.

| DETYRA 1

Cilat nga shprehjet algjebrike jang thyesa algjebrike:

207 — 1 x—3 S A 3p
a) : hlﬂz Q) y—7 3 ¢ 71

Sqaroni pérgjigjen tuaj.
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Thyesat algjebrike, ashtu si edhe thyesat e rEndomta, kané kuptim vetém kur eméruesi nuk Eshté i ba-
rabart# me zero. Prandaj, vlerat e lejuara t€ argumentit ng njE thyese algjebrike jan€ vetém ato vlera
per t& cilat emeruesi i asaj thyese &shté i ndryshém nga zero.

SHEMBULLI 1

Th}ma&i,pﬁrnzllnukkakupﬂm Vlerat e lejuara t2 argumentit a jané gjitha
e vierat a # 4.

SHEMBULLI 2

Th}ﬁaﬁ,pérxzynukkakupm TE gjitha vlerat e lejuara t& argumenteve
o xdhe y jané vlerat per & cilatx # 3.

Zgjerimi dhe thjeshtimi i thyesés algjebrike

| AKTIVITET

Vlera e thyesés nuk ndryshon nése edhe numéruesin edhe eméruesin { shumézojmé (i pjesttojme) me
njé numer t& njgjté t& ndryshém nga zero. Pér shembull,

3 3-4 12 5 8:2 4
5i quhet procedura e shumézimit, perkatésisht e pjesétimit t8 numeruesit dhe em#ruesit t€ thyesés me
njé numer t& njgjte t& ndryshém nga zero?

SHEMBULLI 3
Eshté dhéng thyesa algjebrike:

a) “E,n,i-z

a+
a_ _ _ a(@—2) Numéruesin dhe emémuesin i shumézojme me shprehjen e plog al-
a+2 (a@+2)a—2) pjebrikea — 2, a ¢ 2

S e 2ag+l Thyesa algjebrike &shté zgjeruar me shprehjen e ploté algjebrike

o — 4 B e |
ab + 2§
R e
b+2 _ b4+ 2P : (b4 2) Numéruesin dhe eméruesin i pjesetojme me -
_ab+2¢ _  a(b+: dh shpreh

(- 10D +2) 3b—1)b+2):(b+2) jeneploté algjebrike b+ 2, b # —2

_@b+32) px_2bg#l  Thyesaalgjebrike &sheé thjeshtuar me shprehjen e
3(b-1) ploté algjebrike b + 2, b & =2,
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PEII;&DEherSEH].g]Ehr.[EEA B # 0, dhe ¢do numér ose shprehje té ploté algjebrike A # 0,
ﬂwmﬁuﬁt A_A:M
A= T ey = Fiap S¥0MED,

NE rastin kur numéruesi dhe eméruesi i thyesgs algjebrike shumézohen me numér t8 njgjté ose me
njé shprehje t& nj&jte algjebrike Af ¢ 0, themi se thyesa algjebrike gsht® zgjeruar me M # 0, kurse pro-
cedura qubet zgjerim i thyesés algjebrike.

SHEMBULLI 4

Ne njé eng laboratorike ka tretésiré me masg 3 —7ygramé. Per € standardizuar gjitha matjet, sa-
sia né ¢do eng duhet t& shkruhet me emenmﬁ.&x }.Medlen shprehje duhet t€ zgjerohet thyesa?

Sx.2x _  1ox Zgjerojme me 2.
Ax—1)-2x 6x(x—1) i

NE rastin kur numéruesi dhe eméruesi i thyesés algjebrike pjesétohen me t€ njEjtin numer ose € njgjtén
shprehje t& ploté racionale M # 0, themi se thyesa algjebrike 8shtg thjeshtuar me A # 0, kurse proce-
dura quhet thjeshtim i thyesés algjebrike.

SHEMBULLI 5

Néﬂ]}rﬂaéna]gjehﬂke-]f—;;g%,a # 0, b # 0, numéruesi dhe eméruesi jang monome g kané shumég-
zues t& pérbashkét: 6, o' dhe B
Eemi dy ményra pér thjeshtimin me géllim ta sjellim ng formé#n e pathjeshtueshme.

Menyra e paré:
12::‘.[:‘-":_11::31151::5_3:1’.[:‘-"::::1 Numeéruesin dhe eméruesin e pjesétojme njé pas njé
180 18a*?: 6 3a*h: me secilin shumézues.
2P : bi 2be

BT
Menyra e dyté:
La%b’c _ 12a%bc . 60’ Numéruesin dhe eméruesin e pjesétojmé me prodhi-
18a*h* 1En4h3 sa’b? min e shumézuesve fa’s, i cili njékohesisht éshté edhe

=le,u5éﬂ,h;5{] plesBtuesi mé i madh i pérbashket.

Thyesa algjebrike ‘%‘, e cila Eshtg thjeshtuar ded né fund (me PMP (A, B) = K), ose nuk mund t& th-
jeshtohet (PMP(A, B) = 1), quhet thyesE e pathjeshtueshme.
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SHEMBULLI 6
Thyesat 225 dhe 9" 2 jan & pathjeshtueshme?

% Thyesé e pathjeshtueshme, sepse PMP(2bo, 3a") = L.

7xy*  Thyesé e pathjeshtueshme si thyesé g€ nuk mund t& thjeshtohet, sepse
22 PMP(Tf, f) =1

SHEMBULLI 7

Automobili ka kaluar distancén prej 60x" km pér kohén prej 10k orésh. Me ¢farg shpejtésie ka lEvizur
automobili?

S0 —6xkm/h  Thjeshtuar me 10x

Automobili ka lévizur me shpejtési prej fx km/h.

SHEMBULLI 8
et balh X —6fx+9
Thieshtoni thyesén: ~ 2) -77——.a#0.a#b b) "fﬁ!':"i.;if"‘t# 3,XF0
a) &b 6a2h Nése numéruesi dhe eméruesi jané polinome, atéhere ata i
TR b P zhérthejmé né shumézues (& thjeshts.
= ;‘ibbm;ea g
b) @ _6xt+o _ (x—3) Pastaj, nése né numerues dhe emérues paragiten shumezues
22 —6x  20x—3) t& pérbashket, atéheré i thjshtojmé ata.
= ‘]:H;j,x;&a,x;éu

Sjellja e thyesave algjebrike né emérues té njéjté

| AKTIVITET

Th}ﬁsat%dhe%kmﬁemémmitendz}ﬁhémﬁp]&gmﬂpmdurﬁnmeﬁdlﬁnﬂﬁmtjmﬁsjeﬂﬁnﬁ
thyesa me emérues t& njejté:
1—5—1@%:&:%

272378 3.2
Me zgjerim, dy ose disa thyesa algjebrike me emeruesit e ndryshém mund € sillen né thyesa algjebri-
ke me emerues {& njgjte.
Procedura quhet sjellja né emérues té njéjte.
PEr emérues t& pérbashket t€ disa thyesave algjebrike zakonisht merret prodhimi i gfith eméruesve
ose shuméfishi mé i voggl i perbashket i emeruesve & thyesave.
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SHEMBULLI 9@

b w
Sillni n# emérues mé t& voggl & perbashkes thyesat: EELJ, 3y dhe 4;—],.

SHVP (Zxy, Iy, 4n) = 120y
Gjejmé SHVP e eméruesve t& thyesave algjebrike

Ly ({2ey) =6 SHVP i gjetur pjesétohet me eméroesin e secilés thyess
12y : (3y) = 4x* algjebrike g& t& fitohet shprehja me & cilén duhet & zgje-
1265 s ) — 3x rohet emeruesi i secilés thyese, pérkatésisht.

ol L S T E shumé&zojmé numéruesin dhe eméruesin e secilés thyesé
20y - 2y-6 120y 7 7% lesebrike me shprehjen pérkatése.

b _ b-4x® _ a4be t e fituara kang emérues mé t€ vogél
?y‘y-qf‘ufy‘xin’yiu péxmﬁmaﬂlket‘ s N
S A AR T

XEOLYED

4xy ~ 4xy-3x ~ 12x%

SHEMBULLI 10
;i 29 62y
EIHﬂineememﬁtenjejtethrﬁﬁtf_Ex+gdhgaf}l+u}“
¥—9 _(x—3)x+3) _x+3 )
F_6x+8  (x—3F Xx—3 Fillimisht i thjeshtojmé thyesat algjebrike.
6x’y  6xy  2x
IXYy+ 6xy  3xp(x+2)  x42
¥_9 _ x43_ (x+3)x+1)

f_ﬁ_x+g TR NS T {x_3:"::x-+13 SHW{I-E,I+E:I:[I—3}-{_;+E}

6x” _ 2x _ x(x—3
T " T iRy MR

| DETYRA 1
Slmdérmninéemiim&sténjﬁjtéﬂxyemL
5 A
2 fdhegly b gasdiesy o miydeza g
| DETYRA 2

Nenjeshisheka— litra léng, kurse né njé tfjetérka —— JP+4 litra [Eng. Sillni t& dy sasité e [Engut né
EmMErues e njgjte.

DETYRA PER USHTRIME
1. Pércilat vlera t€ x, nuk ka kuptim thyeza:
B x_:; b Xx—3 1 1

o) x—2)Nx—5) © F_4
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2. Thijeshtoni thyesén me ndihmen e rregullave t& fugizimit

iz by — = 4¥Xx —3y)? (x—¥)*(x +1)°
2 i L v v e e
3. Thjeshtoni thyesén:
ﬂl]It'itl_.l: by X 44x+4 €) ol e, 0 o} ) gy ia
s X —4 Frrox-1 ¥ xy
4. Thieshtoni thyesén:
3}13u+5 ) 2aX—3y) oy 3341
a +8 6a2(3y — X) ax + ay ¢ SF_1

5. Thjeshtoni thyesgn dhe njehsoni vlerén e saj:
e RIS Lol T,
a}zu—m"wﬂz':’ b) f+:11"3r-‘5=3=5 C) Iy PErx=a

6. Sillni thyesat algjebrike né emérues mé & voggl & perbashket:
ofacl b Ibaet o5 e
7. Sillni thyesat algjebrike né emérues mé & voggl t& perbashket:
3 5 spade s b) Ii}dhﬂxfl? €) f-rll-_}'dl‘eﬁ
¢ xzjy’xzfydhef?f d) a? EElrul:z‘.n:a-;-‘rcl x‘+25;lx+u1 dh) Exj—ldhﬂ-flfjizx

8. NE njé fabrike ka 36cy* pjesg automobilash q& duhet £ paketohen ng kuti me nga 6ay pjese. Sa
kuti do t& paketohen?

9. N shishe & vogel né laborator ka tretésiré prej c——ml. Nese sasia duhet (€ shprehet me eméru-
es 105 — x), atEheré me cilén shprehje duhet t& zgjerohet thyesa algjebrike?

2.14. Veprime me thyesa algjebrike

Mbledhja dhe zbritja e thyesave algjebrike
| AKTIVITET
Njehsoni:
8 4 TR 4
9 s+isdhers =5 b) 5 *sdes =3
Shpjegoni rregullat sipas s& cilave i kryet mbledhjen dhe zbritjen.

Rregullat pér mbledhjen dhe zbritjen e thyesave algjebrike jang t8 nj&jta si edhe rregullat pér mbledh-
jen dhe zbritjen e thyesave t2 rendomta.

SHEMBULLI 1

Gjeni shumén e th brike 2% dhe 5_.
jeni s e thyesave algje 27 8 2
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Jx-. 5 AxES Thyesat algjebrike kang emruesit e njgjte.
Lt J#0
P T T Num#ruesi 1 shumes 8shté shuma e numéruesve t& thyesave
algjebrike.
Eméruesi i shumés EshtE { barabarté me eméruesin e thyesave
algjebrike.

Thyesat algjebrike me eméruesit e njéjteé mblidhen ashtu g& mblidhen num#ruesit e tyre, pastaj
shuma eﬂnmpjﬁetuhetnm eméruesin e njéjté:

Y oL
SHEMBULLI 2
Gjeni shumén e thyesave algjebrike 1“1 3;;' __1]‘ dhe Ex_—ﬂf'
S ee e Sl
| DETYRA 1
el atnmen zs:: +:ﬂ:¥: * uznff

SHEMBULLI 3
Giej ndryshimin e thyesés algjebrike ¢ me thyesén algjebrike 952

a_a+3_a-—(a+3) Thyesat algjebrike kang eméruesit e njgjts.

E e ¢ Numéruesi i ndryshimit éshté ndryshimi i numéruesve t& thyesés
Sl & zhritshmit dhe thyesés - zhritisit.

¢ ¢ Eméruesi i ndryshimit &shté i barabarté me eméruesin e thyesave.

Thyesat algjebrike me eméruesit e njéjté zbriten ashtu g€ nga numéruesi i & zbritshmit zbritet
numeruesi i zbritesit, pastaj ndryshimi i fituar pjesétohet me em&mesin e tyre t& perbashket:
A B_A-1B

c- - ¢ vFoe
SHEMBULLI 4
Gjeni ndryshimin 6a—1_ 2a—b,
J a+1 a+1

6a—1 2a—b_6a—1—(2a—b) _6éa—1-2a+b _4a+b— —1 g1
a+1 a+1 a+1 == a+1 a+1
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| DETYRA 2

Cieni 20—3b 4a-5

B T

Nese thyesat algjebrike kang emeruesit e ndryshém, atehes® ato fillimisht kthehen ng thyesa me emému-
es {2 njgjté, e mé pas mblidhen ose zbriten =i thyesa me eméruesit e njgjte:

MEN"MN"M-N

SHEMBULLI 5
Kryeni operacionet e kErkuara:
sh 3 b 2 3 1 e i
Dot Ta Desztr—cx 9 %a-z D mpta-d
b , 3 2b_5b-2b43.a42b-4ab _ 100 4 3a 4 Bab®
2) @ TapTa T 4a*h _%‘ﬂiﬂ’bin
ke 3 12 3 1 _—x43Ix—{x-¢€) ¢
h}c—x"':u:—c T R x—c) _x{x—c}‘xi’xic
ax _a,  ax _ afa—x)+ax _ a’
©) T 1 f—% a—Xx _u—x’ﬂix
B _ b wm-b_ b +(2a-b}2a+b)_ 4a®
S w1 20+ b = Saypl¥
| DETYRA 3

Elektricisti preu dy copa teli, njérin me gjatési ?i metra, kurse tjetrin me gjatési zfim
X ¥
Sa Eshik e gjithé gjatésia e telit g preu elektricisti? Shkruani pérgjigien né formén e thyesgs algjebrike.

Shumézimi dhe pjesétimi i thyesave algjebrike

| AKTIVITET
3 5.3
Niehsoni:a) 2.2 b) (2) o 3:3
Shpjeoni rregullat sipas s& cilave kryet operacionet e kérkuara,

Per shumézimin, fugizimin dhe pjesétimin e thyesave algjebrike vlejng rregullat e njéjta si pér thye-
sat ¢ rendomita.

SHEMBULLI &
: Qe
Gjeni prodhimin e thyesave algjebrike T dhe ézf.
%‘,&:5'_’;; Numéruesi &shté prodhim i numéruesve t& thyesave algjebrike.
= Eméruesi éshté prodhim i eméruesve t& thyesave algjebrike.

3

_Sxy _ 3
Ty Iy
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Thyesat algjebrike shumézohen ashtu g vegmas shumezohen numeruesit dhe eméruesit, e mé#
prandaj prodhimi i numéruesve 8shié numéruesi, kurse prodhimi i em&ruesve &shité eméruesi i
WMA :

4
E'D” B

=4S B0D#0

SHEMBULLI 7

. sa*x I
Shumézoni thyesat algjebrike A0y dhe —=

sa’x [ 9Py }_ Sa’x -9y _ EL | J

30y \ 1oax) T 3y -10m T 2%
SHEMBULLI 8
Tiekﬁndéslﬂkﬁndd:ejtﬁkahmtem&g]atﬁsixz_4cmdhe%m5aéshtésypﬂmPetmkﬁudEﬂﬂﬁ
A e ox-2Y. . Mx=3F ... 23
F_z{x’—q .1|:+1]_m{.vr?—--:t]|r:.1|:+1;'|_1|{.1u:+.1]|":'"1

i et = L 5
Syprina e trekEndéshit éshts m cme.

Gjaté shumégzimit t8 thyesave algjebrike duhet paré nése mund t& kryhet thjeshtimi. Pér kétg géllim,
numéruesit dhe emBruesit, (nése jané polinome) 1 zbérthejme né shumézues, kurse thjeshtimin e krye-
jmé pérpara shumézimit t8 numéruesve dhe eméruesve, sikurse 8shis treguar mé siper.

| DETYRA 4

Gjeni prodhimin e thyesave algjebrike 5=~ dhe AE

1—2x+ ¥

Thyesa algjebrike fugizohet ashtu g& numéruesi dhe em#ruesi i saj, vegmas, fugizohen me tregu-
esin e njgjté t& fugiss:

[%}" - ‘%,B LoneZ.

SHEMBLULLI ©
k)
izimin { 2E°XY
Keyent fugrimtn (222)

2Px\ _ (20%x) _ safy®
3b } N L Lt

| DETYRA 5

Gjeni fuging e katért t& thyesés algjebrike u“bi -
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Thyesat algjebrike pjesétohen ashtu q& thyesa - i pjesBtueshmi shumgzohet me vlersén reciproke
1 thyesés - plesétuesit
£:E=2. 2 B40,C#0,D0.

SHEMBULLI 10

Gieni herésin: aj—% : Egi b) "1—"1:23“1 (a—b+1)

28a , 140® _  28aq 15b* _  28a-150* _  6b
s i e e e e L L

 —b* +2a 41 (@+1* -  a-b+1_(a+1-b¥a+1+5b) 1

IJ : —_ =i = B = = .

; 3x® =02 3x® 1 32 @—b+1
:%::-l,ﬂ—b+1rlelx;ﬁﬂ

| DETYRA 6

Pjeaﬁtuni&:}'ﬁséualg]etuﬂ:ef": — me thyesén algjebrike x* +4%°,
& X—4

SHEMBULLI 1

Parcela drejtkéndore ka sypring 12 metra katroré. Nese gjerésia &shté 2 metra, sa &shié gjatesia e saj?
x ¥

%' :%-%:‘L—Pmetm Gjaﬁsiaepa:cﬂé&éshﬁl—ymem

e |

DETYRA PER USHTRIME
Kryeni operacionet e theksuara me thyesat algjebrike:

L 3}%14_2%—5 b) 2u;—1+3xﬂ—1_xﬂ—z ¢l ;I_-g;l’:_'_éx_—z;_[:_—;:

= ﬂ}ﬁ_zxil b .t’—jrx+4+f5—4 “J%"'%"'E

% 8 .tzll—l_lff-l_.tll b) 3014_014—4"'::1—1 Cjﬂ:ri_:?—;;"’l—i?f
* a}ﬁ"_ci;x_}r h}%_ﬁ c) xl—H_J-ct‘tlEi f+§x+9

% 3}::;22 ‘uzTﬂb ) %1% c) ﬁx:z;ﬂ—zz'az:f;iz

« 0551057 wabyigts 9 Th iR

2 ] 1
7. Gjeni perimetrin e katerkendeshit me brinfe ¥ 5, 7 4 3, 75 =3 dhe .

163



X —

_ - 2 2 x
8. [ﬁenisy,rpﬂnﬂﬂem[:lezitmelmt&mf+4dlmham oI e

L%
9. hﬁs&nmrujadiméshtéf_d_ipmtetna,m:taﬁm x“xj-l proteina, t€ satén pjest t€ nevojés
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ditore pér proteina e merr 4

DETYRA PER PERSERITJE DHE PERFORCIM

. Njehsoni vlerén e shprehjes dhe bEni kontrollin me kalkulator:

a)a® +2}a—F +a—apira=64  b) x2—Yx? +50/x— 7 pérx=81
Pa pErdorimin e kalkulatorit njehsoni:

() (&) @G G760

1 5 2
C)9Z — G416 4 1253

Shkruani zgjidhjen né formé & thyesés.
Kryeni operacionet e kérkuara me fugité me tregues numér & ploté:
3 y2 a2 4b2 (a4 B2\ i ey
%) 273 + ) b} a*t+bt { ab ] <) (TE_ : }
Kryeni operacionet e kérkuara me fugité me tregues numra racionalg:
T a T 2
a)gibs :ab"z b (“""‘1"—“1‘? 4) c) Eg_l 2 _ﬂ;— gm T
a# g3 —g 3 a2 —g 3
Njé avion ka fluturuar nga Evropa deri ng Australi. Aeroportet jang né largesi 9,39 - 10° km nga

njéri - tjetrl. Fluturimi zgjat 7,26 - 10° minuta.

Shpejtésia mesatare = distanca e pErgjithshme : koha e nevojshme

Cila ka gené shpejtésia mesatare e avionit e shprehur né kilometra pér minutg?

Satumni nuk ka orbitg rrethore rreth Diellit, por ka largési minimale dhe maksimale nga ai.
minimale e Saturnit nga Dielli 8shté 4,6 - 10° km, kurse ajo maksimale 8shtg 6,98 - 107 km.

Sa Eshté ndryshimi né kilometra ndérmjet kétyre dy largésive? Shkruani pérgjigien né formén
standarde.

Gjeni bashkesing e vlerave (& lejuara t€ ndryshoreve né shprehjen:

X+5x+3 T — 16 2a —2b
) - R | ) (a+4)-(a—4) o=
Thjeshtoni polinomet.

a) Ta’ - 8,26+ 0,56-03c" -a's® b) Tapz— 4’z - Ta + b — g + 42

Lirohuni nga kllapat dhe thjeshtoni shprehjen:

a) (Zx-y+x)—(x+y-5%) b) o' - 2ab- b - [4a? + 6ab —(-2ab + TH7))

¢) -[la- 58+ ) -Ta+H-5]  §) Ty (S - Oz - I) - 2y - [Rgz - (Boz— 442)]



SHPREHJET ALGIEBRIKE RACIOMNALE

10. Kompania e ndertimit e llogarit harxhimin e pErgjithshém t8 materialit pér dy projekte duke pér-
dorur polinome. Cmimi i projektit t8 par# gshi 4« 4+ 3x + 5 euro. Cmimi i projektit t8 dyte &shig
27 —x+ 7 euro, ku x 8shté numri i ditéve € punés.

a) Gjeni harxhimet e pérgjithshme pér t& dy projektet bashkerisht.
b) Gjeni ndryshimin e harxhimeve ndérmjet dy projekteve.
11. Kryeni operacionet e shénuara dhe thjeshtoni shprehjet:
a) 4y - G+ 5) - (—dx) b) (- 6x+ 5) - (—4x)
€)(3x + 4y) - (' + 57) ¢) (3x-3y) - (dx+7) - (2x—y) - (3x + By)
diix+2+1):-x+1) dh) (¥ -4&5+5):(x*+6)

12. Dizajnuesi i peizazheve rregullon njg kopsht drejtkEndor ku gjatsia 8shté ' + 5x + 6 metra, kur-
s& gjerésia x + 2 metra. Gjeni polinomin p¥r syprinén e kopshtit

13. Kryeni operacionet e shénuara dhe thjeshtoni shprehjet:
a)(x+yF - (x-yF +(x-y)-(x+y) b) (e+1V+Ho-1F-Se+1)-(o-1)

14. Njehsoni nE ményrén mé t& shpejts:

a)4017 b)) 1002 ) 9 ¢) 57-63 d) 7P-68 dh) 1,01-099
15. Né njé kopsht frutash kishte o rreshta me nga b pemé frutash né secilin rresht. Sa pemé kishte mé

shumé né kopshtin tjetér, ng t& cilin kishte 15 meshta mé shumé, po nga 3 pem# mé pak né secilin
rresht, se sa né kopshtin e paré. Njehsoni numrin e peméve pér e = 30, b = 38,

16. Zb#rthe né shum#zues té thjeshi® shprehjen:
a) 12ax — 6bxc+ 2ay - by by - 1y 4+ 257 ) g*—2ab+ B¢
gla+3a+3a+9 dir-+x+o’-3ax+a dh) S+¥+{x+yf+27-y

17. Gjeni SHVP e polinomeve:
1) @y +x* dhe #-y? b) 5x-53x+3 dhe 28-2 ) -2y dhe @ -day + 47

18. Gjeni PMP (& polinomeve: a) 6oy dhe9’y b) ' +4x+ddhe -4 ¢) o' +8,0'-4dhea’+2a

19. Njehsoni vlerén e shprehjes:

::+b
20. Kryeni operacionet e shénuara:
1) -1 1 1 1—2¢ r¥—25 x*_3x
@2l I yiThogheaTa o 5P ETE
21. Thjeshtoni shprehjen:
X T S h31:1+31:u+5y‘ (x+1)
N 2y " +xr - DT iy ni_ip
s A, Sk e, #41 41
O T @YD 5_:){ 1} ( - +1}

22. Njé inxhinier projekton njé tra gé duhet t& mhand}‘ ngarkesa t& ndryshme, t8 shpémdara népér
gjamdneeﬂ_hﬂhmdaﬂaengarkmmperg]iﬂmbm&sht&dhm&me

x— g+x ix

Thjeshtoni shprehjen dhe shpjegoni pse shprehja e thjeshtuar ndihmon ng logaritjet inxhinierike.
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FUNKSIONI, BARAZIMI,
SISTEMI | DY BARAZIMEVE
DHE PABARAZIMI

Me shtjellimin e késaj teme do
té aftésoheni:

1. té llogaritni perimetrin dhe syprinén e shumé-
kéndéshave, kulmet e t& ciléve jané dhén& me
koordinata;

2. té njihni varésing lineare né situata proble-
more, ta shkruani até si funksion, té viza-
teni grafikun e saj, t& analizoni dhe t& nxirrni

pérfundime;

3. té zgjidhni situata problemore gé reduktohen
né barazim, sistemn barazimesh lineare me dy
. t& panjohura dhe pabarazi.




3.1. Koordinatat e pikés dhe distanca
ndérmjet dy pikave né sistemin
koordinativ kénddrejté

Koordinatat pikés

| AKTIVITET
a) Shkruani koordinatat e pikave M, T, E, O, @ dhe R, t€ shénuara né boshtin numerik ng vizatimin 1.
t ¢ OET M
7T 6-5 43 2-1 012 3435%67 =

Vizatimi 1

Vizatoni njé bosht numerik dhe shénoni pikat 4(42) dhe B{-2).
5i jané largesat e pikave A{+2) dhe B{-2) nga origjina e koordinatave 07

Sistemi koordinativ kénddrejté (ose kartezian)
perbehet nga dy boshte numerike reciprokisht normale,
t€ quajtura boshte koordinative {vizatimi 2).

Boshti koordinativ horizontal quhet boshti x ose bosh-
ti i abshisave.

Boshti koordinativ vertikal quhet boshti y cse boshti i
ordinatave.

Pika n t€ cilén priten dy boshtet koordinative quhet ori-
gjiné e koordinatave dhe shénohet me 0.

Kahja pozitive e boshtit t& abshisave merret kahja
djathtas nga origjina e koordinatave.

14

L
b
w Ry
rd
frd
Tt

Vizatimi 2

Kahja pozitive e boshtit té ordinatave merret kahja lart nga origjina e koordinatave.
Rrafshi né t& cilin &shté pércaktuar sistemi koordinativ quhet rrafsh koordinativ.

P éshté njé piké né rrafshin koordinativ (vizatim 3).
Pika A éshté projeksioni normal i pikés P mbi boshtin x.
Pika v &shite projeksioni normal i pikés P mbi boshtin y.
Pikis M i pérgjigjet njé numér i vetém real x né boshtin x.
Pikes N i pérgjigiet njé numeér i vetém real y né boshtin y.

Pogicioni i pikes P ésht plotésisht | pércakiuar nga cifti { renditur (x

¥) i numrave realg, t€ quajtur koordinata (& pikés P.
Numri x quhet koordinaté e paré ose abshis€ e pikés P.

Numri y quhet koordinaté e dyté ose ordinaté e pikés p.

Shkruajmé Aix, y).

 Pix v

iLr

o

Vizatimi 3

1a7



SHEMBULLI 1
Vizatoni ng rrafshin koordinativ pikén P(2, 3).

Vizatojmé normalen mbi boshtin x pérmes pikés me koordinatg 2 M

- .3
Vizatojmé normalen mbi boshtin y pérmes pikés me koordinaté 3. . ks

Pika P Eshte pika e prerjes s& dy normaleve (vizatimi 4). , .

Vizatimi 4

Boshtet koordinative e ndajng rmafshin koordinativ ngé "
katér pjesé té quajtura kuadranté (vizatimi 5). '
Kuadranti I Esht pjesa lart djathtas
Kuadranti IT 8sht€ pjesa lart majtas kuadrantill | kuadranti I
Kuadranti IT1 &shtg pjesa posht€ majtas w=lh, v =), v
Kuadranti I'V &shi# pjesa poshig djathtas : .
Pika P, y) ndodhet ng: O 1
Kuadrantin I, nése x > 0 dhe y > 0 kuadrantl ITT | kuadranti TV
Kuadrantin IT nése, x < 0 dhey > 0
Kuadrantin 1T nése, x <0 dhe y <0 <0 p0 | 220,y
Kuadrantin IV nése, x = 0 dhe y < 0

Vizatimi 5

SHEMBULLI 2
Vizatoni né rrafshin koordinativ pikat:
a) A5 2) b) B(4,0) c) C(=33) ¢) D0, 3)
d B-6,-1) dyA-20 ¢ Cc(2-}) © HO-9
dhe pércaktoni n€ cilin kuadrant ose mbi cilin bosht ndodhen..
a).A(5, 2) ndodhet né kuadrantin e paré €y-3,5)%
b) (4, 0) ndodhet mbi boshtin x ]
) €(=3, 5) ndodhet né kuadrantin e dyté *N0.3)
¢) D(D, 3) ndodhet mhi boshtin y 2 *4i5.2)
d) B(~6, —1) ndodhet ng kuadrantin e treté A2 Bi4O)
dh) (-2, 0) ndodhet mbi boshtin x [FA #3174 r“r:Jj 56 3
1 i g E{-6,-1) s i
¢) G (2,3 ) ndodhet né kuadrantin e katért 2
&) |0, —4) ndodhet mbi boshtin y &

Pikat jang paragitur né vizatimin 6. Vizatimi &
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| DETYRA 1

Shkruani koordinatat & kulmeve té E Ly
gjashtgkéndeshit ABCDEF (vizatimi 7). Y e | A
.-"-r.. J. -_1'.
| DETYRA 2 2 .
n/ *
Vizatoni ng rrafshin koordinativ pikat: A(-4, 3), B(2, 3) o | M
dhe (2, -3). I ._l.“'“":.g 468 1 % ."I-l,."l j 5 &
— &
Pastaj, vizatoni pikén D ashtu g ABCD i jeté katror. £ B
Shkruani koordinatat e pikés D. ﬁz;ﬁmi .

Largesa (distanca) ndérmjet dy pikave

| AKTIVITET
Llogaritni largesén {distancén) ndérmjet pikave n€ boshtin numerik:
a)A(+2)dhe B(+4) b)m-4)dheM+7) c)A-3)dheQ(-5)  ¢) 5(-6)dhe T(+4)
Pastaj, kontrolloni sakigsing e formulés pér logaritjen e largésisé d ndérmjet pikave B(x,) dhe Fx,) né
boshtin numerik: d = |x] —x1| gé do té thoté d=x -x, L’.Ule E:rjdhed =X, kI.IIxJ 2.
Pérdorimi i sistemit koordinativ na lejon & llogarisim largesén ndérmjet dy pikave né rrafshin
koordinativ.

SHEMBULLI 3

Njé grimcé léviz né vijé & drejté nga pika fillestare 0(0, 0) drejt pikss fundore P:

a) A3,0) b) AD.4) c) P34)

Sa njési do t& zhvendoset pérgjaté boshtit x, dhe sa njési pérgjaté boshtit 7 Sa 8shié largesa d nga pika
fillestare deri te pika fundore e trajektores?

a) Grimea do té zhvendoset 3 njési pérgjaté boshtit x dhe 0 njési pargjaté boshtit y. Largesa nga pika
fillestare deri te pika fundore &shté gjithashtu 3 njési (vizatimi 8 a).

b} Zhvendosja e grimces do t& jeté O njési pergjaté boshtit x dhe 4 njési pérgjaté boshtit y. Larpesa nga
pika fillestare deri te pika fundore gshie gjithashtu 4 njési (vizatimi & b),

¢) Grimea do t& zhvendoset 3 njési pergjaté boshtit x dhe 4 njési pérgjaté hoshtit y (vizatimi 8 c).
Largesa nga pika fillestare deri te pika fundore, e llogaritur me teoremén e Pitagores, do (& jeté:
d=+{3—002+(4— 07 =3 + 42 = /25 = snjési.

a) W bl v c) ¥
app 4 AP
."-I-.X
'l 3 L 3 x (' 3 &
Vizptimi &
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Le t£ pércaktojmé largesén d midis pikave P, (x,, ) dhe P fx, ) n& rrafshin koordinativ.
Nise P, dhe P, shirihen né njg drejtéz paralele Nese P, dhe P, shtrihen né njé drejtéz paralele

me boshtin x, atéheré d = |x, - x| (vizatimi 9). me boshtin y, atéheré d = |y, - ,| (vizatimi 10).
.1I
¥ ¥ Lo
Rl
| SR T iR
I7 T
X O Y X ¥ol—4Blx, v}
Vizatimi 9 Vizatimi 10
Le t& supozojmé se P, dhe P, nuk shirihen ng njé drejtéz paralele ¥
me boshtin x, e as né njE drejtéz paralele me boshtin y (vizatimi 11). M Ricard
L - !
Zgjedhim pikén Pix, ¥,). /
Trekéndéshi | o o Eshté trekéndast Ikﬁl]ﬂdlEjl‘.E". /
Nga teorema e Pitagorés pér trekEndéshin p,P.F, fitojmé o X %
4% = |xz — 2y + ¥z — 3P e
Pershkaksex,—x >0dhey,~y, >Omjedhse d® = (x; — 1y P + (0 — 31 ppegy 0
Marrim rrénjén katrore nga & dy ant: d = f{x; — 0y P + (¥2 — 1) Vizatimi 11
SHEMBULLI 4

Largesa ndérmjet pikaver (2, —4) dhe P(-2, -1) né rrafshin koordinativ Eshté:

d=yfC2 -2 +(—1— (4P = [ 4P + F =16 +9 =125 =5

Me llogaritjen e distancEs m]dlsﬂhne P, (x,, y,} dhe P.{x, y,)n€ rrafshin koordinativ, n€ fakt llogari-
sim gjatEsing e segmentit PP BB = f(x; — )2 + (¥, — 1)

| DETYRA 3
Njehsoni gjatésité e brinjéve té trekéndéshit ABC, nése A(-1, 3), B2, 6) dhe (3, 2).

| DETYRA 4

Njé grimeé léviz nga pika A(2, 1) né piken B(f, 4), e pastaj né pikén c(9, 8). Sa éshté distanca totale g
ka pErshkuar grimca?

DETYRA PER USHTRIME
Vizatoni njé sistem koordinativ me boshte t8 shEnuar nga -6 deri ng 6.

1. Vizatoni pikat:
a) A(2, 1), B(2, 5), (6, 5) dhe D(6, 1), e pastaj emértoni formén gjeometrike ABCD.
b) B—4, 0), F-2, 4), G(0, 0),e pastaj, emértoni formién gjeometrike EFG.
c) -3, -1), K13, -3), L{3, ~4), M{3, 3), e pastaj, emértoni formén gjeometrike JELM.
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2. Vizatoni pikat: 52, 4), 1, -1) dhe G{-2, -1). Vizatoni pikén ¥ ashtu qé EFGH té jeté paralelo-
gram. Shkruani koordinatat e pikés &.

3. Ana, Blerim dhe Kate po pérpigen t& gjejné kulmin e treté, B, t& trekéndgshit barabrinjés PQR. Ata
e ding se A(1, 0) dhe (3, 0). Ana shkroi R(3, 6), Blerim R(2, -1), dhe Kate R(2, 5). Cili prej tyre e
shénoi sakis pikén R

4. Vizatoni pikat 5{-2, 4), T(—4, 1) dhe ©7-2, -2). Pastaj, vizatoni pikén 15, a) ashtu qé STUV & jeté
deltodd. Sa Eshite viera e koordinatés sé dyté a7
5, Vizatoni pikat A4(0, 3) dhe B(0, -1).

a) Vizatoni kulmet C dhe D€ katrorit ABCD, e pastaj shkruani koordinatat e tyre. Jang 8 mundsh-
me dy zgjidhje.
b) Vizatoni kulmet Pdhe Q & katrorit APBQ me diaponale AB, e pastaj shkruani koordinatat e tyre.

Cila piké ndodhet mé larg nga origjina e sistemit koordinativ, A(4, 2) ose B(-3, )7
Cila nga pikat A(5, 6) ose B(5, 3) &shtE mé afér pikés (-3, 2)7
Dy pikat skajore t& njE trau geliku jané ng koordinatat (-4,2) dhe (2,-2). Sa ésht@ gjatésia e traut?

Njehsoni gjatésité e brinjéve té trekéndashit ABC, nése:
a).A(-1, 3), B(2, 6) dhe (3, 2) b) A(-3,0), B0, 4) dhe O(-3, -2)
ME pas njehsoni perimetrin e trekEndéshit ABC.

10. Kulmet e trekéndéshit a) A(5, -3), B(2, 4) dhe &3, 2) b) A(3, 1), B(4, 3) dhe (6, 2)
PErcaktoni nEse trekEndBshi 8shté barakrahés, e pastaj njehsoni perimetrin e tij.

L

HULUMTIM sfraiivsiirdRipieainni i in R nnn i iRER Lt R LR r e PR Rt RN

NE rrafshin koordinativ zgjidhni njé pikE arbitrare Mix, y). Pastaj, gjeni koordinatat e pikés v,

nése

a) pika & EshtE pasgyra e pikés M nga simetria boshtore ng lidhje me boshtin x.

b) pika & &shig simetrike ndaj pikés M nga simetria boshtore ng lidhje me boshtin y.

c) pika N Eshié pasqyra e pikés M pér nga rrotullimi meth origjings s& koordinatave pér kéndin
prej 180e.

3.2. Pika e mesit e segmentit dhe syprina e
trekéndéshit

Pika e mesit e segmentit

| AKTIVITET
NE boshtin numerik gjeni pikén e mesit t& segmentit, skajet e t2 cilit jang:
a) A(+5)dhe B(+3) b) Mi-2) dhe M+4) c) P(-1)dhe -5) ¢) S(-3)dhe T+6)
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ME pas, kontrolloni saktésing e formulés pér llogaritjen e koordinatgs x, & pikés s& mesit (€ segmentit,
skajet e t& cilit kang koordinatat x, dhe x, né boshtin numerik: x; = 23
Feérdorimi i sistemit koordinativna lejon t£ gjejmé koordinatat e pikés s& mesit t& nje segmenti t¢ dhéng
nga pikat skajore (skajet).

2

SHEMBULLI 1

Njé alpinist 1éviz pérgjaté njé shtegu t& drejté nga pika e fillimit o(0, 0) drejt pikés fundore:
a) A4,0) b) R0, 2) c) A4, 2).
Gjeni koordinatat e mesit 5 t& shtegut OP.

a) A]pﬁﬁﬂilevizp&rg]al&hushﬁl;ﬂnmﬂmﬁepmem&ﬂtteshl&gutmhte—t- 2, ndérsa ko-
ordinata e dyté &sht& 0, pra 5(2,0) {vizatimi 1 a).

b) NE kBtE rast alpinisti [Eviz pérgjaté boshtit y. Koordinata e paré e mesit & shtegut Esht€ 0, ndérsa
kumdinamEdytemh:ef’+1—1,pmsm,1}mmumu b).

c) Koordinata e paré e mesit Lesht&gul:iﬁhté ‘*%F ::,ndﬁrml:nm‘dinataedﬁé'&htﬁ% =1.ME

k&t rast 8(2,1) (vizatimi 1 c).
al w 6} ¥ B) M
Pt I i
s = it 1 '
0 5 4 x O ¥ 7 T 4 x

Vizatimi 1

Le t€ jeté P,(x,, »,) pika e mesit e segmentit me skajet P, (x,.y,) dhe P, (x, ).

I"TEEE.F dhe P, shirihen né njé drejtéz paralele Nese P dhe P shtrihennenjedrejl:ezparalele
]hliux., atéhere (vizatimi 2) me tin y, atéheré (vizatimi 3)
X
Ia=—1'£x‘ dhey, =y, =¥ ¥i= H—;}" dhex, =x =x
i .1I
A} LAENTY b # Pl
=1 . . IE:_\'}L::, b= Hi+¥a
s o Blxyw)
: o S a "
b 5 4
. o ¥ iP’”,:::I Ml
Vizatimi 2 Vizmtimi 3

Le t€ supozojmé se P, dhe P, nuk shirihen né njg drejtéz paralele me boshtin x, e as né njg drejtéz pa-
ralele me boshtin v (vizatimi 4).
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Koordinatat e projeksioneve ortogonale

M, M, dhe M, ng boshtin x, (& pikave P,
P, dhe P, jané x, x, dhe x; = 1+ %
perkatésisht. .

Koordinatat e projeksioneve ortogonale -

N, N, dhe N, ng boshtin y, té pikave P, Y =—5

P, :ihe P, jané y, y, dhe y, = Lt ‘;h
pEIkal:&EiSh[.

SHEMBULLI 2

Gjeni koordinatat e pikes s& mesit P,(x,, ,) t& segmentit me skaje P,(4, -5) dhe P,{-6, -3).

I;:ﬂ_—ﬂ:—ldhﬂ_ﬁ,:

—5 +(—3) .
2 2 -

| DETYRA 1

Njé tra homogjen 1 ka skajet né pikat P(3, 7) dhe R(11, -1). Ku ndodhet gendra e réndesés T8 traut?

Syprina e trekéndéshit

S_',.rpﬂna § e trekéndéshit ABC me kulme Alx, y), Bix,, ;) dhe Olx;, y,) njehsohet me formulen

5_—|:|:1|{_}~3 ¥a) + Xp(¥s — By ) + %0y —

SHEMBULLI 3

¥; )| njési katrore.

Njehsoni syprinén e trekéndéshit ABC, nése A(-1, -2), B(3, -2) dhe C(1, 5) (vizitimi 5).

Sipas formules pEr njehsimin e syprins s& njé

trekéndéshi, kulmet e t& cilit jan€ dhéngé me koordinatat e tyre,

njehsojme:
5= %I(—I}IE—E —5+3A5-(-+1-2-(-2 =
= %I(—llﬁ—?}l +35+ 2D+ U-2+2) =
1

=E|:I'+11+EI| = 14 njisi katrore.

": 11,5

A(-1,-2)

- *
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Syprina e trekéndgshit ABC me kulme A(x, ), Blx,, y,) dhe C'(,\:i,yij &shté e barabarté me zero, nése

dhe vetém nése kulmet e tij jang kolineare. Prandaj, kushti pér
H:I],J-&} dhe af-'c'_d }'3}'&511&:
o=y + x5 0-3) x50y -p) =0

tin e tri pikave Alx,, y,),

SHEMBULLI 4
Kontrolloni nése pikat M(1, 2), M3, 6) dhe (5, 10) jané kolineare? x,(v,-y,) + 3 (5 ~3,) + 50, =32) =0

Sipas kushtit pgr kolinearitetin e tri pikave njehsojmé:
K6-10)+310-2) + 5(2-6) =—4 + 24 -20 =0
Pikat e dh#na jan# kolineare.

Fér t& gjetur syprinén e ¢farédo shumekEndéshi, e ndajmé shumgkéndéshin né trekEndesha, 2 cilét
jang disjunkté dhe unioni i t# ciléve gshig i barabarté me shumgkendéshin. Pastaj njehsofmé sypri-
nat e trekéndéshave. Syprina e shumgkendéshit shi# e barabarte me shumén e syprinave & 8 gjithé

SHEMBULLI 5

Gjeni syprinén e katérkendashit ABCD, kulmet e t& cilit jang
Afl, ~4), B(-2,-3), O-3, 5) dhe D(6, 7) (vizitimi 6).

Llogarisim syprinén s, té trekéndéshit ARD: i Di6,7)
St = L[=3-7) + (-2X7 — (=) + 64— (-3 = asy_L— 7 |
=y i
= ill{—m]l + (=211 + 6(-1)| = FIF
| ’
=%|_1{}_11—ﬁ|=19njésil:m \ -
-+ TF 11 + P
Llogarisim sypringn 5, t trekéndéshit BCD: |~ /
Sy = 31=2(5 =)+ (=3)(7+3) +6(-3 - 5)| = 823 3441 4)
1 tranme

= ZH-2)(-2)+(-3) 10+ 6(-8)| =
1 =
= 14 —30 — 48| = 37njesi katrore

Per té llogaritur syprinén s t& katérkéndeshit ABCD, mbledhim sypringn 5, té trekéndgshit ABD dhe
syprinén 5, t& trekEndéshit BCD:

5=25 + 5, =19 + 37 = 56 njési katrore.

Syprina 5 e katérkendgshit ABCD &shiE 56 njsi katrore.

| DETYRA 2
Pér cilén vieré {& a syprina e trekéndéshit ABC me kulme A{a, 2a), B(3, 11) dhe (8, 6) éshi@ 5 njési

katrore?
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NI, BARAZIMI, SISTEMI | DY BARAZIMEVE DHE PABARAZIMI

| DETYRA 2

Ana fugore e gatisé s& shtépisé s Damianit #shig njé trapez barakrahgs ABCD, kulmet e t& cilit kang
koordinata A(-6, 0), B(6, 0), (3, 4) dhe D(-3, 4). Damiani déshiron t& vendosé panele diellore né 8
gjithe sipérfagen e angs jugore t€ catisE, NEse nga 1 metér katror panele diellore Damiani mund t2 pro-
dhaojé 300 vat-oré energji elekirike ng ditg, sa energji elekirike do t& prodhojg gjaté njé periudhe prej
90 ditEsh me diell?

DETYRA PER USHTRIME
1. Gjeni koordinatat e pik#s s mesit 5 € segmentit AB, nése:
a).A(3, 6) dhe B(9, 12) b).A(-1,2) dhe B(3, 5) c)A(-2, —4) dhe B(-3,7)

2. Pika e mesit e segmentit AB me skaje A(10, a) dhe B(4, 3) &shité 7, 5).
Sa &shié vlera e parametrit a7

3. Nédrejtkéndéshin ABCD dy kulme t& kundérta jan& 4(-2,~4) dhe c(8,6). Cilat jan# koordinatat e
prerjes 5 t€ diagonaleve t& drejtkEndeéshit?

4. Njé shin€ e montuar &sht# e vendasur nga pika A deri te pika B. Cilat jan€ koordinatat e pikss s&
mesit C né té cilén duhet & vendoset mbéshtetésja e shings?

5. Njehsoni gjatésing dhe gjeni pikeén e »
mesit t& cdo segmenti né vizatimin 7. oy 1
e 5
6. Nijehsoni syprinén e paralelogramit ABCD, ngse ol
A(0,1), B(3, 7), (4, 4) dhe D(1, -2). P
7. Njehsoni syprinén e trapezit ABCD, nése ) jﬁ iy
A(1,4), B(5, 3), (=3, =5) dhe D(-2, 1). e gt R B 7 —
4 o _.-"‘ [N | - __--"*.'(
8. Tregoni nése pikat A(1, 2), B(3, 6) dhe CH R o i T
(5, 10} jané kolineare TS ___* I'.
9. Pikat.a(-2, —3), B(3, -1} dhe C(1, 4) jané kul- TR \
me (& trekéndéshit ABC. Njehsoni syprinén P A
e trekéndéshit A B C,, nése A, B, dhe C, L
jané pikat e mesit t& brinjév BC, AC dhe AB, Wkt ]
pérkatésisht.

10. Nj& punétor ka salduar nje pllake metali me kul-
me nE.A(-2,-1), B(4,3) dhe C(1,6). Sa ésht@ sypri-
na e pllakes?
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3.3. Funksioni linear

Fusha e pérkufizimit dhe bashkésia e vlerave té funksionit
linear

SHEMBULLI 1

NjE tren u nis nga stacioni i cili ndodhet 4 kilometra larg qytetit A dhe filloi t€ Bvizé né mEnyre t&
njétrajishme, me shpejtési 50 kilometra né oré, né srejtim t& kundért t& qytetit A. Né gfar# distance nga
qyteti A do (& jets treni pas 1, 2, 3, ..., x orésh nga nisja?

Pas 1 ore treni do t€ jet€ larguar A (50 - 1 + 4) kilometra nga qyteti A, pas 2 orésh do t€ jeté larguar
(50 - 2 + 4) kilometra, pas x orésh do & jets larguar (50 - x + 4) kilometra.

Nése me y e shEnojme rmugén e kaluar, e cila &htg né funksion t& kohes x, atéheré mund € shkruajmé
se pas x orésh trend do t€ jet® 1 larpuar nga qyteti A pér pix) = (50 - x + 4) kilometra.

Funksioni y g€ jep numrin e kilometrave t8 pérshkuar n€ varési & numrit t8 oréve x Eshig funksioni
linear y =50x+ 4.

Nje funksion i formés y = ax + b, ku a dhe b jang numra realg, ndérsa x 8shié ndryshore
e pavarur quhet funksion linear.

Numri a quhet koeficienti pérpara ndryshores s€ pavarur x, ndérsa numri bquhet termi
i liré i funksionit linear.

NE rast t& pérgjithsh#m, fusha e pérkufizimit (domeni) D e funksionit linear y = ax + b Eshtg bash-
kEsia e numrave realé R, pra D=R.

NE mEnyre t& ngjashme, né rast t& pergjithshém, nése koeficlenti pérpara ndryshores a # 0, atéheré
bashkeésia e vlerave V t& funksionit linear #sht# bashkésia e numrave realé R, praD=R.

Neése g =0, atehers funksioni linear quhet funksion konstant.
Pér funksionin konstant y = b, bashkisia e vlerave "= (b} &shit# bashkesi njéelementéshe.

Nése funksioni shgyrtohet ng kushte t& caktuara, fusha e pérkufizimit dhe bashk#sia e vierave mund
i& jené nénbashkesi (£ verteta t8 bashkesisé s& numrave realé B. NE kétg kuptim, pér fushén e pérku-
fizimit dhe bashkésing e vierave t& funksionit linear nga shembulli 1 kemi D = [0, +=), V= [4, +=).

SHEMBLULLI 2

a) Funksioni y = —3x + 5 &shté linear me koeficient a = -3 dhe term t& liré b=5.
Pér fushen e pérkufizimit dhe bashkEsing e vlerave kemi se D=v=R.

b) Funksioni y = 3 Esht€ funksion konstant, sepse koeficienti a = 0.
Pér fushén e pérkufizimit dhe bashkEsing e vlerave kemi se D= R dhe v={3].
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SIONI, BARAZIMI, SISTEMI | DY BARAZIMEVE DHE PABARAZIMI

| DETYRA 1

NE njé rezervuar ka 10 litra ujg. Cdo minuté ng rezervuar derdhen nga 5 litra ujé.

a) Shkruani funksionin linear qé pércakion varésing e sasisg s ujit né rezervuar nga koha pér & ci-
lEn mbushet rezervuari.

b} SaéEsht€ koeficienti pérpara ndryshores s& pavarur, dhe sa Eshig termi i liré i funksionit linear?

) Percaktoni fushén e pérkufizimit dhe bashkesing e vierave t€ funksionit.

SHEMBULLI 3
Gjeni vlerén e koeficientit a, t& funksionit linear y = ax — 4, nése (3} = 2.
Duhet t& gjejmé vlerén e koeficientit a, ashtu q& pér vlerén e ndryshores x = 3 funksioni t& marré

vlerén 3{3) = 2. Kjo do t& thot se a - 3 -4 = 2 prej nga rrjedh se vlera e koeficientit perpara ndrysho-
resEshtE e =2.

Grafiku i funksionit linear dhe prerjet e grafikut me boshtet
keordinative

SHEMBULLI 4

NE tabelf jang dhéng disa vlera & funksionit linear x|3|-2[-1[0]1]2
¥ =x + 4 g€ korrespondojng me vlerat e ndryshores x. ¥y|1]|2([3]|4]|5]|6
Komponenta e paré e gifteve & renditura

(_31 l:lr 'I:_l' 1}; {,—1, 3}1 {l].4}1 []_' 5] dhﬂ {.E-, ﬁ} n I i 1.rle1'a :
ndryshores x, ndérsa komponenta e dyté éshté viera
perkatése e funksionit y.

EEto cifte t8 renditura mund t'1 paragesim =i pika

né mmafshin koordinativ, duke vendosur né boshtin

x koordinatén e pars, dhe n bashtin y koordinatén

e dyte.

Duke i lidhur ato, fitnjm# drejtéz, e cila vizualis} »
grafikun e funksionit linear t€ dhéngé parag
(vizatimi 1). Vizatimi 1

Grafiku i funksionit linear y = ax 8shté drejtéza e cila kalon npér origfinén e sistemit ko-
ordinativ (vizatimi 2).

PEr (€ vizatuar grafikun e funksionit linear y = ax, mjafton t€ vizatojmeé njé piké Rix,, ax).. Pastaj, vi-
zatojme njé vijé @ drejté qé kalon pérmes origjings s& koordinatave dhe pikés Rix, ax).
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Grafiku i funksionit linear y = ax + b &sh- ¥ . o

i& drejtéz paralele me grafikun e funksionit li- a,,} 2 &
neary = ax, e pret boshtin e abshisave nE pIkED  w (e &
M([-2, o) dhe boshtin e ordinatave né pikén / Lo

MO, B) 3). / P L 3F &

Ni kiété kuptim, koeficienti o pérpara ndrysho- - Ié i . M %ﬂ.;_, " | .
res s& pavarur quhet koeficient i drejtimit i : /P s
funksionit linear, dhe termi i liré b quhet pre- Vizatimi 2 Vizatimi 3

rje né boshtin e ordinatave. Pr £ vizatuar
grafikun e funksionit linear y = ax + b, mjaf-
ton t€ vizatojmé dy pika (€ grafikut. ME s€ shpeshti vizatojmé pikat e prerjes me boshtet koordinative
M ——b‘ n)dl'm?{l].bj. Vlera e ndryshores x5 = —:ipﬁrtﬁ cilén vlera e funksionit linear 8shté e bara-

'E}E:quuhetzemefnnksinuit.

SHEMBULLI 5

Zero e funksionit linear y = 2x— 4 Esht vlera e ndryshores x = —_T" =

Prerja e funksionit linear me boshtin x &shté ng pikén M2, O).
Prerja e funksionit linear me boshtin y Eshté ng pikén M0, 4.

SHEMBULLI &
Vizatoni grafikun e funksionit linear: a)y =2x+3 bly=—=+2

I gjejmé pikat e prerjes s& grafikut me boshtet koordinative, e pastaj e vizatojme drejtézén e cila kalon
pérmes kétyre dy pikave.

¥ 3
-ﬂ.] S T, :'\-1? h} - i .JK }

' ;03 LT i

x|g[s ul AL P

NERE Fl210 (1.2}

{-39]
g e ) ”":'N
Vizatimi 4 Vizatimi 5
| DETYRA 2

Njg automobil ngadaléson nga njé shpejtési prej 25 metra né sekondé me njé nxitim prej - 1 m/s2

a) Vizatoni grafikun e shpejigsisé s& automobilit, né varési 8 kohés, derisa automobili t8 ndalojé s&
lEvizuri.
b) Pércaktoni kohén pas s cilés automobili do t8 ndalojé.
| AKTIVITET
a) Vizatoni né t& njéjtin sistem koordinativ grafikét e funksioneve lineare y=3 dhey=x+ 3. Krahasoni
prerjet né boshtin e ordinatave, e pastaj pércaktoni pozicionin e ndérsjellé t& dy grafikéve. Cfaré
mund t& pérfundoni?
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b) Vizatoni né té njgjtin sistem koordinativ prafikét e funksioneve lineare y = 2x dhe y = 2x dhe kra-
hasoni koeficient#t e drejtimit, dhe m# pas pércaktoni pozicionin e ndgrsjellé té dy grafikéve. Claré
mund t& perfundoni?

Nese keni vizatuar saki€, me siguri fituat gé grafikét e funksioneve lienare y = 3 dhe y = x+ 3 priten

né pikeén M0, 3) (vizatimi 6), pasi g€ kang prerje & njgjté né boshtin e ordinatave, ndérsa grafikét e

funksioneve lineare y = 2x dhe y = 2x - 2 jané paralele, pasi funksionet lineare kané t& njgjtin koefi-

cient t& drejtimit (vizatimi 7).

ﬂ:l ; ‘-.-" b} ¥ i
0.3 4 : . L
BEE Fais :ul.z/y/ g
. I0E i
/
=3 . - ¥
s : :
e EIA %
I xjipj-3
ol il
; Vizatimi 7
Vizatimi

1. Grafikét e funksioneve lineare y = ax + b, dhe y = ax + b,, me koeficient t& njgjte dre-
jtimi dhe me prerje € ndryshme né boshtin e ordinatés, jang drejtéza paralele.

2. Ne vecanti, grafiku i funksionit y = ax+ b, pér a = 0 8sht# drejtéz paralele me boshtin
x, e cila kalon népér pikén 20, b).

3. Grafikét e funksioneve lineare y = a x + b dhey = ax + b, me prerje t€ njgjie b ne bosh-
tin e ordinatave dhe koeficient# drejtimi t& ndryshme, jang drejtéza t& calet e presin
boshtin e ordinatave né pikén M0, b

SHEMBULLI 7

Gjeni koeficientin e drejtimit e, ashtu g€ grafiku i funksionit lenar y = ax + 6 t€ jeté drejtéz paralele
me grafikun e funksionit linear y = 3x + 4.

Grafiket e t& dy funksioneve lineare do t& jené paralele, nése koeficientst e drejtimit do i kené t& bara-
barté, pra nése a = 3.

SHEMBULLI 8

Gjeni prerjen né boshtin e ordinatave b, ashtu g8 grafiku i funksionit linear y = fx - b ta presé boshtin
e ordinatave né pikén e njgjté né € cilén e pret edhe grafiku i funksionit linear y = -2x + 6.

Grafikgt e t& dy funksioneve lineare do ta presin boshtin e ordinatave né pikén e njgjtg, b = —6.
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| DETYRA 2

Mile déshiron t& transferojé fotot e ekskursionit nga telefoni ng kompjuter. Madhgsia totale e fotove

gé duhet t& transferohen Eshié 750 megabajt. Pasi ka transferuar 300 megabajt fotografi, vuri re se pér

t& transferuar fotot e mbetura duhet t2 presg edhe 90 sekonda.

a) Pércaktoni shpejtésing mesatare t8 transferimit t2 t£ dhénave.

b} Vizatoni njé grafik né t€ cilin shihet se si varet madhésia e fotove t8 transferuara nga koha e transfe-
rimit t& fotove.

Monotonia e funksionit linear

Funksioni linear né {8 cilin me mitjen e vlerés & ndryshores mitet edhe vlera e funksionit
quhet funksion monoton rrités.

Funksioni linear né t€ cilin me rritjen e vlerss s& ndryshores zvogglohet vlera e funksionit
quhet funksion monoton rénés (zvogélues ose zbrités).

PEr funksionin konstant do @€ themi se nuk #shi# as monoton rrités dhe as monoton rénés.

SHEMBULLI 9@

a) Funksioni linear y = 3x + 4 &shi monoton rritEs, sepse pérx, <x, vlen
I, + 4 < 3x, + 4, pray(x) <3{x,). Verejme se koeficient 1 drejtimit &shté pozitiv.
b} Funksioni linear y = —3x + 4 &shi& monoton rénés, sepse pérx, < x, vlen
o, + 4 > —Fx, + 4, pray(x) > yx,). NE kité rast koeficienti i drejtimit &shté negativ.

Funksioni linear y = ax + b &shté monoton rrités nése dhe vetém nése a > 0, ndérsa éshté
monoton rénés nése dhe vetém nése a < 0 (vizatimi 8).

b
I,

W _'\.'l_. i ¥
A \\x
a0 v eril o
%
o
] X ] X
Vizatimi 8

| DETYRA 4
Xhemaili hedh njé gur me mase 0,1 kilogram nga njé shk&mb 85 metra i larté.

a) Vizatoni grafikun e energjisé potenciale & gurit ng varési t& lartésis8, nga momenti i hedhjes deri
né rénien e gurit né toke.
b) A Eshté funksioni monoton rrités apo monoton rénés?
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'1 OMI, BARAZIMI, SISTEMI | DY BARAZIMEVE DHE PABARAZIMI

Studimi i kahut (rrjedhés) sé funksionit linear

TE studiohet kahu (rrjedha) e njé funksion linear do t€ thotg:

L. Te pércaktohet fusha e pérkufizimit dhe bashkgsia e vlerave t2 funksionit,
2. TE pErcaktohen prerjet me boshtet koordinative, dhe

3. Té pércakiohet nése funksioni &shté rrités, rénés apo konstant.

SHEMBULLI 10
Studioni kahun dhe skiconi grafikun e funksionit linear y = 3x- 1.

1. Per fushén e pérkufizimit D dhe bashkésing e vlerave e
Vkemi D=V =R. '"'_In'
2. Grafiku i funksionit linear e pret =l L
hnhﬂnxnﬁpikEnM{%,ﬂ}dhe .| /
boshtin y ng pikén M0, -1) A

3. Funksioni 8sht& monoton rrités, sepse koeficient i
drejtimit Eshté pozitiv. Konstruktimi i grafikut
shité paragitur né vizatimin 9.

£
0,1 1

Vizatimi 9

| DETYRA &

Eetr Verka ka 3000 lajthi pér t8 kaluar dimrin. Funksioni g€ pérshkruan numrin e lajthive t8 mble-
dhura nga Verka ketg vit 8shtg dhéng me y = 6lx + n, ku x Esht® numri i ditéve né 8 cilat Verka ka
mbledhur lajthi.

a) Nise kEtE vit Verka ka mbledhur lajthi pr 43 ditg, sa lajthi i kan€ mbetur nga viti i kaluar?
b} Studioni kahun dhe vizatoni grafikun e funksionit

Barazimi i drejtézés. Kushti pér paralelizém dhe normalitet té
dy drejtézave
Pamé se grafiku i njé funksioni linear éshté drejtéz. Pér kéto arsye, shprehja analitike pér funksionin

linear y = ax + b, ku a dhe b jang numra realé, mund ta interpretojmé si barazim té drejtézés, me
koeficient drejtimi a dhe prerje né boshtin e ordinatave b.

SHEMBULLI 11
a) Ne vizatimin 10 jang paraqgitur dy drejtéza paralele P -
y=2x+1dhey=2x-L e+l 7 13y i
Fer koeficientst e tyre € drejtimit vien o, = a, =2. L K .
0,1 __i';:.l.l:-
2K e '-.r: i
qopi / foen
Vizatimi 10
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b} NE vizatimin 11 jané itur dy drejtéza reciprokisht normale
}r:ZJ:+4ﬂ]1E:_'|.'= _ix+1. F'Erkneﬁﬂentétety‘reté

:Imjumiwlenul-uz:z.(_;l!):_l_

Kushti pér paralelizém t& dy drejtézave thot&: f’
Dy drejtézay =a,x + b, dhey = ax + b, jang paralele /
nesed.he vetém nése a, = a,.

Kushti pér normalitet té dy drejtézave thots:
Dy drejtéza y = a;x + b, dhe y = ax + b, jan& normale
nﬁmdh&i’ﬂtﬁmnﬁﬁ&ui-nl:—l.

SHEMBULLI 12

Eshté dhéng drejtéza y = %x + 2. Shkruani barazimin e drejtézes gé:
a) Bshté paralele me drejtézén e dhéng dhe kalon népér pikén A4, 8),
b} 8shtE normale me drejtézén e dhéng dhe kalon népér pikén 4(-3, 1).

a) Drejtéza e dhené ka koeficient drejtimi a, = Elpmhmhﬁtperpamieltzemtedjrdmjtﬂme,h}
Eﬂtimﬂidlﬂjﬂmittﬁdlejlézéﬂséﬁrkmﬁslﬂe a=3 ijtezaekerhmrkalnnneperﬂﬁ,ﬂ},q&
:Iuiéthul:é&=i—~4+b;,qﬁdutﬁﬂmtﬁb1=?.ﬁarﬂnﬂidmjtﬁzéas&mkuarﬂd1tey_lx+?

b) Drejiéza e dhéng ka koeficient drejtimi a, = %. Sipas kushtit pér normalitet t& dy drejtEza-
ve, koeficienti i drejtimit t& drejtézss s& kirkuar éshté a, = —4. Drejtéza e kérkuar kalon népér
A(-3,1), gé do t& thoté 1 =—4 -(-3) + b, , gé do t& thotéb = ~11. Barazimi i drejtézés s& kérkuar ésht

y=—dx—1L

| DETYRA 6

fishts dhéné trekéndashi ABC me kulmet A{-5, -2), B(7, 6) dhe C[5.4). Shkruani barazimin e lart@sisé

ndaj brinjés AB.

DETYRA PER USHTRIME

1. Perimetri L i njé trek&ndéshi barakrahgs, me bazé 4 cm dhe krah b(b > 2cm) 8shté L = 4 cm + 2b.
a) Shkruani funksionin linear g€ pércakton varésing e perimetrit nga krahu { trekéndéshit.
b) Sa &shté koeficienti i drejtimit, dhe sa 8sht# prerja ng boshtin e ordinatave t& funksionit linear?

c) Pércaktoni fushgn e pérkufizimit dhe bashkésing e vlerave t& funksionit.

2. Gjeni prerjet me boshtet koordinative 2 grafikut t& funksionit linear:

ay=x-3 b y=2x+d o y=3ZX ¢ y=2-

5 ) 3
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NI, BARAZIMI, SISTEMI | DY BARAZIMEVE DHE PABARAZIMI

3. Llogaritni vlerén e koeficientit t& drejtimit o n# funksionin linear:
a) y = ax+ 7, nEse X :—ii&shl:ézmue funksionit,

b) = —1—x + 2, nése grafiku i f e pret boshtin y n pikén N(0, 3),

a+1
cjJ.::3“;3x_143rf,u&aeg;aﬁku1ujtalunnépﬁrp1kénml11;.
4. Cili nga funksionet e méposhtme Esht rrités, dhe cili 8shté rénés:
My==-3 b y=i-3x g r=X+2 y==

5. Studioni kahun dhe skiconi grafikun e funksionit linear:
Ay=—=x+7 b) p=3x+9 c) y=2-6x ¢) y=x-6

6. Njé making elektrike Eshig e lidhur n# njé prizé shitgpiake. Bateria ka njE kapacitet prej 100 ki-
lovat-oré energji elektrike. Priza e karikon batering me nj& shpejtési konstante prej & kilovat-oré
energji elektrike pér cdo oré.
a) Shkruani njg funksion linear g& modelon nivelin e baterisg, nése bateria ka gené e zbrazur ngé
fillim.
b) Sa energji ka n# bateri pas 4.5 orésh?
c) Sa kohé do t& duhet pér karikimin e ploté t& baterisE?

7. Kapaciteti i mbetur i baterisé sé telefonit celular i shprehur n# pérgindje n& varési t& kohés éshts
dhéné me funksionin y = —5x + 80, ku x &shtE koha e shprehur né oré. Lulja e lidh telefonin ngé
prizé sapo telefoni ka njé kapacitet t8 mbetur prej 15%.

a) Pas sa kohsh Lulja do ta heqg telefonin nga priza?
b} Vizatoni grafikun pér kapacitetin e mbetur t£ telefonit ng varési t& kohés.
c) A Bshié funksioni monoton rrités apo monoton réngs?

8. Temperatura e njé filxhani ¢aji t& ngroht€ bije pér 3 °C ¢do minuté. Temperatura fillestare e cajit

gshit 85 °C.

a) 8a grade do t& ket# caji pas & minutash?

b) Pas sa minutash ¢aji do & arrijé temperaturén prej 40 °C7
¢) Studioni kahun dhe vizatond grafikun e funksionit.

9. Gjaté elektrolizés s8 ujit me njé intensitet rryme prej 1 amper, sasia e hidrogjenit t& limar &shi#
¥=1{0,115x + 0,5) mililitra, ku x 8sht koha e shprehur né sekonda.

a) Vizatoni njé grafik t& sasisé s& hidrogjenit t& liruar ng varési té kohgs.
b) Sa Eshig sasia e hidrogjenit t8 liré né fillim & elektrolizés?
c) Sa kohE duhet t& kalojg q& sasia e hidrogjenit t& liruar & jeté mé e madhe se 20 mililitra?
10. Shkruani barazimin e drejtézés & kalon népér pikén A(-2, -5) dhe éshté paralele me drejtézén

y=dx+ T
11. Fércaktoni tre cifte drejtézash paralele nga barazimet e dhéna:
y=T=x 2y+5x=3 by =x=2 Sx=T=2y x=y=3

x+y=237 =x=5y +5=3% y+i==1 y=5x=5
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12. Gjeni barazimin e drejtézés qé &shté normale me 2x + 2y = 5 dhe kalon népér pikén B(1, -2).

13. Sepmenti MN per skaje ka pikat 17, 4) dhe M2, 5). Shkruani barazimin e drejtézés AB, e cila 8sh-
t& normale me drejtgzén MV dhe e pErgjysmon segmentin MWV

14. Jang dh#né kulmet A4, -5) dhe o3, 8) & drejtkEndéshit ABCD dhe barazimi i drejtézEs x + 2y
— 19 = 0 né t& cilén shtrihet njEra nga brinjét e tij. Shkruani barazimet e drejtézave né & cilat sh-
trihen brinjét e tjera t& drejtkEndéshit

HULUMTIM ipanianss 0 s n A F AT E LTS LR R KL LTT R TR AT E A

a) Vizatoni ng t& njéjtin sistem koordinativ funksionet lineare y = 2xdhe y = 3x.
Percaktoni lidhjen midis shpejtésise s& rritjes s dy funksioneve né varési t€ koeficientéve (&
tyre t& drejtimit.

h) Vizatoni ng t& njéjtin sistem koordinativ funksionet lineare y = -2x dhe y = -3x.
Feércaktoni lidhjen midis shpejtésisé s& rénies s& dy funksioneve n# varési & koeficientéve t&
tyre t& drejtimit.

¢) Hulumtoni dhe zhuloni nése né rastin e pérgjithshém ekziston njé lidhje midis shpejtésise
sé rritjes, si dhe shpejtésisé s& rénies te funksioni linear & formés y = ax, né varési t& koefi-
cientit t& drejtimit a.

3.4. Funksionet e fugqisé

SHEMBULLI 1

Nise gjatsia e brinjés s katrorit éshté o = 2 cm, atéheré syprina e katrorit &shté o?= 2*cn®, Sa do té
jetE syprina e katrorit, nése gjatésia e brinjés 8shté 3 cm, 4 cm,..., x cm?

Syprina e katrorit ndryshon ng varési (& gjatésise s brinjés.
Funksioni y q& pérshkruan syprinén e katrorit né varési té gjatsiss s& brinjés x éshté njé shembull i
g

Funksioni 1 formss y = ax*, ku a &sht& numér real, a # 0, n &shté numér i ploté, » # 0, 1,
dhe x &shi# ndryshore e pavarur quhet funksion i fuqise.

Kufizimi a # 0 dhe n # 0, 1, né pérkufizim Esht€ i nevojshém sepse pér a = 0 ose n = 0, funksionet
y=ax"=0.x"=0dhe y = ax" = ax"= a jan# funksione konstante, ndérsa funksioni y = ax' = axEsh-
t& funksion linear. Té dy llojet e funksioneve nuk i pérkasin klasés s funksioneve t& fugisé.
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SHEMBULLI 2

Funksionet y = &, y =5¢, ¥ = idhey: ﬁﬂauﬁs}mmhujtéﬁmhmmmﬁlqmﬁ.

1". Le t€ jeté y = ax", ku n &shté numér natyror cift.

SHEMBULLI 3
Vizatoni grafikun e funksionit y = ="

Gjejmé disa pika t& grafikut me ndihmén e tabelgs s vierave:

x =x | = 0 ==
y=x (=2P=4 | (=1F=1 F=0 B=1 | 2=d
Pastaj { vendosim ato né njé sistem koordinativ {vizatimi 1).
.HI

L] i -
L ! L

2 -l I T & -
Vizatimi 1

Nese | lidhim me nj vijé té vazhdueshme pikat, koordinatat e t& cilave jané dhEng né tabelg, do t€ fi-
tojmé grafikun e funksionit (vizatimi 2).

Funksionin y = »* € quajmé gjithashtu fonksion katror (kuadratik).

NE rastin e pérgjithshém, fusha e pérkufizimit Esht€ D= R, ndérsa bashkésia e vlerave v=R* U {0}
Nese funksioni shqyrtohet ng kushte £ cakiuara, fusha e perkufizimit dhe bashkésia e vlerave mund
i€ jeng nénbashkési (8 vérieta 8 hashkisisé s& numrave realg, pérkatsisht t& bashkesisé s& numrave

Funksioni bie sipas foqise (funksioni shté fugi dhe monoton réngs) ng intervalin (—co, 0) dhe rri-
tet sipas fuqisé (funksioni éshté fugi dhe monoton rrités) ng intervalin (0, 4-co).

NE rastin e pErgjithshEm, grafiku i tij &sht# njé kurb€ g€ quhet parabolg. Pika o(0, 0) qubet kulm i
parabolés, VErejmé se parabola Eshtg e hapur nga lart.

SHEMBULLI 4
Vizatoni né & njgjtin sistem koordinativ grafikét e funksioneve:
a) F:fal’=1fdhﬂl’=%f b) y=- 1y=-3~:‘dhe}'=—%f.
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Hartojmé tabelen e vlerave pér secilin nga funksionet:
. -2 =1 0 1 2
y== (-2F=4 (-1P=1 =0 1*=1 =4
J.r:l'.:l E-HI:_-L':}_‘":E 2-_{—5]1:2 2.00=0 2-P=2 _ 2. P=R
y=le | lap=2 | lqap=1 | l.¢=o | lo=1 | l.z=s |
y= =2 —(-2f=—4 —{=1f=-1 ~F=0 ~I'=-1 —2= 4
y==22 |(=2) (=2 ==8 |(=D)-(=1F==2|(=2):0'=0 | (=2). P==2 |(=2). P =8|
o K e e o s
Nése, vecmas pér secilin funksion, i lidhim me vijé t& vazhdueshme pikat, koordinatat e t€ cilave jang

dhéné né tabelg, fitojmé grafikun e funksionit (vizatimi 3),

i)

)

Vizatimi 3

a) Funksionety=2x>", y=2xdhe y= L2 bien sipas fugisé n# intervalin { —co, 0) dhe rriten sipas

fugisé nE intervalin (0, +ca)

vimthn%h}}.ﬂm.ﬁkaeﬁm}:siuuﬂajanﬁpambulatﬁhpmnglhrt

b) Funksionet y = =af, y = =2 dhe y = —142 rriten sipas fugisé né intervalin ( —co, 0) dhe bien
sipas fugisé né lutm'allu{ﬂ,-hm}{?iml::lzm.{ 3b)). Grafikét e funksioneve jang parabola té hapura

nga poshié.

SHEMBULLI 5

a) Sindryshon numri kuantik magnetik m, nése numri kuantik kryesor &shté n =1, 2, 3, 4, 57 Cfaré

vereni?

b) Shkruani funksionin g€ jep numrin e t€ gjithé numrave kuantiké magnetiké m né varési & numrit

kuantik kryesor n.

¢} Vizatoni grafikun e funksionit.
Numri kuantik kryesor » pérfagéson nivelin kryesor energjetik (2 elekironit né atom. Verat e tij jané
n=1,2,3,... Pér njé n t& dhn#, vierat e lejuara t& numrit kuantik orbital jang 1=0, 1, 2,..., n— L Pér

njé I t& dhéné, vlerat e lejuara t& numrit kuantik magnetik jang m = <1, =1+ 1....,0,.., I = 1, L. Késhtu,
numri i vlerave t€ lejuara té m per njé nivel 8 dhéng » Eshté shuma e numrit t£ vlerave t& m pér ¢do

=l e w— L
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a) Le t€ llogarisim numrin e vlerave t€ lejuara tBm, pern=1,2,3,4, 5
Nese n = 1, atéherg | = 0, prandaj sipas késaj m = 0.
NE kété rast, numri { pergjithsh&m i vlerave t& m Eshitg 1 (i paragitur n€ rreshtin e paré t& tabelés).
Nese n = 2, numri orbital I = 0 ose 1 = 1. Pér [ =0, numri magnetik m = 0, ndérsa pér ! = 1, numri

magnetik m=-1,0, L
Sé fundi, mumri i pérgjithsh&m i vierave pér m 8shté 1 + 3 = 4(i paraqitur n& rreshtin e dyté t€ tabelgs).
n |1 m Numri i pérgjithsh&m i vlerave per m
1 | 0 [ 1 1 2
0 0 1
£ 1 =1,0,1 3 :
0 0 1
s [ [ 101 (S 3
2 et 5
| 0 0 1
[ 1 -1,0,1 3
2 2 =2,-1,0,1,2 5 i
3 % =3 —11,1.23 7
0 0 1
1 -1,0,1 3
5 2 =2,=-1,0,12 5 25
| 3 =3, -2,-1,0,1,2,3 7
| 4 —4,-3,-2,-1,0,1,234 | 9
Numri i vlerave &8 mundshme t€ numrit kuantik magnetik m B
pér njé numeér kuantik kryesor t8 dhéng n Eshig m = n'. 15 .
b} Funksion g8 jep varésing e numrit kuantik magnetik m nga numri ku-
antik kryesor n, Esht funksioni kuadratik m = ' fusha e pérkufizimit 16 +
té ti cilit &shié D ={1, 2, 3, 4, 5k
¢) Grafiku i funksionit &shté paragitur ng vizatimin 4. N
)
Vizatimi 4

2", Le i€ jet€ y = ax", ku n &shtE numér natyror tek, n # 1.

SHEMBULLI &

Vizatoni grafikun e funksionit y = =°,

Gjejmé disa pika t& grafikut me ndihmén e tabelgs:

x -

=1 0

y=x

(=2P==8|({=1PF==1

B=1
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Pastaj i vendosim ato ng njé sistem koordinativ (vizatimi 5).

¥
] ™
|
A | '
4 0 I 2 X
.
Vizatimi 5

grafikun e funksionit (vizatimi 6).

Vizatimi &
Nése | lidhim me nj# vijé t& vazhdueshme pikat, koordinatat e & cilave jang dhéng né tabelg, fitojmé

NE rastin e pérgjithshém, fusha e pérkufizimit éshté D = R, ndérsa bashkésia e vlerave v = R.
Nése funksioni shqyriohet ng kushte t8 cakiuara, fusha e pérkufizimit dhe bashkesia e vlerave mund
t& jen# nénbashkesi t& verteta t8 bashkisisE s8 numrave realé. Funksioni rritet sipas fuqisé né té
gjithé domenin e pérkufizimit. N& rastin e pErgjithshém, grafiku 1 tij sht lakore e quajtur para-

bolé kubike.

| DETYRA 1

INE t& njgjtin sistem koordinativ vizatoni grafikét e funksioneve dhe shprehni vetité e tyre:

a) y=2, y=2dhe y= %1'3

3. Le i@ jeté y = ax®, ku »n Eshi numér negativ tek.

b) y= =2, y==2dhe y = —%f.

SHEMBULLI 7

ﬂmtunigta.ﬁl:unemnl:siunity:%.

Hartojmé tabelén e vlerave per funksionin:
% -3 -2 ~1 1 2 3
_ 1 1 _ 1 1 _ 1 L _ 1 _ 1 1
*re lm=w = |l T 2 3

Vierat e fituara i vendosim né sistemin koordinativ (vizatimi 7).
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FUNKSIONI, BARAZIMI, SISTEMI | DY BARAZIMEVE DHE PABARAZIMI

.
I Ill
»
1 ] 5 -1 I K-"--,__
< il ™ = ik 1 "\-\.-,____‘_
I I ! T B 1. s ' =
BT 2 T x : . 3 T
L] . 1 =il T 1
L T 5 RET T 1 .
1 i il
= -1 2 H.."-\._ | P
‘-._I
Vizatimi 7
II
Vizatimi 8
PEr & fituar grafikun e funksionit, i idhim me vijé t vazhdueshme pikat, koordinatat e t cilave jang
dhéné ng tabelé (vizatim 8).

Pér fushén e pérkufizimit dhe pér bashkésing e vlerave t& funksionit y = 1 né rastin e perg-
jithshem vien D=V =R\ {0l. *

Funksioni bie sipas fuqgisé né t€ gjithe fushén e perkufizimit. NE rastin e pérgjithshém, grafiku i
tij Eshté nje lakore e quajtur hiperbolé.

| DETYRA 2

Vizatoni né 2 njgjtin sistem koordinativ grafikét e funksioneve dhe shprehni vetité e tyre:
i T ! —_1,__2 =_L

aJ}I_I"P_EdhEF_E b) p=—pr=—iley=—or

4", Le (€ jeté y = ax", ky n EshtE numér negativ ift.

SHEMBULLI 8
E’izatunigmﬂkunefunksiumty:%_
Gjefmé disa pika (€ grafikut me ndihmén e tabelgs:
x T (- B (= | i = 5

Pastaj { vendosim ato né sistemin koordinativ {vizatimi 9).
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1

Vizatimi 10
Duke lidhur pikat e fituara, fitojme grafikun e funksionit (vizatimi 10).

NE rastin e pérgjithshém, fusha e pérkufizimit &shté D= R \ {0}, dhe bashkésia e vlerave ¥ =R*.
Funksioni rritet sipas fuqisé ng intervalin (- e, 0) dhe bie sipas fuqisé né intervalin (0, 4+co0)..

| DETYRA 3
NE & njgjtin sistem koordinativ vizatoni grafikét e funksioneve dhe shprehni vetite e tyre:
b) y=—3 y=-%dhey=—2

ﬂ.}j':i_'-]'jr}':f:dhﬁyzﬁlz E]:-:

SHEMBULLI 9

NE njE anije kozmike, astronautét bejnE njé eksperiment me (€ cilin do & mund & masin forcén e tér-

heqjes gravitacionale midis dy trupave. Eksperimenti pérbehet nga vendosja e trupave ngé |

Argese prej

1cm, 2 cm, 3 cm, 4 cm dhe 5 cm. NE vendosjen e paré € trupave né larges# prej 1 centimetri, ata kon-

statuan se forca térhegése gravitacionale Esht# 3600 mikronjuton.
a) Llogaritni forcén gravitacionale per vierat tjera (2 largesés dhe ndério njé tabelg vlerash.

b) Mga té dhEnat e tabelés, vizatoni grafikun e varésisé sé forcés, 8 shprehur n& mikronjuton, nga lar-

gesa, e shprehur né centimetra.

a) Forca gravitacionale e térheqjes midis dy trupave jepet me formulen
F :-I:;-"Hl.l'“-r];nl2

(1)

ku F gshig forca, G &shié konstanta gravitacionale, m, dhe m, jan€ masat e trupave, ndgrsa r shié

largesa midis trupave.

Maset e trupave mund t'i konsiderojmé konstante, pasi ato nuk ndryshojn gjaté eksperimentit.

Nga formula (1) fitojmé G - (m, - m) = F- 7.

Me zévendesimin pér forcen F, = 3600 mikronjutén (uN) dhe largesén r, = 1 centimetra,
G-(m - m)=F,-r?=3600 - 10° N{0.01m)" = 3600 - 10" N’

Nese e shénojmé me F, forcén kur largesa éshté r, = 2 centimetra, atéheré nga formula (

a L 1D 1
E:G@:wm 100 NI _ 900 105N
F

4-107*m*

1540

gjeim se

1) fitojmeé



NE ményre (& njéjté, pér fuging gravitacionale kur largesa &shté r, = 3 centimetra, r,= 4 centimetra

dhe r,= 5 centimetra, fitojm#
F,=400.10% N, F,=225.10° Ndhe F, = 144 . 10" N.
Rezultatet e fituara nga llogaritjet 1 vendosim
né tabeld
b} Nga té dhénat e tabelgs e vizatojmé grafikun

e varésise s£ fugisé t& shprehur né mikronjutong nga largesa e

shprehur né centimeira.

Cdo njési ndarjeje ng boshtin x na tregon 1 centimetér, pavarésisht
gjatBsisé reale t€ azaj njésie ndarése. Ngjashém kemi liring e zg-
jedhjes se =a pN do € na paragesg njé njési ndarése ng boshtin y.
Megé fugia léviz ndérmiet 144 uN dhe 3600 uN, do t& zgjedhim g&

njé njési ndarjede té pérfagéso] 500 N,

DETYRA PER USHTRIME

1 | 2 3 4 | 5
3600 | 900 | 400 | 225 | 144
-I.
:
4 1
iy i e, S0
Li] | ¥} 3 4 3 1
Vizatimi 11

NE t& njéjtin sistem koordinativ vizatoni grafiket e funksioneve:

L &}y:f,y:?zﬁdhE}':%f
2. ﬂ}y:f',y:?cf'd]'m}':%xa

=1 ,=-3 — L R L
3oa)y=Lry=cdhey=— b) y=—1 y=—23dhe
& y=gy=gdey= o b y=-L y=-Idhey=

5. Njé shkEmb rrézohet nga njé kreshté detare e larte 40 metra.
a) Sa kohg do t& jet e nevojshme g& shkEmbi t8 bjeré né det? Pér nxitimin e rénies € liré pérdor-

ni g = 10 m/s%

b) ==, y==F2dhe y= —%f
b) p==x,y==3xdhe y= _%;::3

b} NE cfare lartésie mbidetare do & jeté shk#mbi ng gjiysmén e koh8s s& nevojshme pér rénien e tj?
6. Shejla e vogel luan me kube & vegjel. Cdo kub i vogé] ka brinjé 1 centimet&r. Shejla i bashkon ku-

bet dhe prej tyre formon kube me brinjg nga 2 centimetra deri ng 6 centimetra.

a) Sa kube & vegjél i nevojiten Shejlés pér € ndértuar kubet m# t28 médhenj?

b) Béni njg tabelg né té cilén do t& tregoni varésing e numrit & kubeve t& vegjél &8 pérdorur pér 8

ndértuar kubet me t& médhenj.

7. a) a) Sime rrotullon njE top t& lidhur me njg pe me gjatés 25 centimetra. Nése ¢do sekondg topl béEn
njé rrotullim t€ plotg, pércaktoni shpejiEsing kéndore dhe shpejiésing e [évizjes s€ topit. Nese topi
ka masg 50 gram, pjej forcén centripetale 62 [8vizjes s8 topit.

b} Sime e zvogElon gjatEsing e perit nga 5 centimetra derisa t& béhet 5 centimedra, duke e mbajtur l&-
vizjen e topit ashtu gé ¢do sekonds t& béjE njé rrotullim 8 ploté. Pércaktoni | do t€ ndryshojé ma-

dhésia e forcés centripetale.
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8. Distanca midis Tok&s dhe Héngés ndryshon midis 363 300 kilometrash dhe 405 500 kilometrash.
Njehsoni pér sa pérgind do {2 zvogélohet forca gravitacionale kur Héna eshité mé s8 largu nga Toka
né krahasim me forcEn gravitacionale kur Héna £sht mé s& aférmi Tokes?

HULUMTIM iriinse st O e e A R e A A T TR N e AN RN A
Hulumtoni dhe krahasoni shpejtésing e rritjes sipas fuqisé, gjegjesisht shpejtEsing e rénies sipas
fuqisé s& funksionit y = ax" né krahasim me funksionin y = »", nése:

d) =00 <a< =1 bil<a<+m C)=1l<a<l gl<a<l

3.5. Funksioni eksponencial

SHEMBULLI 1

Bakteret mé s# shpeshti shumohen pérmes ndarjes s& thjeshtg, ku nga nj# bakter fitohen dy. Le t& su-
pozojmé se fillojmé me njé kulturé me nj bakter i cili ndahet ¢do oré. Kjo do t8 thot# se numri i bak-
tereve dyfishohet né fund & ¢do ore.

NE tabelg shté treguar numri i baktereve né fund t€ ¢do ore. Shohim g€ njé bakter dprodhohet nE mbi
njé mijé haktere pér vetém dhjet ork.

Oré 0 i 3 | 4 5 6 7 % 9 [ 10
Baktere 1 2 | 4 B | 16 32 64 128 | 25 | 512 | 1024

Pér té pérshkruar procese dhe gjendje t& natyrés s ngjashme, do t€ paragesim funksionin eksponencial.
Pér kitE géllim, Esht# e nevojshme t& kemi parasysh se pér cdo numér real pozitiv a dhe pér ¢do numér
real x, figia o* Ehté njé numér real pozitiv i pércakiuar né ményré (& vetme. PEr mé tepér, pér cdo nu-
mér real pozitiv a # 1 dhe pér cdo numér pozitiv A, ekziston njé numér 1 vetém real xi tllé g& a== A.

Funksion i formés y = Me=, ku a > 0 dhe a # 1, Af > 0 dhe x &shi# ndryshore e pavarur,
guhet funksion eksponencial.

Kuofizimi a # 1 né pérkuofizim £shté i nevojshém pér shkak té faktitse kura =1,
funksioni y = a*= 1*= 1 &shté funksion konstant i cili nuk i perket klaseés s& funksioneve eksponenciale.

SHEMBULLI 2
Funksionety = 2%, ¥ = () dhey =025, jané shembuj t funksioneve eksponenciale.
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SHEMBULLI 3
Vizatoni grafikun e funksionit y = 2=

Gjejme disa pika t& grafikut me . 2 1 | o 1 2
ndihmén e tabelés :
ME pas ato i vizatojmé y=2 z—zzi 1-1:%; »=1 | Nn=2| 2=4
né sistemin koordinativ. (vizatimi 1). |
¥ ¥
3 " d *
-'l..lll
] = H .-__l'
" 1 u“”*
PR, - :'iJ —-*'-r# :]
2 1 o 1 2 X 2 -1 00 1 1 =
Vizatimi 1 Vizatimi 2

Nese vizatojme me shumé pika, fitojmé nje ide mé t& gart# pér grafikun e tij (vizatimi 2).

Fuqia 2= 8shts e pérkufizuar pér cdo vieré t€ x, prandaj fusha e pérkufizimit D e funksionit t& dhéng
eksponencial &shtg bashksia e numrave realé, pra D= R.

Meqgg 2=> 0 pér ¢do numeér real x, dhe meg# pér ¢do numér real pozitiv A ekziston njé numér real i ve-
tém x i tille g& 2* = A, bashkésia e vlerave t& funksionit & dhéné eksponencial pErbehet nga t& gjithé
numrat realé pozitivé, pra v=R*.

Funksioni rritet né ményre eksponenciale (funksioni 8shté eksponencial dhe rritet ng ményré mo-
notone) sepse nga x, < x, mjedh se 2% < 2%,
Grafiku i funksionit kalon népér pikén (0, 1).
Kur vlerat e x ulen pafundésisht, vlerat perkatése t€ funksionit mbeten pozitive, zvogglohen dhe kurrs
nuk arrijng vlerén zero. Kjo do t& thots se grafiku i funksionit i afrohet boshtit x, por kurré nuk do ta

presé apo preke até. Atgherg themi se boshti x Eshig asimptoté e funksionit y = 2=
(faré saktgsisht do (8 thotE rritje eksponenciale?

Rritja eksponenciale nénkupton, rritie me nj normé shum#zuese konstante né intervale kohore 8
barabarta, {8 sasisé fillestare ng lidhje me kohén.

Proceset ng t€ cilat kemi rritje eksponenciale né lidhje me koh&n mé s£ shpeshti modelohen me fun-
ksione eksponenciale t& formés y =M a*, a > 1dhea # 1, M > 0.

Nese funksioni shqyriohet né kushte 2 cakiuara, fusha e pérkufizimit dhe bashkésia e vlerave mund
té jeng nenbashkesi té vérteta té bashkésisé sE numrave realg .

SHEMBULLI 4

PEr t& marre njé paragitje me t& garte t& rritjes eksponenciale, do t'i krahasojmég vlerat e funksionit eks-
ponencial y =2+, me vierat e funksionit fugi y — »* dhe funksionit linear y =
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- -}
85 & e =l

Nga tabela mund t8 pérfundojmé se, mritja eksponenciale 8shtg mé e shpejté se rritja e fuqisé, dhe mit-
ja e fugisé Eshit¥ mé e shpejtE se mitja lineare.

SHEMBULLI 5

NE nje laborator me kushte ideale per jetg ka dy lloje bakteresh, Esheria Koli dhe Klostridi Perfringes.

Periudha riprodhuese e Esheria Kolit sht# 20 minuta, e Klostridi Perfringes 8shtg 10 minuta. N& fi-

llim t£ eksperimentit kishte aférsisht 3 baktere nga secili lloj dhe supozohet se asnjé bakter nuk do

t& vdesg.

a) Sa baktere nga secili lloj do t& ket® pas 1 ore?

b) Shkruani funksionin pér numrin e baktereve n# varssi t& kohss pér bakterin Esheria Koli.

c) Shkruani funksionin pér numrin e baktereve né varési t& kohss pér bakterin Klostridi Perfringes.

¢) Vizatoni 2 dy funksionet ng & njgjtin sistem koordinativ, dhe mé pas tregoni cili funksion ka rrit-
je eksponenciale mé t& shpejté dhe shpjegoni pse.

a) Né fillim ka nga 3 baktere prej secilit lloj. Eksperimenti zgjat 1 oré = 60 minuta.
Rakteri Esheria Koli ndahet cdo 20 minuta. Pér njé perindhé prej 60 minutash ndahet
60 : 20 = 3 heré. Kjo do t€ thot8 se numri i baktereve dyfishohet 3 heré.
MNumri i baktereve pas 1 ore do Ejeté3.2°=3.8=24.,
Bakteri Klostridi Perfringes ndahet gdo 10 minuta. Pér njé periudhé prej 60 minutash ndahet
60 : 10 = 6 heré. Kjo do t€ thot& se numri i baktereve dyfishohet 6 heré.
Numri i baktereve pas 1 oré do EjetE3 - 29=3 . 64 = 192,
Pas 1 ore do {2 keté 24 baktere Esheria Koli dhe 192 baktere Klostridi Perfringes.
b} Funksioni eksponencial pér numrin e baktereve né varési € kohes pér hakterin Esheria Koli &sh-
t& 3y = 3. 220 kuy (x) éshi& numri i baktereve pas x minutash.
c) Funksioni eksponencial pér numrin e baktereve ng varési t€ kohes pér bakterin Klostridi
Perfringes Eshtg y; = 3 - 210 ku y(x) Esht€ numri i baktereve pas y minutash.
¢) Tabelé e vierave pér numrin e baktereve né vargsi t€ kohes pér Esheria Koli:
Koha né minuta 0 L 0 60
Numri i baktereve 3 3-2=6 3 R=12 -

I
=4
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Tabela e vlerave pér numrin e baktereve ng varési t& kohgs pér Klostridi Perfringes:

Kohanéminuta | O | 10 0 | W 40 50 &0
Numriibaktereve | 3 | 3.2=6 [3.2=12|3.2=24|3.2=48|3.-2=963.2=192

NE vizatimin 3 E:aﬂl:umeugh‘mtekalter e

tregon rritjen eksponenciale 8 funksionit pér bakterin

Esheria Koli, ndérsa grafiku me ngjyré t& kuge tregon rritjen

eksponenciale t& funksionit pér bakterin Klostridi

Perfringes. E

Rritje eksponenciale mé t& shpejté ka funksioni pér bakterin

Klostridi Perfringes, pasi bakteri né fjalé ndahet mé shpesh. B
‘é

193 #

24 .

143 - L. ]
gl

|F| 10 2 310 & =0 ® ki
kenha miE mirmata

Wizatimi 3

| DETYRA 2
Andra bén nj eksperiment kimik né t& cilin bén *pasté elefanti pér dh&mbe". VEllimi i pastes rritet
a) Nese vEllimi fillestar 8shté 1024 milimetra kub, sa do (& jeté vEllimi pas 1 sekondi?
b) Sado té jet® vellimi pas 6 sekondash?
) Sido t& ndryshojé veEllimi i pastés n€ varshméri t& kohés t& shprehur né sekonda? Shkruand funk-
sionin dhe vizatoni grafikun.

| AKTIVITET
Gjyshja e Elit ka gatuar Embé&lsiré pér ditElindjen e saj & tetémbedhjeté. Elit i pelgeu shume Emb#lsi-
ra, prandaj ditén e paré héngri gjysmén e Embélsirés. Gjyshjae sdj i tha se nése vazhdon t€ hajé me até
shpejtési, do ta hajé t€ré Embélsirén pér disa dité. Eli mendoi nj plan t8 mengur: ajo gjithmong do 8
hajé gjysmén e Embéelsirés q# i ka ngelur nga dita e meparshme Ajo mendon zgjuar se ng kété menyré
djo mund & hajé Embélsiré p¥r ¢do dité dhe asnjEherg t€ mos e mbarojé.

Pas dités s& paré Elit do i ngelet e émbelsirs.
Pas dités s& dité do tingelet 1 .1 = (%]zeémiﬂsm
Pas dités s& treté do t1 ngelet 1. 1.1 :(%}’ e émbélsirés, ef].

a) (Cfaré sasie Eemhelshﬂdntingeletpas dités =& pest&?
b) A do e perfundojé Eli ndonjéher 8mbélsirén?



SHEMBULLI &

\ﬂmtmﬂgm.ﬁhmeﬁml:siunitp:{i}x.

Gjejme disa pika t& grafikut & tij:

2 = =1 0 1 2

x —a = 0 1 z

=@ | @7 [ @7 | @ | @ | @

Pikat e marra i vizatojmé né sistemin koordinativ (vizatimi 4). Duke i lidhur kito pika me njé vijé té

vazhdueshme, marrim grafikun e funksionit (vizatimi 5).
7

. .I"
o | I." i
\
& 2 2
')
%‘ #
4= L] sl
TR e | [ T ] = e | X
Vizatimi 4 Vizatimi 5

Fusha e pérkufizimit D e funksionit &shié bashkesia e numrave realg, pra D = R, ndérsa bashkésia e
vierave Ve funksionit pérbehet nga (€ gjith numrat realg pozitivé, pra v, = R

Funksioni bie né ményreé eksponenciale (funksioni 8shté eksponencial dhe monoton réngs), sepse

nga x, < x, rjedh se 2 > 2%,

Grafiku i funksionit kalon népér pikén (0, 1).

Kur vlerat e x riten pafundésisht, vlerat pérkatése t& funksionit mbeten pozitive, zvoggloben dhe kurmé
nukmﬂjneﬂmnzﬂu.rjuduteﬂ}utesegm.ﬁkuiﬁmksinn]tia&uhelhmhﬂtx,pﬂrkmmnukduta

presé apo preké até. Pra, boshti x EshiE asimptoté e funksionit y = l[ }

| DETYRA 2
Vizatoni prafikun e funksionit eksponencial y = {%}I

Cfaré do t& thot# saktésisht rénie eksponenciale?

Hénia eksponenciale nénkupton, ulje me njé normé shumézuese konstante né intervale kohore t8
barabarta, {£ sasisé fillestare né lidhje me kohén.

Proceset ng té cilat kemi zbérthim eksponencial né lidhje me koh&n mé s& shpeshti modelohen me njé
funksion eksponencial t& formés

y=Ma:,0<a<ldheas 1, M>0.

Edhe ng k&té rast, nése funksioni konsiderohet ngé kushte t& caktuara, fusha e pérkufizimit dhe bash-
kEsia e vierave mund t& jeng nénbashkesi t€ vérteta (8 bashkisise s8 numrave realé R.
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SHEMBULLI 7

Substanca radioaktive A ka gjysmé#zbérthim prej 20 minutash. Kjo do t& thot# se né ¢do 20 sekonda

ngelet vetém giysma e masés s& substances. Substanca radioaktive B ka gjysmézbérthim prej 30 minu-

tash. Masa fillestare e secilés prej substancave gshig 16 gramé.

a) Sagramé prej secilés substanceé do t& ngelen pas 1 ore?

b} Shkruani funksionin i cili b¥n modelimin e procesit t& zbérthimit t€ substances A.

) Shkruani funksionin i cili b¥n modelimin e procesit t& zbérthimit t€ substances B.

¢) Vizatoni grafikét e t& dy funksioneve né sistem t€ njgjté koordinativ, e mé& pas tregoni cili funksion
ka rénie mé t€ shpejté eksponenciale dhe sgaroni pse.

a) Ne fillim ka nga 16 gramé nga secili lloj i substances. Procesi zgjaté 1 oré = 60 minuta. Masa e sub-
stanmaﬁpergjpmnhetn&&ﬂmlnuta.ﬁrpeﬂudlmnprej 1 ore pérgjysmohet 60:20=3 heré.
Masa e substancis A pas 1 ore do tB jeté 16- (= | = 2 gramé. Masa e substancés B pérgjysmohet
né 30 minuta, PEr periudhén prej 1 ore pé ohet 60:30=2 heré,

Masa e substancés B pas 1 ore do t2 jeté 16 - {3)2 = 4 gramé, Pas 1 ore do t8 kemi 2 gramé nga sub-
stanca A dhe 4 pramé nga substanca B.

b} Funksioni eksponencial g& e modelon procesin e zbérthimit t€ substances A &shté y = 15{: ]I
ku y(x) éshig sasia e substancés né gramé pas x minutash.

HH

¢) Funksioni eksponencial g& e modelon procesin e zbérthimit € substances B &shté y, = lﬁ[é}iﬁ
ku y(x) ésht€ sasia e substances né gramé pas x minutash.
;) Tabela e vierave pér sasing e substancés A né varési t& kohés:
Koha né minuta. = g 2L il ol
Sasia né gramé 16 16(7)=8 15[1:;}2:4 m{i}!:z
Tabela e vierave per sasing e substancés B nE varési t€ kohes:
Koha né minuta ] 30 60
Sasia né gramé 16 16(3) == 15[%}2:4
Neﬂzaﬂmlnﬁ,gmﬂkumeugjjmtekalteretmgun M
rénien eksponenciale 8 masés s€ substances A,
ndérsa grafiku me ngjyre t& kuge rénien eksponen- et
ciale t& masEs sE substancés B. \
Rénie eksponenciale mé t& shpejté kemi tek sub- m N,
stanca A, pasi ajo ka giysmézbérthim mé (& g :
shkurtér. lil i L
-! ‘I ) .-'\._ -
1 T =
o D Jo 40 1] X
koha n8 minuts
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| DETYRA 4

Nje antibiotik futet né organizém né njé dozE prej 200 miligramésh. Trupi & shpérbén gjysmén e barit
¢do 6 oré. Sa miligramé antibiotik do t& mbeten né organizém pas:

a) 6 orésh b)12arésh  c) 18 orésh?

Shkruani funksionin q# modelon procesin e shkatérrimit t8 antibiotikut ng lidhje me kohén dhe vi-
zatomi grafikun e tij.

DETYRA PER USHTRIME

|

108

Shprehni vetité e funksionit:

)y =6 b y=(3) 0 y=12-4 9 y=5()
Vizatoni grafikun e funksionit, dhe mé pas pércaktoni ngse funksioni rritet apo bie né ményré
eksponenciale:

a)y =4 b y=(2) 0 y=2.¥ 9 y=3(3)
NE njé proces mitoze, nga njé gelizé fitohen dy kopje identike. Njg bakter shumézohet me ané té
mitozes ¢do 5 sekonda.

a) Nése mitoza fillon me njg gelizé, atéher sa geliza do t€ ket# pas 5 sekondash?

b) Sa geliza do t€ ket€ pas 15 sekondash, dhe sa pas njé minute?

c) Shkruani funksionin gé tregon numrin e baktereve pas 5x sekondash.

d) Vizatoni grafikun e funksionit pér 30 sekondat e para.

Struktura e ARN-s& formohet me kombinim € 4 bazave themelore t& ARN-s&: Adenina, Citozina,
Guanina dhe Uracili.

a) N& sa ményra mund t& formohet njé bazé themelore e ARN-587

b) Né sa ményra mund t& formohet njE kombinim prej dy bazash themelore t8 ARN-s87

c) Shkruani funksionin g& llogarit numrin e ményrave né {€ cilat mund t& formohen n baza ARN?

Njé eksperiment laboratorik pérbehet nga €nia e njg kolonie prej 10" bakteresh stafilokoke té shu-

mohen pér njg periudhé prej 2 orésh. Pas 2 orésh aplikohet peniciling dhe fillon shkat&rrimi § ba-

ktereve. Numri i baktereve rritet 4 heré ¢do 40 minuta, dhe penicilina shkat&rron gjysmén e bak-

tereve ¢do 20 minuta.

a) Vizatoni njE grafik ng & cilin tregoni numrin e baktereve t& shprehur ng 100 baktere ng varési
t& kohis, nése eksperimenti zgjat 6 oré.

b) Sa do t& jeté numri i baktereve ng fund t€ eksperimentit?

Né njé vend me inflacion t larté, banka jep interes né njé depozité kursimi prej 100% né vit dhe
lejon tErhegjen e depozitss pas njé numrd & ploté vitesh. Hartoni njg tabelg vlerash pér funksio-
nin gé jep shumen e depozités pas 1, 2, 3, 4, 5 vjetésh, dhe m# pas vizatoni grafikun e tij.

NE vitin 2020, popullsia e peshgve kishte 16 777 216 individé. Popullsia e kafshéve jeton n# njg
mijedis ekologjik t& ndotur dhe numri i zaj zvogElohet me njé normé prej 75% ¢do vit. Sa do (8 jeté
popullsia e kafshéve né vitin 20307



8. Nenad ka njé infeksion bakterial. Kur shkoi te mjeku, popullsia e baktereve ishte 2 miliong Mjeku
i shkroi njé antibiotik qé zvogélon popullsing Ehakterevenéiemadhﬁslsﬁ sé tyre cdo dité.
a) Gjeni madhésing e popullsisé s& baktereve pas 10 ditésh nga marja e paré e barit.
b) Gjeni madhésing e popullsisé s& baktereve pas 14 ditésh nga martja e paré e barit.
¢) Shkruani funksionin g€ modelon madhésing e popullsisg.
¢) Vizatoni grafikun e madhésisg s& popullsisé s€ shprehur né 10° baktere n varési t£ kohés né dité.

- '

HULUMTIM  sdsrneenns i i D e e e L e O R R

a) NE & njEjtin sistem koordinativ vizatoni funksionet eksponenciale y = 3 dhe y = 4= Pércaktoni
marrédhénien midis shpejtésisé s& mitjes eksponenciale t& t£ dy funksioneve nE varési t& ba-
zave (& tyre (8 fugisé.

b) N& & njgjtin sistem koordinativ vizatoni funksionet eksponenciale y = |[ } dhe y = Lﬂ}a
Ermkmmredhenienmidisshpejtﬂﬂmmmn]&usetﬂdyfunkﬂumw NE varisi té
ve t& tyre & fugise.

c) Hulumtoni dhe zbuloni nése né rastin e pérgjithshém ekziston njé lidhje midis shpejtasiss

s mritjes eksponenciale, si dhe shpejtesis# s& rénies eksponencial te njg funksion eksponen-
cial 1 formés y = o= né varési t€ bazés sé fugise a.

HULUMTIM  sivprrer oo i piainess g b gia s er s g E e e S L e e B e R e

a) Shkruani parashtesat dhe vlerat e shumézuesve dekadg dhe decimalé midis mili- dhe kilo-
nga mé i vogli te mé i madhi. Cila 8shtgé marrédhénia midis tyre? PErcaktoni njé funksion g&
do t& pércaktojé vlerat e shumézuesve.

b} Shkruani shumézuesit midis kilo- dhe tera- nga mé i vogli te me i madhi. Cila 8shi# marrédhg-
nia midis tyre? Pércaktoni njé funksion gg do t& pércaktojé vierat e shumézuesve.

) Shkruani shumézuesit midis piko- dhe mikro- nga mé i vogli te mé i madhi. Cila &shté
marrédhénia midis tyre? Pércaktoni njé funksion g€ do t& pércakiojé vlerat e shumézuesve.

3.6. Llojet e barazimeve dhe barazimet
ekuivalente me njé té panjohur

Licjet e barazimeve

| AKTIVITET

Lexoni shénimet algjebrike g korrespondojngé me pohimet:
Adnani ka y libra.

Bojani ka 5 libra mé shumé se Adnani. Eojani ka (y + 5) libra.
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Danieli ka njé lib¥r mé pak se Adnani. Danieli ka (v - 1) libra.

Jovani ka dyfish mé shume libra se Adnani. Jovani ka 2y libra.

Shkruani shprehjen algjebrike pér numrin e librave t8 Onurit, nése ai ka trefish mé shumé libra se Bojani.
Nése | lidhim shprehjet algjebrike, pér shembull shprehjet x+ 5 dhe 2x me shenjén e barazimit, pér-
caktojmé barazimin (ekuacionin) x+ 5 = 2x me t& panjohurén x, fusha e pérkufizimit t& t& cilit mund
i& jeté bashkésia e numrave realg.

re, t& lidhura me shenjén =" (e barabart®), pércaktojné njE barazim (ekuacion).
MNdryshoret n# barazim i quajmé té panjohura, dhe i shénojmé me x, 3, z, ...

Bashkisia e vlerave t€ lejuara t& t€ panjohurave quhet fusha e pérkufizimit ¢ barazimit dhe shEnohet
me D. Me marréveshje, fusha e pEkrufizimit do t8 merret bashk#sia maksimale e vierave per 8 cilat
barazimi ka kuptim, nése nuk thuhet ndryshe.

SHEMBULLI 1

a) Barazimi 5x+ 3 = 2 &shté njé barazim me t& panjohurén x dhe ka fushé pérkufizimi D= R
b) Barazimi P-—]-'_—E = 1 Eshig njeé barazim me {8 panjohurén y dhe ka fushé pérkufizimi D =R\ {2].

Sipas numrit & t& panjohurave, barazimi mund t€ jeté: barazim me njé té panjohur, barazim me
Sipas shkallés mé & larte me t# cilén ngrihen t& panjohurat, barazimi mund (2 jet€ barazim i shkalles
s€ paré ose linear, barazim i shkallés s& dyte ose katror (kuadratik) etj.

SHEMBULLI 2

a) Barazimi 2x + 4 = 7 &shi# barazim linear me njg £ panjohur.

b} Barazimi x 4 y = 2x &shté barazim linear me dy t& panjohura.

c) Barazimi »* = x + y Eshi# barazim kuadratik me dy t& panjohura.

SHEMBULLI 3

Barazimi 7 - 3x = 1, pér x = 2 kthehet né barazi numerike tEsakig 7-3.2=1
pér x = 3 kthehet ng barazi numerike {€ pasakté 7-3-3=1

Zgjidhje os= rrénjé e njé barazimi me njg i€ panjohur &shig ¢do vleré e 2 panjohurés nga
fusha e pérkufizimit pér 8 cilén barazimi kthehet né barazi numerike (& sakig.

Te gjitha zgjidhjet e njé barazimi perbéjné bashkésiné e zgjidhjeve té barazimit, dhe
do ta shénofmé mer.




SIONI, BARAZIMI, SISTEMI | DY BARAZIMEVE DHE PABARAZIMI

SHEMBULLI 4

a) Barazimi 2 + x = 5 ka zgjidhje t& vetme pérx =3, praR =13}

b} PEr barazimin 6 + 3x = 3(2 + x) bashkesia e zgjidhjeve &shig R = D= R. Né kté rast themi se ba-
razimi &sht identitet.

) Per barazimin 7 + 3x = 2 + 3x bashkésia e zgjidhjeve Eshté R = @. NE kEt€ rast themi s barazimi
Eshig i pamundur.

Barazime ekuivalente me njé té panjohur

| AKTIVITET
Cfaré mund t& péfundoni pér fushén e pérkufizimit dhe bashkésing e zgjidhjeve t& barazimeve:
24+x=5dhex-3=0.

barazime ekunivalente (té barasvlershme).

Per t& zgjidhur njé barazim t& dhéné, e zévendesojme até me njé tjetér mé t€ thjeshts, por ekuivalent
me & ME pas, até barazim e zévendEsofmE me njé € treté mé 8 thjesht® ekuivalent me 8, e kishtu
me radhg, deri sa t& arrijmé né njé barazim zgjidhjet e té cilit jang t& dukshme.

Procedura e zévendesimit t8 nj& barazimi me nj# barazim ekuivalent me £ quhet transformim
ekuivalent.

| AKTIVITET
Ndigni zévendesimin e barazimit t& dhEng me njé barazim mé & thjesht€ por ekuivalent me t&, zgfidh-
ja e t& cilit esht# e dukshme:
I—-7=12 NE t€ dy angt e barazimit e shtojmé numrin 7.
X—T7+7=2+7 Barazimi i fituar éshté ekuivalent me barazimin e dhéng.
=9 Arritém te zgjidhja e barazimit x, = 9.
A do t& arrini né té njéjtén zgjidhje nése numrin - 7 e kaloni né anén tjetér, me shenjé & kundért?

Nese nee tE dy anét e barazimit shtojme nje shprehje t8 njgjté, e cila Eshié e pércakiuar pér &

gjitha vierat e lejuara t€ t& panjohurés, do té fitofjmé njé barazim ekuivalent me até t& dhéng.

5i pasojé kemi g&:

= Nese té dy anét e barazimit kang terma t& barabarté me shenja t& njgjta, ata mund t&
anulohen (higen).

» (’do term i barazimit mund t& bartet nga njéra ané e barazimit né anén tjetér, me ¢rast
ndryshon shenja e ket termi.
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SHEMBULLI 5

Ndigni transformimet ekuivalente t& barazimit:
a) Tx—3x+2=9-3x Anulojmé termet e barabart®: - 3x dhe - 3x.
Tx4+2=9 Barazimi i fituar ésht ekuivalent me até t& dhéné.
) 5x—4 =2x+5 Termin 2x bartim n& anén e majts t& barazimit,
Sx—2r—4=5 ndryshon shenja e tj
1’ Termin -4 e bartim né anén e djathts t& hu.mz:lm.{t,ﬂd.r]mhnn shenja e ij.
M-I =3+%  Baragimi i fituar Eshté ekuivalent me barazimin e dheng

MNese té dy anét e barazimit i shumgzofme me njé shprehje té njéjté, e cila Eshté e pércak-

tuar dhe e ndryshme nga zero pér t€ gjitha vlerat e lejuara t2 t& panjohurés, do 8 marrim

njé barazim ekuivalent me até t& dhéné. Si pasojé kemi gi

= Shenjat e t8 gjithe termave t£ barazimit ndryshohen, ngse t€ dy angt e barazimit shumé-
zohen me -1.

= Nése t& dy anét e barazimit kang njé faktor t& pérbashket, i cili nuk e pérmban & pan-
johurén dhe éshté i ndryshém nga zero, ateherg me t8 mund t€ pjesstohen & dy anét e
barazimit. Né até rast themi se barazimin e thjeshtojme.

SHEMBULLI &
Ndigni transformimet ekuivalente t& barazimit:
a) —3x4+7=3 Te dy anét e barazimit i shumézojmé me numrin -1
Ax -7 =-3 Barazimi i fituar &shté ekuivalent me até t& dhéng.
b) 2x—4=5 E thjeshtojmé barazimin.
x+2=4 Barazimi i fitwar ésht# ekuivalent me até té dhéng.

Té theksojmé se me zbatimin e vetis® 58 mésipérme, njé barazim me koeficient# thyesoré mund t2
transformohet né njé barazim me koeficient® t€ plotg, nése (£ dy anét e barazimit shumézohen me njé
shuméfish t& pérbashkét t8 eméruesve. Ky transformim quhet ¢lirim i barazimit nga eméruesit.

SHEMBULLI 7

{;huningaemﬁnmithmznnm’f;l 4:%3.

et DO et Cdo term shumézohet me SHVP (& emEruesve: SHVP(2, 3) =6

E-IE]‘—E 5=5- IT-l-i'- pér t'u gliruar nga eméruesit.

Hx-1)-30=2x+2) Barazimi i fituar Eshitg ekuivalent me barazimin e dhénég.



NI, BARAZIMI, SISTEMI | DY BARAZIMEVE DHE PABARAZIMI

| DETYRA 1
Clironi nga em@ruesit barazimin X +2)  2Ax—1) _ 3{x—2)
G 3 2
| DETYRA 2

Automobili Ieviz me shpejigsi konstante. Nese fillojm# matjen e kohes né mesdité, pas x orésh, auto-
mobili do 8 ket pérshkuar 60k + 20 kilometra. Né cilén oré pasdite automobili do t& ket# pérshku-
ar 200 kilometra?

DETYRA PER USHTRIME
L. A jané ekuivalente barazimet e méposhtme:
a) Te+Ix=12+ 7x dhe Ix=12 h}3=%|:|]le3.1:=15 &) I+%=5+%d}|&x=5'?

2. Per cilén viere t€ x vlera numerike e shprehjes 5x - 2 Eshi e barabarté me:
a) 8 b) 7 c) 0 ¢ 67

3. Per cilén viere t& x shprehjet 3x - 2 dhe 4x 4 1 kang vlera numerike & barabarta?
. Duke pérdorur disa transformime ekuivalente, zgjidheni barazimin

.

a) 14-x=8-fx b) 2{3x-11=22 ) 5—35I+H4—1:IE4
5. Cilét nga barazimet e méposhtme jang identitete:
ﬂ}fﬂ.’-‘lﬂ.’:h 'h} '4I+4:I+1 ':-':l I—l l_.'l:_i.'l_'—4

_+ ]
16 2 15 3 3
6. Cilét nga barazimet e méposhtme jang barazrime t& pamundura:

a) Te-x=fx + 3 b) Ax-3)+2=x+6 o B-l-tl

7. Bateria e telefonit mbushet me shpejtési konstante. Pas x minutash telefoni &hté i mbushur
2x+10%. Sa minuta Esht& mbushur bateria, nése ajo Eshté e mbushur 70%7

8. TretEsira kimike ftohet né ményr# lineare. Temperatura e saj pas x minutash &shitg 100 - 4x gra-
deé Celsius. Sa minuta 8shté ftohur tretésira e cila ka arritur temperaturén 60°C?

3.7. Zgjidhja e barazimeve lineare dhe e
barazimeve gé reduktohen né barazime
lineare me njé té panjohur

Zgjidhja e barazimeve lineare me njé té panjohur

| AKTIVITET
Duke pérdorur transformime ekuivalente t8 barazimit 7x + 4 = 8 + 5x, barini t€ gjithé
termet nE anén e majté dhe reduktond. PErshkruani formén e barazimit t2 fituar.
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Me transformime elementare t2 pershtatshme, ¢do barazim linear me njé t& panjohur reduktohet né
njé barazim linear (& formées (trajiés)

ax+b=10 1)
ku a dhe b jane numra ose shprehje né t& cilat nuk shfaget e panjohura x. Barazimi (1) quhet forma

johurés, dhe b quhet termi i lire.

| AKTIVITET
Gjeni bashkesing e zgjidhjeve & barazimit linear: a) 2+ 4=0 b)0.-x=2 c)0-x=0.
Le t& shqyrtojmé bashkésing e zgjidhjeve t& barazimit linear (1)
1" ax+b=0,a%0 Ebartimbné anén e djathté t harazimit, dhe mé pas pjesétojmé me a.
x:—% Barazimi  fituar éshté ekuivalent me até t& dhéng.
Ai ka zgjidhje t& vetme (unike) Xy = -,

P ax+b=0,a=0dheb#0 Ebartim bné anén e djathté t& barazimit,
dhe mé pas zévendésojmé a = 0.
Ox=-b Barazimi i fituar &shté ekuivalent me barazimin e dhéng.
Al Bshi€ barazim i pamundur, sepse nuk ekziston numér
real i cili | shum&zuar me zero jep njE numér t& ndrysh#m nga zero.
M ax+b=0,a=0dheb=0 Zevendésojméa=0dheb=0.
0-x=0 Barazimi i fituar &shi# ekuivalent me barazimin e dhéng.

Al ka pafund shumé zgjidhje, sepse ¢do numér real i shuméznar
ME ZET0 jep TET0.

SHEMBULLI 1
idhni barazimin 3 -2 _X—8 _Xx+14 .,

8 3 4 ~ 2 z

Sx—2_ x—8_x+414 , Te dy anét e barazimit i shumézojmé me
3 T SHVP(3, 4, 2) = 12 pér t'u cliruar nga

12- 5"‘3—1—11- ﬂi:u-&zl“—u-z emiruesit.

&(5c-2)- Hx-8) = blx+14)-12.2 Clirohemi nga kllapat.

Me-8-Ix+24=fc+84-24 I grupojmé té gjith# termet g e pérmbajné &
panjohurén né angn e majtg, ndérsa (& gjithé termet
e liré ng anén e djathtg,

Ac-Ix-x=B4-24+8-24

1lx=44 E thjeshtojmé barazimin me numrin 11.

x=4 Zgjidhja e barazimit &shig x, = 4.

Nése barazimi permban t€ panjohurén né emérues, atéhers pas ¢lirimit nga eméruesit mund té fitohet
njé barazim gé pérmban t€ gfitha zgjidhjet e barazimit t& dh&ng, por gjat® rmugés mund (2 fitojé edhe
zejidhje té tjera, pér t€ cilat SHVP e eméruesve an
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FUNKSIONI, BARAZIMI, SISTEMI | DY BARAZIMEVE DHE PABARAZIMI

Nese ka zgjidhje t€ tilla, ato duhet t& pérjashtohen nga bashkésia e zgjidhjeve.

SHEMBULLI 2
Egjidhmbamzimin L3 H =1.
L _J7-X_, T dy anét e barazimit i shum8zojmé me prodhimin
s e xlx—2), x # 0 dhe x # 2 pér t'u cliruar nga
15x{x—2) (7—Xx)-x-({x—2) _ — x{x — 2) emE it.
% x—2
15(x-2) -7 -x) = xx-2) Clirohemi nga kilapat.
15— 3-Txt2'=2'—2x I grupojmé termet me dhe pa & panjohurén dhe
i reduktojmé termet e ngjashém.

10x = 30 I pjesBtojmé t€ dy angét me numrin 10.

x=3 Zgjidhja e barazimit éshté x, = 3,
SHEMBULLI 3

1 1

Egji-dhn]hamzimiux_'_z—x_z =

1 1 _ _2X  Tédyanéte barazimit i shumézojmé me shprehjen
X+2 X-2 X'—4 2 3 (x-Dx+2),x¥-2dhexs2

(x-2-(z+=2x I prupojmé termet me dhe pa t& panjohurén dhe

i reduktojmé termet e ngjashem.
2x=—4 x, = -2 nuk éshte zgjidhje e barazimit.
= Bashkésia e zgjidhjeve t€ barazimit &sht& R = @, pra barazimi &shig | pamundur.
SHEMBULLI 4
b 2x—7 _ . 2-X
Zgjidhni barazimin = =1-2=%
% :1_H T dy anét e barazimit i shumezojmé me shprehjenx- 5, x # 5.
x-T—=x-5-42-3) I grupojmé termet me dhe pa & panjohurén dhe
i reduktojmé termet e ngjashém.
0-x=0 Zgjidhje t& barazimit jang t& gjithé numrat realé x, me kusht g8 x # 5.
Shkruajmé & = R | {5}.
| DETYRA 1

Radhitni barazimet n# renditjen e duhur pér (& fituar zgjidhjen e saki® & barazimit fillestar. Disa nga
bararimet nuk jan# t& sakta. Zbuloni gabimet g& jané béré gjaté zgjidhjes pér t& fituar barazimet e
pasakta.
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x=3 x=-15 H5ix-3)=13x-6 15x-6=13x-6
x=15 x=06 | 15x-9=13%-6 x-0=—5H |
| DETYRA 2

Gjaté elekirolizes s€ ujit me intensitet konstant & rrymeés, sasia e hidrogjenit t€ cliruar pas ¢ orésh &sh-
mihm. PEr sa oré do t8 mbushet njé balon me véllim 1.5 litra?

Barazimi linear me parametér

Parametri né njé barazim linear me njé t& panjohur nénkupton "njé konstante viera e s& cilés mund té
ndryshojé” brenda njé bashkésie t8 caktuar. Ndryshimi i parametrit ngé bashkesing e caktuar ndikon
drejtpérdreit né bashkésing e zgjidhjeve t& barazimit.

SHEMBULLI &

Zgjidhni barazimin ax - 2 = x, ku o 8shi# njé parametér real.

ax—-2=x I prupofme termet me dhe pa t8 panjohurén dhe
i reduktojmé termet e ngjashém.

ax—x=12 Nxjerrim shumézuesin e pérbashkét para kllapés.,

{fa-1x=2 Fillojmé diskutimin sipas vlerave t& parametrita:

« Nesea-1=0, praa=1, atéheré barazimi merr formén 0 - x = 2. NE ketE rast barazimi &shtg i pa-
mundur dhe bashkésia e zgjidhjeve shié & = @.

. HE;&::—Ipi{],pmugil,atihatﬁhumﬂmikazgidhjetémm&xnz%.

Njeé barazim linear me njg t& panjohur mund t& pérmbajé edhe mé shumé parametra. Ng até rast, dis-

kutimi p¥r bashkésing e zgjidhjeve t€ barazimit kryhet pér secilin parametér veg e veg, si dhe pér lidh-

jet e mundshme midis tyre.

SHEMBULLI &

X O 5 &
Zgjidhe barazimin SpEgs m,kll:: dhe b jané parametra realé.

Para se tg fillojmé zgjidhjen, duhet t& pércaktojme vlerat e parametrave pér t€ cilat barazimi nuk ka
kuptim.

Ne kité rast nuk lejohet pjesétimi me 0, prandaj duhet b # 0 dhe a # -b.

Themi se barazimin e zgjidhim me kushtb # 0 dhe a # -b.

X X b = S =
STE Ty ooy I shumézojmé té dy angt e barazimit me shprehjen ba + b)

bia+b)x bla+b)x _ bla+bBb &y cliruar nea eméresit
e b ~ a+b e i

bx+(a+bx=F Nxjerrim faktorin e pérbashkt para kilapes.




(@ +2bp=F Fillojmé diskutimin sipas vlerave t& parametrave a dhe b.
» Nése g + 2b =0, atéheré o = -2b, barazimi merr formén 0 - x= 1.
NE kéte rast barazimin &shi€ 1 pamundur dhe bashkésia e zgjidhjeve &shig R = &

« Nesea+2b # 0, atéheré a # —2b, atéhers barazimi ka zgjidhje unike xg = —&

@ —2h"

| DETYRA 3

PEr cilén vleré € paramedrit a, barazimi:
a) 5x+a=2ka zgjidhje x, =0 b) 5a-2x=3ka zgjidhje x, = 17

DETYRA PER USHTRIME

1. Zgjidhni barazimet:
) (x-1x-D-(x-Ix-4) =6 b B-(+2x-11=8 ¢ H-F+4=2-Kt+4)

2 x432_9-Xx F+17 . 3y-—7 14x—1 2x—3 _ 3x—4
WE-S— "2 - a R R T
3. Zgjidhni barazimet:
ay_ 10—7x . I_l-;—x i a_zx 2+%
ajl+ 3 =gt i by x+ Fri— =2
4. Zgjidhni barazimet:
1.2, 3_ - T S x+l x-1 g -
H}I+I+I g L) X+1 x-1 ©) x—1+x+1 xt_1
5. Zgjidhni barazimet:
2 2x —3 _ F+1 Fy-—-1_ &y T 1 RTETY.
=c't}'z:-.'—a"' X T h}}'—!- ¥+3 y -9 E}x+x{x—2}_x{x—z}|
6. Zgjidhni barazimin me parametgr:
a) (x + kP = x(x+ k) +5& b) m(l+y)=mil-y) c) HJ,i—;:z
7. Per cilén vlere t€ parametrit a, barazimi
a) ax— 6 = a + 2(x - 4) ka zgjidhje unike b) x - 2ax = 2a + 5 EshtE | pamundur?

8. Sasia e mishit t& prodhuar né laborator pas ¢ sekondash iﬁhl&@gﬁﬂﬁ&kﬂhﬁ nevojitet pér
t& krijuar nj gofte t& vogel prej 100 gram mish laboratori?

9, Zgjatja e njé suste mekanike g& béhet duke vendosur x pesha i vogla &shté 22+ milimetra,
Percaktoni numrin e peshave t& nevojshme p#r ta zgjeruar sustén der né 110 mi
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3.8. Formulimi dhe zgjidhja e barazimeve
lineare me njé té panjohur

| AKTIVITET

Nije fabriké mori njé porosi prej 86 bulonave. Ato duhet 8 paketohen ng tr kuti ashtu gg:

NE kuting e paré & ketg x bulona.

NE kuting e dyté t& keté x+ 6 bulona.

NE kuting e treté t€ ketg 2x bulona.
Formuloni njé barazim sipas t€ cilit mund t& gjeni numrin e bulonave ng secilén kuti.
Zgjidhja e shumé problemeve nga shkencat natyrore dhe shogérore, si dhe problemeve nga jeta jong e
pérditshme, sillet né formulimin dhe zgjidhjen e barazimeve lineare me njé t& panjohur. Gjatg kisaj,
piesa mé serioze e zgjidhijes s& problemit 8shité pérkthimi i tj n# formén algjebrike pérkatése. Edhe pse
nuk ka rregulla t& percakiuara rreptEsisht per zgjidhjen e kétyre detyrave, megjithatg, mund {2 vegoj-
mé diza hapa, si njé procedurg pér t€ arritur né zgjidhjen e problemit t& parashtruar.

SHEMBULLI 1

Shuma e dy numrave shté 94. Numri mé i madh Eshté pér 5 mé i vogél se dyfishi i numrit mé t& voggl.
Cilét jang ata numra?

1. Vegojmé pyetjen: Cilét jan€ dy numrat?
2. Shénojmé madh&sit e panjohura: me x numrin mé t& vogél dhe me 94 - x numrin mé t& madh.
3. Pércaktojmé lidhjen algjebrike: numri mé i madh &shté pér 5 mé i vogél se dyfishi i numrit mé té
vogEl
4. Formulojmé barazimin: 94 - x = 2x- 5.
5. Ezgjidhim barazimin:
M-x =I5
M +5=2x+x
i
x=313 Zgjidhja e barazimit Eshté x, = 33.
Numri mé i vopgl Eshié 33, ndérsa numri mé i madh &shié 94 - 33 = 6L
6. BEjmé kontrollin e rezultatit: 33 + 61 =94 dhe 94 -33=2.33 -5,
Té theksojmé se kontrolli &shi# i nevojshém, sepse mund t& ndodh g barazimi (2 jeté imiré i formu-
luar dhe i zgjidhur, por pér zgjidhjet e fituara detyra t& mos ket kuptim.

SHEMBULLI 2

Jana &shté 7 viet mé e madhe se véllai i saj. Pas 5 vjetésh shuma e moshave 8 tyre do t£ jet 63. Sa vjet
ka secili prej tyre?

1. Pyetja: Sa vjet kang Jana dhe véllai i zaj?

2. Madheési t& panjohura: x 8shté numri i viteve t8 Jangs, x— 7 shté numri i viteve t& vellait t& saj.



3. FEr & arritur deri te lidhja algjebrike, kushtet e dhEna né problem i paragesim né tabelé

Madhgsité Jana | VEllai i Jangs
bl il | = Lkl
numri i viteve pas 5 vietésh | =+ 5 (x-T)+5

Numri i viteve t& Janés pas 5 vjetésh § mbledhur me numrin e viteve t€ véllait t& saj pas 5 vjetésh &sh-
té 63.

4. Formulojmé barazimina (x+ 5) + (x- 7) + 5=63.

5. Zgjidhim barazimin (x + 5) + (x - 7} + 5 = 63:

(x+35)+(x-T)+5=63

Zx+3=083

=130 Jana pér momentin ka 30 vjet, dhe véllai i saj 30 - 7 = 23 vjet.

6. EKontroll i rezultatit: (30 + 5) + (23 + 5) = 63.

SHEMBULLI 3

Petari kishte 6500 denaré né bank&nota prej 50, 100 dhe 500 denarésh. Ai kishte numér € barabarts
bankénotash nga secili loj. Nga sa bankEnota nga secili lloj ka pasur ai?

Petari kishte x bankénota nga secili lloj. Kushtet e dhéna né problem do t'1 paragesim né tabelg

Madhisite BankEnotanga | Bankénotanga | BankEnota nga
50 denargé 100 denaré 500 denaré

numri i bankEnotave x | x x

vlera ng denaré : 3 o | 500

vlera totale né denaré 50k 100k 500k

MeqgE shuma totale e parave g€ kishte Petari ishte 6500 denaré, mund t8 formulojmé barazimin 50 +
100x + 500x = & 500

zgjidhja e té cilit Esht# x, = 10. Sipas kisaj, Petari kishte 10 bankEnota nga secili lloj.
Kontrolli: 50 - 10 4 100 - 10 4 500 - 10 = 6 500
TE theksojmé se zgjidhja ka kuptim vetém nése numri i kartemonedhave x 8shi# numér natyror.

SHEMBULLI 4

NE nj supermarket cmimet e artikujve ushgimor# u ulén pér 40%. Nése cmimi i njé produkti &shié
180 denarg, gieni ¢mimin e tij para shpalljes s uljes.

Le t€ jete x ¢cmimd i produktit para shpalljes s uljes. Nése cmimi { produktit u ul pér 40%, atéher cmimi
i produktit u ul pér 0,4x denaré. Megé ¢mimi i produktit tani #shté 180 denaré, arrijmé te barazimi
x—04x =180

zgjidhja e té cilit 8shtg x, = 300,

Cmimi i produktit para shpalljes s uljes ishte 300 denaré.
Kontrolli: 300 - 0.4 300 = 180.
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SHEMBULLI 5

Pér té rrethuar njé kopsht drejtkéndor nevofiten 130 metra tel. Gjatésia e kopshtit 8shtg 5 metra mé e
madhe se gjerésia. Gjeni pérmasat e kopshtit

Le (& jeté gjerésia e kopshtit x metra. Ate‘her&gjatﬁiaeujﬁhmx+ 5 metra. Nése dimé qé pér t€ rre-
thuar kopshtin nevojiten 130 metra tel, mund t2 formulojme barazimin

Ix+ 2Ax+ 5) =130

zgjidhja e t€ cilit éshté x = 30.

Kopshti &sht i gjers 30 metra dhe i gjaté 35 metra.

Kontrolli: 2 - 30 + (30 + 5) = 130.

SHEMBULLI &

Njé pishing mbushet me dy tuba per 6 oré. Tubi i paré e mbush pishinén pér 10 oré. Pér sa oré e mbush
pishingn tubi i dyt&?

Tubi i paré e mbush pishinén pér 10 org, gé do t& thote pér qeuremhushuapishluﬁ
Rubinet i dyté e mbush pishingn pér x oré, gé do (€ thot# se pér njeummhmh epis]:line:s.

TE dy rubinet#t s& bashku Emhmlﬂﬂpishinenperﬁure,qedntethu{epa'njeuremhushiulepishm&&
Duike paré se pjesén e pishings gé e mbushin t& dy tubat pér njé org, pa'.rareslshr.nesee mbushin

pishinén s& bashku apo vegmas, mbetet e nj&jté, mund t& formulojmée barazimin ];] . —%

i cila pér x # 0 8shté ekuivalent me barazimin 3x + 30 = Sxzgjidhja e té cilit éshte x, = =3
Tubi i dyté e mbush pishingén pér 15 aré.

Kontrofli: L 4+ L -1,
WT1s "6

SHEMBULLI 7

Roboti 8shté { programuar (€ 18vizé me shpejtési konstante prej v metra né sekondg. PEr njé kohe prej
t sekondash, ai ka pérshkuar njg distanc totale prej 4 metrash.
Shkruani barazimin linear me t€ cilin do ta shprehni distancén 4 permes kohés ¢, duke pErdorur v si
parametér.
Nése roboti 16viz me v = 1,5 metra né sekondg, sa koh€ do t& duhet pér t& pérshkuar 120 metra?
Nga fizika dimé se
d=v-t dEshtEdistanca (né metra)
v Bshté shpejtésia (parametér, né metra pér sekond#)
t éshté koha (né sekonda)
Duke zévendgsuar vierat e dhéna, v = 1,5 metra né sekondé dhe o = 120 metra, né harazim, fitojmé
120m = 15 % o)
gé do t& thotg se koha Esht# + = 80 sekonda.
Robotit do t'i duhen 80 sekonda pér t€ pérshkuar 120 metra me shpejtési 1,5 m/s.
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| DETYRA 1
Eshtg e nevojshme t& instalohet njé sistem solar pér njé shtépi q& konsumon 4500 Wh (vat-org) ener-
gil elektrike ng dité. NE dispozicion jang panele solare g8 prodhojng 250 Wh energji elektrike seci-
la, ndérsa dielli ndricon 6 oré ng dité. Sa panele solare nevojiten pér t& plotésuar energjing e nevo-
jshme ditore?

DETYRA PER USHTRIME

1. Nénae Adorit 8shté 3 heré mé e vjetér se Adori. Pas 14 vjetésh, ajo do t& jeté 2 heré mé e vietér se
ai. Sa viet ka secili prej tyre?

2. Njé kompani dérgon kompjuterg server t& rinj né dy gendra pér ruajtjen e t& dhénave. Numri i
pérgfithshém i kompjuteréve server shié 72 Qendra e dyte pér ruajtjen e t& dh#nave do & marré
dyfishin e kompjuteréve tg gendrés s& paré pEr ruajtjen e (& dhénave. Sa kompjuter# server do 8
marre secila gender pér muajtjen e € dhénave?

3. Llogarimi syprinat e drejtkéndeshit t& gjelbér
dhe t£ bardh& né vizatimin 1, nése pjesa e
ngjyrosur me t€ gjelbér 8shié 28 centimetra katroré.

4. Pemishtja e molléve e gjyshit Agim &shté 1 200 metra katror. i
PEr ta mbrojtur até nga breshéri, nipi i tij Ardijani vendosi t'i
blejé njé rrjeté mhbrojtése. Nése rreta ka formé drejtkindéshe
me gjerési 5 metra, ¢faré gjatésie t€ rrjetés mbrojtése duhet &
blejé Ardijani pér t&8 mbrojtur t8 gfith pemishten e gjyshit
Agim?

5. Perzihen 10 litra alkool 40% me 5 litra alkool 53%. Sa pérgind alkool
EshiE pErzierja?

6. Nij ciklist pérshkoi njE distancé prej 18 kilometrash pér kohgn né & cilén njé kémbésor pérshkoi
10 kilometra. Nese ciklisti levizte me shpejtési pér 9.6 kilometra n oré mé & madhe nga shpejté-
sia e kEmb¥sorit, me cfaré shpejtésie lEvizte secili prej tyre?

7. Per prodhimin e energjisg elektrike, REK Manastir pérdor 1 kilogram qymyr pér t& prodhuar 0.6
kilovat-oré energji elekirike pér njé oré. Jana vuri re se njé kondicioneri inverter i duhen 2 oré pune

PET {8 rritur temperaturén pér njé gradé Celsius. Nése fugia e kondicionerit Eshté 2.4 kilovat-oré
energji elekirike, sa qymyr do t8 kursehet nése Jana vendos 8 ngrohg dhomen ng 22 gradé Celsius,
né vend t& 23 gradeé Celsius?

8. Dejani déshiron t# pércaktojé kohEn e nevojshme pEr tretjen e 10 gebapéve me peshe 12 pramé# se-
cila. Pér tretjen e 15 miligram proteina né stomak nevojitet 1 miligram i enzimés pepsing.

a) 5a miligram pepsing nevojiten per tretjen e gebapéve, nése proteinat pErb&jng 20% (8 masés s8
mishit?

b} Sa oré do t8 zgjase tretja e gebapEve, nése organizmi prodhon 200 miligram pepsing ¢do oré?
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9. Sinjali telefonik ng rrjetin telefonik léviz me shpejtésing e drités, 3 - 10F metra ng sekondg, ndérsa
zeri |Eviz me njé shpejtési prej 340 metra ngé sekondg. Ana dhe Bojani flasin né dy telefona t& cilgt
jang t& vendosur 1.7 metra larg, Sa Eshié gjatésia e muges qé pérshkon sinjali telefonik nése zérin
nga dégjuesja dhe zérin e Angs, Bojan i dégjon njgékohEsisht?

3.9. Sistemi i dy barazimeve lineare me dy té
panjohura

Barazimi linear me dy té panjohura

| AKTIVITET
Shkruani nj# barazim sipas pohimit:
“Ivani ka 24 fletore nga t& cilat 5x jané fletore € kaltra dhe 7y jang fletore t& gjelbra”.
Sa t& panjohura pErmban barazimi g shkruajtét?
Cila &shité shkalla m# e larté me t€ cilén ngrihen t& panjohurat né barazim?

Nje barazim me dy t€ panjohura reale € shkallgs s& parg quhet barazim linear me dy té

panjohura.
Zgjidhje e barazimit linear me dy t& panjohura &shig ¢do ¢ift i renditur numrash reals
pér t& cilin barazimi kthehet né barazi numerike t& sakté.

SHEMBULLI 1

a) Barazime me dy (& panjohura jang, pér shembull, barazimet 5x- iy =9, 3x=4ydhey=1-x
b) Pér harazimin 2x + 3y = 4, cifti(2, 0) &shté zgjidhje e tj sepse 2 - 2+ 3 - 0= 4, ndérsa
Gifti (2, ~4) nuk &shté zgjidhjee tijsepse 2. 2+ 3. (-4) # 4.

| DETYRA 1

Pércaktoni vlerén e parametrit m ashtu g ¢ifti (1, 2) t8 jetE zgjidhje e barazimit
(Zx-3m-b=y+m.

Nése dy barazime lineare me dy t€ panjohura t€ njgjta kané bashkési zgjidhjesh t€ barabarta, atéhere

ato gquhen ekuivalente.

Me transformimet ekuivalente ng vijim t€ kryera n njé barazim linear me dy

t& panjohura fitohet njé barazim ekuivalent me t&:

* njéra ané e barazimit zévendésohet me njé shprehje identikisht t€ barabartg.

= né t& dy anét e barazimit shtohet e njéjta shprehje, ose ndonjé anétar i barazimit transferohet nga
njéra ané né tjetrén, por me shenjé t€ kundért.

= & dy anét e barazimit shum#zohen ose pjesétohen me t8 njEjtin numér t& ndrysh#m nga zero.
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SHEMBULLI 2

Ndigni zEévendésimin e barazimit t& dh&n# me njé barazim mé t& thjeshte i cili #shté ekuivalent me té:
y—-2 .t x+1

e _'Fl__

3 4

1 shumézojmé t& dy anét e barazimit me SHVP (6, 3, 4) = 12,
y—12 1 -
u(Ee2-5)=1(-23)  Thieshiojme

Ny -2 -de=12-Hx+1) Clirchemi nga kllapat.

p—d-dx=12-3x-3 Angtargt 12y dhe — 3x i transferojmé né anén e majté
t€ barazimit, shenjat e tyre ndryshohen.
Anétarin —4 e bartim n# anén e djatht# té barazimit,
shenja e tij ndryshohet.

y—dx -1y +Ix=-3+4 I reduktojmE an#tarét e ngjash&m.

-x-lly=1 Barazimi i fituar &shté ekuivalent me barazimin e dhéné.

Me transformime elementare {2 pershtatshme, ¢do barazim linear me dy t& panjohura reduktohet ng
njé barazim linear t& formés ( trajtés)

ax+hy=o, (1)
ku a, b dhe c jang numra ose shprehje né t& cilat nuk shfagen t# panjohurat x dhe y. Barazimi (1) quhet
forma (trajta) e peérgjithshme e barazimit linear me dy t€ panjohura, a dhe b quhen koeficien-
tét para t& panjohurave, ndersa c quhet termi i liré.

| DETYRA 1

ME111111sfun:|:|.11]'ren.a]-zuiv:allenba,si]ln]hﬁmi':h]ml——T3 — 2 = 3 — x né formén e pErgjithshme.

Le t& shqyrtojmé bashkésing e zgjidhjeve té barazimit linear (1):
1" axt+by=0,a%0
Cdo ¢ift i renditor i .k, k € R, éshié zgjidhje e barazimit.
Bashkisia e zgjidhjeve & barazimit éshté R = {{ ﬂbk,k}|ke[ﬂ'.}.
X axt+by=aa=b=0,0%0
Barazimi nuk ka zgjidhje reale, bashkésia e zgjidhjeve eshté R = @.
Y. axt+thy=ca=b=ec=0
Cdo ¢ift 1 renditur numrash realg &shté zgjidhje e barazimit, bashkésia e zgjidhjeve 8shitg
RE=RxR.

SHEMBULLI 3

Zgjidhe barazimin: a) Hx-2)+Ay-N=2x+y b) Hx-)+Ay-I ==+

a) ¥ x-2)+2Ay-3)=2x+y Barazimin e sjellim né formé (€ thjeshtuar ekuivalente
x+y=12 a =1 # 0. Bashkésia e zgjidhjeve &shté R = [(12- k k) | k € R},

b) 3x-2)+2y-3)=%x+2y Barazimin e sjellim né formé ekuivalente mé t& thjeshtuar.
-12=0 a=b=0, e =-12 # 0. Bashkgsia e zgjidhjeve &shig R = &.
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Bashkisia e t& gjitha pikave né rrafsh, koordinatat (x, y) t& t€ cilave jané zgjidhje e barazimit linear me
dy t& panjohura ax + by = e quhet grafik i barazimit linear.

Nése a = 0 dhe b # 0, atBherg barazimi linear me dy t€ panjohura ax + by = ¢ #shig ekuivalent me
bam:z:[mill

¥= EI+ b
qen&ﬂlelheshl:enjeﬁmksinnﬂnmgmﬂk:uitecjﬂteshtedmjtﬂamkmﬁmnmdmjﬂmi——
NE menyré specifike, nése o =0, atéhere drejiéza Eshi# paralele me boshtin x.
Nése a # 0 dhe b = 0, at&here barazimi linear me dy t& panjohum ax + by = ¢ #shig ekuivalent me
barazimin

i oy

prafiku i t€ cilit paraqet drejtéz paralele me boshtin y.

=R Ls]

SHEMBULLI 4

Vizatoni prafikun e barazimit linear me dy t& panjohura:
a) x-2y=6 b) dx+y)=8+4 €] Hx-y)=6-Jy

a) x-2y==6 Mm]u&sje]lhnnﬁfurmﬁekuhralente_
y=3-3 Grafiku i tij &shte drejtéza y = 5 — 3 (vizatimi 1).
b) Yx+y)=8+4dx Barazimin e sjellim né formé ekuivalente.
p=72 Grafiku i tij 8sht# drejtéza y = 2 (vizatimd 2).
) x-yi=6-F Barazimin e sjellim né formE ekuivalente,
g =ik Grafiku i tij &sht# drejtéza x = 2 (vizatimd 2).
¥ '::'.-"’1:' 1
y = 1 =
)
's -[2,,2} V=2
ﬂ /‘5-“} S I AR
FI2132
0.3~ X a Tan 2
b Aol
:|ﬂ|2
Vizatimi 1 Vizatimi 2
| DETYRA 1

Njéfabrikepmd]mn dy produkte A dhe B. PEr prodhimin e njé pjese t& produktit A nevojiten 4 aré
pune, ndérsa pgr prodhimin e njé pjese € produkiit B nevojiten 6 oré pune. Fabrika punon me njé ka-
pacitet prej 120 orésh né muaj.

Sa pjesé né muaj do & prodhohen nga produkti A, nésze pér cdo muaj prodhohen nga 16 pjesé nga pro-
dukti B?
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Sistemi i dy barazimeve lineare me dy té panjchura

| AKTIVITET
Shkruaj dy barazime sipas pohimit.
“Drita ka 14 copé rroba nga t€ cilat 3x jang bluza dhe 2y jang pantallona. Bluza ka pgr 2 mé shum# s=
pantallona”.
Sa t€ panjohura pérmban secili barazim g€ shkruajtée?
Cila shtg shkalla mé e larté me t& cilén ngrihen & panjohurat n# secilin barazim?
Cfaré paraget bashkesia e dy barazimeve lineare me dy € panjohura t€ njéjta gé shkruajtét?

Bashkesia e dy barazimeve lineare me dy t€ panjohura reale t8 nj#jta quhet sistem i dy
barazimeve lineare me dy té panjohura.

SHEMBULLI &

Sistemni [I“"i” =1 &shik njé shembull i sistemit t& dy barazimeve lineare me dy t& panjohura.
X—y=-2

Zgjidhje e njé sistemd t€ dy barazimeve lineare me dy t& panjohura &shtg cdo cift i renditur numrash
real# (x, y} i cili 8shi zgjidhje e cdo barazimi t& sistemit.

SHEMBULLI &
x+2y=1
a) e l;ifuimnditu:{n Eﬂhtezg]idhjeegduharmmitesmenﬂt,pmndajﬁhtezg-
i jidhje e sistemit t&
Cifti 1Ienditur(—3,5}|'f':shtﬁ zgjidhije e barazimit 3x + 2y = 1, por nuk &shtz zgjidh-
je e barazimit x — 4y = -2, prandaj nuk &sht# zgjidhje e sistemit & dhéng.
b) II-”Ifl Sistemi nuk ka zgfidhje, sepse shuma e dy numrave nuk mund t& man€ njgkohé-
X+¥=2  gisht dyvlera t& ndryshme.

c) II-HIil Sistemi ka pafund shumé zgjidhje, sepse ekzistojng pafund shumé numra realé
e shuma e € ciléve Eshig e barabartg me njg.

Dy sisteme barazimesh lineare me dy t€ panjohura jané ekuivalente nése kané bashkési zgjidhjesh
té barabarta.
Nese ¢do barazim i sistemit zévendésohet me ekuivalentin e tij, atéheré fitohet njé sistem q&
gshté ekuivalent me até fillestar. Meqengse ¢do barazim linear me dy t& panjohura Eshtg ekuivalent me
njeé barazim t€ formes sé pérgjithshme ax + by = ¢, ¢do sistem i dy barazimeve lineare me dy t€ panjo-
hura mund t& reduktohet né formeén (trajtén) e pergjithshme

mx+bhy=0cy

x4+ by=rc,
kua, a_ b dhe b, jang koeficient& para t€ panjohurave, ndérsa ¢, dhe ¢, jang terme té lira.
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SHEMBULLI 3

z(x+1]|—3—5(y+z}
Sille ng formén e pérgjithshme sistemin jx ¥ +2 _ s

3 5
HxiD)-3=53+D) Barazimi i paré | sistemit zévendgsohet me nj barazim
By hp =11 ekuivalent & tij né formén e pérgjithshme.
J.;_J"T““Ezl Barazimi i dyt i sistemit zévendésohet me njé barazim
Soc— 3y = 21 ekuivalent t& tij né formén e pérgjithshme.
|”‘5-"":u Sistemi i fituar Eshte ekuivalent me atf t5 dhéné dhe &sht né formé
] t& pérgjithshme.

Nmemend]hmenenamfnmlmeveelementar&njeﬂst&mslﬂanefmmm =F
ateheré cifti (p, q) 8shié zgjidhje e sistemit. =4

SHEMBULLI 4

2(x+y)—-3=2y+1

E sjellim sistemin n& formé t& pergjithshme.
X —F+1=—-2x+5(x+1) E " per

1;::: Aplikojmé transformime elementare.

__'I,I=

Ix:E Lexnjmé se cifti i renditur (2, -4) &shté zgjidhje e sistemit.
y=—4

Ideja kryesore e t& gjitha metodave pér zgjidhjen e sistemit t8 dy barazimeve lineare me dy t& panjohu-
ra éshté gé sistemi, me ndihmén e njé vargu transformimesh ekuivalente, & sillet ng formgn

boe
¥=1q

Atéheré lexojm se cifti i renditur (p, 5) &sht? zgjidhie e sistemit.

DETYRA PER USHTRIME

1. Drini hedh dy topa me masé 0,1 kilogram# vertikalisht lart. Shkruani njé shprehje me t8 cilén
mund t& llogaritet shuma e energjive potenciale t& dy topave, nése i pari ndodhet né lartési x, dhe
1 dyti né lartEsi y. Shprehja pér energjin potenciale jepet me E, = mgh. Pérdorni g = 10 m/s%,

2. fishté dhén barazimi 2x + 3 =3. Gjeni zgjidhjen pér & cilén:
aA)x=3 b) y=-1 c) x=0 ¢ y=0
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2)x-2)-W-5=x-y WHEI_L2=3 oI J_5,

4. Shkruani bashkésing e zgjidhjeve t& barazimit linear:

a) I+ Typ=41 b I+1 J"T"'E_1:u c z{f—3}+3y+z=1x+3[y—4)

5, Néhaﬂlﬁdnﬁezgidhjwetebamﬂm]thneark—y)+E:x—i}:+lg]niatézgjidhjepértéci-
lEnx=2p.
6. Vizatoni grafikun e barazimit linear:
a) -2y =-12 b) 2-|[I—+1—41=}+E—3.1: ¢) =0 ¢ =0
7. Percilen vlers t€ parametrit b grafiku i barazimit linear 2x + by = 5 kalon népér pikén A(-1, 3)7
8. Nijeé diet# lejon konsumimin e dy llojeve t& produkteve né njé vakt. Njé njési e produlktit t& paré pér-
mban 80 miligram vitaming C, dhe njg njési e produktit £ dyté pérmban 160 milipram vitaming
C. Nevoja ditore pér vitamingn C éshté 960 miligram.
a) Sa njési t& produktit t& paré duhet t& konsumohen né njgé vakt g8 pérmban 30 njgsi t€ produktit
t& dyt&?
b} Sa njési té produktit t& dyt€ duhet t& konsumohen, nése né vakt pErjashtohet produkti i parg?
0, Sillnini;-;fmménepérgﬂshmmsmmjnedyhmﬂmmlimmed}'tépuﬂjnhum

= b 147 ZoF iy
3[3(1:—2].:)_&}- h] +-15 cj] 3y —5

4

3.10. Metodat pér zgjidhjen e sistemit té dy
barazimeve lineare me dy té panjohura

Metoda grafike

| AKTIVITET
Vizatoni grafikun e barazimit linear me dy t& panjohura::
a) x-dy=8 b) Ax-y)=2x-2y c) Hx+y)=104+5x

PEr njé sistem t& dh#né t€ dy barazimeve lineare me dy t& panjohura, le 2 jet® p grafiku i barazimit 8
parg, dhe g grafiku i barazimit t& dytE. N’eae;lftiirenditurinummereale(m,n} gshité zgjidhje e sis-
temit, at8herg cifti (m, n) shtE zgjidhje e t& dy barazimeve, g€ do & thot# se pika me koordinata (m,
n) u pérket t& dy prafikéve p dhe g. Hesegmﬂketpdhmjanedrejtem.ateherenemﬂitemmﬁdlm
nies s& kétyre drejtézave kemi:
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1%, Nese drejt&zat priten, atéhere sistemi i dy barazimeve lineare me dy t& panjohura ka njé zgjidhje
& vetme (sistemi &shté i percaktuar).

2%, Niése drejtézat nuk kané pike té pérbashket, pra jang paralele, ateéhers sistemi i dy barazimeve line-
are me dy (& panjohura nuk ka zgjidhje (sistemi £shi kundérthénés (kontradiktor)).

3*. Nese drejtézat perputhen, atéhere sistemi i dy barazimeve lineare me dy £ panjohura ka pafund
shume zgjidhje (zistemi sht# i papércaktuar).

Te zgfidhet njé sistem i dy barazimeve lineare me dy t& panjohura me metodén grafike, do t2 thoté t

vizatohen grafikét e dy barazimeve lineare né t& njgjtin sistem koordinativ dhe t€ shqyrtohet marrédhg-

nia e tyre reciproke.

SHEMBULLI 1
Zgjidhni sistemin me metodén grafike:
2 x+y=11 by 1% —y =1 X—F=3
ix—y=n x—y=-1 Ax—3y=19
a) M
Aeu.lli't__
_ Grafiku i barazimit t2 paré &shte drejtéza p e cila kalon
ekt s neper pikat A(0, 11) dhe B(5, 1)
|5 L i
B 1 \/ Grafiku i barazimit (€ dyts shi& drejtéza q e cila kalon
gd=9 i népér pikat C0, -9 dhe D(3, 0).
v|o |3 i .' LLTERY
-0 q ’m\“ ¥ Drejtézat p dhe q priten n pikén P(4, 3).
f Cifti i renditur (4, 3) ésht# zgjidhja unike e sistemit
/ (vizatimi 1).
!
r:w,-w,‘l}
Vizatimi 1
h] pix—y=l 7
'-|'1.i.|i. Grafiku i barazimit t& paré shtE drejtéza p e cila kalon
1o g néper pikat A(L, 0) dhe B(0, -1).
goa-y=-1 V' P
¥ u 1 au “L/ ”"':yf Grafiku i barazimit (& dytg Eshté drejtéza q e cila kalon
St o « 5t népérpikat (-1, 0) dhe D(0, 1).
/ ABiin-1p
Drejtézat p dhe g jan# paralele. Sistemi nuk ka zgjidh-
je (vizatimi 2).
Vizatimi 2



g Jx=31="1

Grafiku i barazimit t& dyt€ Esht€ drejtéza q e cila kalon népér

el 13 X dh & S %
sl | i|,, t& njéjtat pika A3, 0) dhe B(0, -3).
i Grafiku i barazimit 8 dyté Eshté drejtéza q e cila kalon népér
i A0 ¥ t& njéjtat pika.A(3, 0) dhe B(0, -3).
Drejtézat p dhe g pérputhen.
180-2) Sistemi ka pafund shumé zejidhje (vizatimi 3).
Vizatimi 3
| DETYRA 1
Zgjidheni g[aﬁl'.:lsht sistemin:
) x+y=1 x+y=1 c x+y=1
x—y=1 2X + 2y =3 Ix+ 3y =3
H I.“. UHTIH TR E I IR R R AR A N RO TR R R REE R R PP RE R R N R r PR R R RN LT R
Hulumtoni dhe zbuloni kur sistemi:
MX+bhy=10
02X + bay =03

ka njé zgjidhje unike, ka pafund shumé zgjidhje ose Eshté kontradiktor:
1.Néseb —Ooseb,=0. 2 Nesea —0Oosea,=0. 3.Nésea —0Odheb,=00sea,=0dhed, =0
4. Niise b, # 0 dhe b, # 0, dhe vlen kushti:

ot 2t . | gy Op Ei
a]b;Eb: h""b1 bidhebl b, |:_‘,| Bjd.he F

Metoda e zévendésimit

| AKTIVITET
Zgjidheni sistemin e dy barazimeve lineare me dy & panjohura:
[ﬂx+ﬂ—?:n )l F+4=0

jlx+}'—3 y=3 i +y=8

Nese nga njéri barazim i sistemit shprehim njérén t8 panjohuré pérmes tjetrés, dhe pastaj me shpreh-
jen e fituar e zévendésojme até t€ panjohur ng barazimin e dytg, ateheré barazimi i ri  fitnar dhe ba-
razimi i paré i sistemit formojné nje sistem t€ ri gé Eshte ekuivalent me até t& dhéng.

Kjo proceduré pér zgjidhjen e sistemit t€ barazimeve lineare me dy i€ panjohura njihet me emrin metoda e
zévendésimit. Per zhatimin e késaj metode &shié e nevojshme gf sistemi t€ sillet né formén e pergjithshme.
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SHEMBULLI 2
Me metodén e zévendésimit zgjidheni sistemin:

a)

b)

R 3 1
w-zy=-9 At B — x4y X+y=3
L_]::__]:I:E ) ?IE—E_E}';-IZI_P g 2X+2¥=5
[3x -2y =9
. sz E zgjidhim barazimin e dyté sipas x.
[3x— 2y =—9 . e =
Yy Shprehjen e fituar pér x e zévendésojme né barazimin e paré.

fi:i} ;“ =% E thjeshtEzojmé barazimin e paré me transformime ekuivalente.

J":;ls Vlerén e fituar pér y e zévendésojmé né barazimin e dyté.
x=2+y
[y=—13

e Sisterni ka njé zgjidhje unike (-13, -15).

(5x—4  3y+1_

= +F _ B o
-”:3_1 5 E.yi it o Me njE varg transformimesh e gjellim sistemin né formé t& pergjithshme.
L R
Bx— 3y =13 B
3x+2y =8 E zgjidhim barazimin e dyté sipas y.
S Shprehjen e fituar pér y ¢ zévendésojmé né barazimin e pare.
R |
’Ex—a-- E—El.l:zlal
5 B A% Aplikojme transformime ekuivalente né barazimin e paré.
TR
:fﬁ_ﬂ Vlerén e fituar pér x & zévendésojmé né barazimin e dytz.
e
x:i Sistemi ka njé zgjidhje unike (2, 1).
¥ =
= E zgjidhim barazimin e paré pér y.
[2X+ 2y =5
y=3i-x = o = oo =
2542y = 5 Shprehjen e fituar pér y e zévendEsojme né barazimin e dyté.
r_F: i—-Xx ~ } -
2x+ 2(3—x) =5 Aplikojmé transformime ekuivalente ng barazimin e dytg.
S Barazimi 0 - x = -1 nuk ka zgjidhje. Sistemi nuk ka zgjidhje.
0-x=-1



| DETYRA 2
Me metodén e zévendésimit zgjidhend sistemin:

x+2y=7 —¥= ‘-'—'-'—+I—15
+ 2¥ b) [3.1: y=2 '

a)

Xx—y=-1 6x —2y =4

Metoda e koeficientéve té kundért

Nese né njé sistem mbledhim ose zhresim anén e majté t& njérit barazim me anén & majté t& fetrit
dhe anén e djathtg t& njért me anén e djathte & tjetrit barazim, do t€ fitojm# nj& barazim & ri, i cili
s& bashku me njérin nga barazimet e dhéna formon njé sistem t& i t€ dy barazimeve lineare me dy t&
panjohura, ekuivalent me até t& dhéng. Kjo procedure njihet si metoda e koeficientéve 2 kundért
dhe zhatohet pasi sistemi té jeté sjellz né formén e pérgjithshme.

SHEMBULLI 3
Me metodén e koeficientéve t€ kundért zgjidhe sistemin:

2x+y=1 (x+1)y—-1)—-2x=xy—1) X—2f=m _ .  _ 3
2) A—-y=9 b) [3.1:_P+1|:(1'+4}|:3}{x+4) ©) [J:+my:2'mﬁhm[ el
S E mbledhim anén & majté t barazimit t& paré me anén e majté
=N {& barazimit t& dyté dhe angn e djathtE (& barazimit t& paré me
anén e djathté & barazimit t& dyté.
Barazimi i fituar s& bashku me barazimin e paré formon njé sis-
tem t& ri ekuivalent me até té dhéng.
2x+y=1 = = £
E thjeshtézojmé barazimin e dyt€ me transformime
-V (2x4+¥)=9+1 Ekl.'lf?ﬂ]ﬂﬂ[&. i
e = Zgjidhjen e barazimit 5x + 10 e zévendésojme né barazimin e
5x =10 [II'EIE:.
Iif;P= : Llogarisim vierén e t& panjohurés y.
l :;5 Sistemi ka njé zgfidhje t& vetme (2, -3)
=
py JX DI -D—2X=X0 1) g el sistemin né formé & pérgjithshme.
3y + 100x +4) = 3p(x + 4)
el TE dy anét e barazimit t& paré | shumgzojme me numrin 6. Anéne
e majté t& barazimit té fituar e mbledhim me anén e maité & hara-
zimit € dytg dhe angén e djathte t€ atij barazimi me anén e djath-
tE & barazimit t& dytg.
Barazimi i fituar s& bashku me barazimin e paré formon njé sis-
tem té ri ekuivalent me até té dhéngé.



[_2x 1 y=1 E thjeshtézojmé barazimin e dyté me transformime

|Sx— 6y +6(—2x +¥)=—20+6 ekuivalente.

AR = Zgfidhjen e barazimit ~7x = -14 & zévendesojme né barazimin

—2-i+y=1 Llogarisim vlerén e t€ panjohurés y.

r=121

y= i Sistemi ka njé zgfidhje unike (2, 5).

P eam,

c) r—ay=m Zbresim anén e majté t& barazimit t& pare nga ana e mafté e

Seuiy g barazimit té dyté dhe anén e djathté t& té parit nga ana e djath-
t e t& dytit.
Barazimi i fituar s# bashku me barazimin e paré formon njé
gistem t& ri ekuivalent me até t& dhéné.

it E thjeshtézojmé barazimin e dyté8 me transformime

X4+my—ix—2¢I=2—m i S

r—2y=m £

[{1+m}|_‘r:1—m Fillojm# diskutimin sipas parametrit real m.

» Nese m = -2, ateher barazimi i dyt# i sistemit &sht€ i formés 0 . y = 4, prandaj sistemi Esht#
kundrthine

x—2y=m
v Mm#—i,ateher&shtenﬂmmm }I —m -
+m

et S R _2—-m

Zgjidhja e sistemit t& fundit Eshté x = S dh“’_;!,_+ =

DETYRA PER USHTRIME
Zgjidheni grafikisht sistemin e dy barazimeve lineare me dy t& panjohura:

1 ix—2y=1 2 r=2x-—3 3 ZX=y+3
“lex—s8y=12 Clax—2y=4¢ " l4x—2p=75
i [.l::!- " l_p:l} i I_\:+E._p_ﬁ=|:|
3X+ 2y =3 x+y=28 X+2y=—4

Zgjidheni me metodén e zEévendésimit sistemin e dy barazimeve lineare me dy & panjohura

g [E-3r=4 g |5x+2r=16 o [3x=2y-0
T |x—y=31 " lax—y=5 “lx=2+y
\ ERE .
= —_ —= 4 x=15 3IX+y=a
o [FE+ =4y - +2 ke l VER s o
5(x+ ¥) =3y —2x) +2 -t =g x—3y="h parametra realé



SIONI, BARAZIMI, SISTEMI | DY BARAZIMEVE DHE PABARAZIMI

Zgjidheni me metodén e koeficientéve t8 kundért sistemin e dy barazimeve lineare me dy t& panjohura:

x—y=1 =149 =
_ ¥ 1¢[‘H ¥ Elx ¥
X+y=2 Xx—y=1 2¥y=10—3x
1 1. x—-1 y+4
=X—=%=-1 — — ] ﬂ]:-l-b}':z l&
3 2 - o
lﬁ.ilx—iy:— H.ix—ilzx_iz Belesy=1 b
2 2 4 3
19. Per cilén viere t€ parametrit m sistemi
2x+my=1 Behi T mx — }'—5
t& kundérthéngs Eshté | pErcaktuar
}l—4.1:+1_1!—5 }l

X+my=m42

.::IIJ':“F::i eshtE i papércaktuar

3.11. Zbatimi i sistemit té dy barazimeve
lineare me dy té panjohura né situata
problemore

| AKTIVITET
Njé kompani ka parapaguar pér x licenca standarde pér softueré dhe y licenca premium pér softueré.
Licenca standarde kushton 120 denarg né muaj, ndérsa licenca premium kushton 200 denaré né muaj.
Kompania ka parapaguar pér 15 licenca pér 2280 denaré né muaj.
Hartoni nje sistem prej dy barazimesh me dy t& panjohura, sipas € cilit do mund t€ gjeni numrin k-
cencave standarde dhe premium pér softuer pér t& cilat ka parapaguar kompania.

Njé numeér i madh problemesh nga jeta e pérditshme, teknika dhe shkenca né pergjithési, redukiohen
né zgjidhjen e barazimeve dhe sistemeve € barazimeve.

SHEMBULLI 1

Njé kulloté né form# drejtkéndéshi ka perimetér 40 metra. Gjeni gjatésing dhe pjerésing e kullotés,
nése gjatesia e tij Bshté pér 4 meira m# e madhe se gjerésia.

Le t& jeté gjatésia e kullotés x metra dhe gjerésia y metra.
Nea kushti i paré né detyrg, perimetri i drejtkEndéshit Eshié 40 metra, fitojmée barazimin 2x + 2y = 40.
Nga kushti i dyté né detyrs, gjatésia e kullotés EshtE 4 metra mé e madhe se gjerésia, fitojmé barazi-

2x + 2y =40
minx-4=y. Eﬂhtu,fimjn'riésistemjn[x_:fy
zgjidhja e té cilit 8shté x = 12 dhe y = 8. Kullota né fjalé &shié 12 metra e gjaté dhe 8 metra e gjeré.

22124+ 28 =40
Kontrolli: G
12—4 =8



SHEMBULLI 2

NE njé test nga matematika kishte 10 detyra. Pér ¢do detyré (8 zgfidbur sakt fitohen 3 piké, ndérsa pér
gdo detyré me zgjidhje t& pasakt zbriten 2 pike.

Sa detyra zgjidhi sakié njé nxéngs i cili fitoi 15 piké dhe punoi né t& gjitha detyrat?

Le t& jeté x numri { detyrave t& zgjidhura sakte dhe y numr i detyrave me zgjidhje t€ pasakta.

Nga kushti i paré se nxénési shénoi 15 piké fitojmé barazimin % - 2y =15,

Nga kushti i dyte se test kishte 10 detyra dhe nxénési { punoi té gjitha, fitojm# barazimin x 4+ ¥ =10.

ﬁrrgmw ﬂmjméshteminlii;zi lzﬂ”, agfidhja e té cilit &shté x = 7 dhe y = 3. Nxénasi zg-
m:-anlli:r -7—2-3=15

T+ 3=10
SHEMBULLI 2

Dy eng g& nxéné 100 litra dhe 144 litra Iéng, pérmbajn# nje sasi & caktuar [Engu. Nese [éngun nga ena
mé & vogel e derdhim né até mé t€ madhe dhe e mbushim plotésisht, atéhers ng enén mé t& vogél do
& mbetet < e sasisé fillestare t2 léngut. Nese, perséri, léngun nga ena mé e madhe e derdhim n# enén
metevogéidhe e mbushim plotésisht, atéhers né enén mé t& madhe do t& mbeten L e sasis fillesta-
re. Sa leng kishte tek enét para derdhjes? -

Le (£ jetE x sasia e léngut né enén mé t€ vogel para derdhjes dhe y sasia e lengut né enén mé t€ madhe.
4 =
ZX+y=144

Sipas kushteve né detyré arrijmé né sistemin{ 5 o

X+ =F =100

zZgjidhja e t& cilit &shté x = 60 dhe y = 96. Para derdhjes, ng enén mé t€ vogel kishte 60 litra [Eng, dhe

né enén mé & madhe kishte 96 litra [Eng.

4 o
Cinali) 5 -&u;-gﬁ = 144

60 + = - 96 = 100
SHEMBULLI 4

Admiri investod njg shumé prej 12 000 denarésh né dy banka t&8 ndryshme, me normé vijetore interesi
prej 9% né & parén dhe 11% nE (& dytén. Nése pér nj# vit fitod interes prej 1180 denarg, nga sa para in-
vestoi né secilén banke?
Le t& ket8 investuar x denaré ng bankén e paré, dhe y denaré né banken e dytg, atéheré nga kushtet
e Al X+ ¥ = 12000 e B
nE detyré arrijmé né sistemin Iﬂ,ﬂﬂx+ﬂ.11}‘: 1180 zejidhja e & cilit Eshté x = 7000 dhe y = 5000.
Admiri investod 7000 denaré né banken e paré dhe 5000 denaré ng bankEn e dyté.
[{umml]i:[m+ 5000 = 12000

0,09 - 700D 4+ 0,11 - 5000 = 11840



SHEMBULLI 5

Nije ¢iklist e pérshkon distancén midis dy gyteteve pér njé kohé té caktuar, kur [8viz me shpejtési kon-
stante, Nése ai e rrit shpejtésing pér 5 kilometra né o, do (& arrijé pér 1 oré
mé paré, ndérsa nése e ul shpejiEsing pér 3 kilometra né org, do t& arrijé pér 1 oré mé voné. Gjeni shpe-
jtBsing e ciklistit, kohén pér té cilén ciklisti e pérshkoi distancén midis qyteteve dhe distancén midis
qyteteve.
Le t& [Evizé ciklisti me shpejtési x kilometra ng€ oré dhe le & ketg pérshkuoar distancén midis qyteteve
per y oré. NE kite rast, me shpejiesi x kilometra né oré pér y oré do t8 pershkojé xy kilometra rmugé,
ndérsa me shpejtési (x + 5) kilometra n oré pér (- 1) oré do t& pérshkojé (x 4 5}y - 1)
kilometra rrugé. Megengse rruga e pérshkuar ng & dy rastet &shité e barabarté me distancen midis qy-
teteve, fitojmé barazimin (x + S}y - 1) ==p.
Duke menduar né t& njéjtén ményre fitojmé barazimin (x— 3)(y + 1) =xp.
(x+35)y—1)=
(x—3)¥r+1)=
zgjidhja e t& cilit éshté x = 15 dhe y = 4. Shpejtésia e ¢iklistit &shté 15 kilometra né oré, koha pér
té cilén ai e pérshkon distancén midis qyteteve &shi# 4 oré, ndérsa distanca midis qyteteve gshié
15 - 4 = 60 kilometra.

fas+sa-1)=15.4

I(15— N4+1)=15-4

NE kit menyré arrijmé nEsIEtemml

| DETYRA 1
Nijé anije kozmike pérdor dy lloje karburanti, karburantin kryesor dhe karburantin rezervé. Cdo njgsi e
karburantit kryesor mundéson udh&tim prej 5 kilometrash. Cdo njgsi e karburantit rezervé mundéson

udh#tim prej 3 kilometrash. Pas perdorimit t& gjithsej 20 njésive karburanti, anija udh&toi 80 kilome-
tra. 3a njesi nga secili karburant ka pérdorur anija kozmike?

DETYRA PER USHTRIME

1. Gjatésia e njé drejtkéndeshi &shi# dy heré m# e madhe se gjerésia e tij. Sa Eshié gjatesia dhe gjere-
sia e drejtkéndéshit, nése perimetri i tij &sht# 72 centimetra?

2. Kéndi mé i madh nga dy kéndet shtuese (suplementare) &shig pér 4 mé i madh se trefishi i kéndit
mé t& vopel. Gjeni kéndet.

3. Kéndi mé i madh i ngushi® né njé trekéndésh kénddrejté Esht# 15 shkallé mé i voggl se dyfishi i
kendit mé t& vogEl t& ngushté. Gjeni kéndet e ngushta né trekéndéshin kénddrejts.

4. Marko déshiron t2 punésohet si shités. Kompania e paré i ofron rrogé prej 800 denarésh ngé dité
dhe 10 denaré pér njé artikull t& shitur. Kompania e dyt€ i ofron 1000 denarg né dité dhe 8 denaré
pér njé artikull & shitur. Sa artikuj duhet t£ shesE Marko g€ rrogat nga 8 dy kompanit® (€ jeng
identike?

5. Dy kazangt e naftés pér ngrohjen e shkollgs nxéngé 500 litra naftg. Kazani mé i madh nxg 120 litra
nafté mé shume se kazani mé i voggl. Sa litra nafté nxg secili kazan?



10.

Rina ¢do dité vrapon dhe vozit bicikletg. Ditén e par€ vrapoi 10 minuta dhe voziti bigikleté 20 mi-
nuta, duke shpenzuar 300 kalori. Ditén e dyt# vendosi t'i ndémrojé koh#t dhe vrapoi 20 minuta dhe
voziti biciklets 10 minuta dhe pérséri shpenzoi 300 kalori. Sa kalori pér minuté djeg Rina duke
vrapuar, dhe sa duke vozitur bigikletén?

Sekretari | shkollés, Petari, duhet t& blej& materiale zyre. Javén e kaluar bleu 3 pako leter dhe 4
pako lidhse pér 2000 denaré. K&té javé bleu 5 pako letér dhe 2 pako lidhése pér 3100 denaré. Sa
kushton njé pako letér, dhe sa kushton njé pako lidhése?

Sasia totale e kripés né dy sandvice dhe tri copa djath Eshtg 4720 miligramé. N& pes# sandvige dhe
dy copa djath# ka 6300 miligramé krip&. Sa kripé ka n€ njé sandvic, dhe sa ka n€ njé copg djathi?

Udhétimi me varké motorike n€ njé distance prej 18 kilometrash zgjat 2 oré me mymén e lumit
dhe 4 oré e 30 minuta kundrejt rymés s& lumit. Cila 8shté shpejtésia e varkés motorike né ujé té
geté, dhe cila éshié shpejtésia e lumit?

NjE grup nxgnésish vendosi t8 mbledhin fonde dhe € blejné njg numér & caktuar fidangésh. Nése
secili prej tyre jep nga 150 denaré, atéher# u mungojné edhe 170 denaré, nd#rsa ngse secili jep nga

180 denare do t& keng tepricé prej 100 denarésh. Sa nxEnés ka né grup dhe sa para nevojiten pér
fidangt?

3.12. Llojet e mosbarazimeve dhe mosbarazimet

ekuivalente me njé té panjohur

Liojet e mosbarazimeve

| AKTIVITET
Formoni nga njé mosbarazi numerike duke pérdorur shenjat e mosharazise (8 dhéna né tabelg:

m e vogel m e madhe mpSslint | (e madsen
< _ ) | = | =

Dy shprehje algjebrike racionale, nga té cilat t£ pakt&n njéra shprehje ka njé ose mé shum#
ndryshare, & lidhura me njg shenjé mosharazie pércaktojng mosbarazim.

qurs]mretmmudmmzimiquujmetep:qnhnndheldmncjme me x, ¥, 7, Bashkesia

SHEMBULLI 1
Mosharazimi 5x + 3 > 2 &shté mosharazim me t€ panjohurén x dhe ka fushe perkufizimi o = R.



LINESIONI, BARAZIMI, SISTEMI | DY BARAZIMEVE DHE PABARAZIMI

Sipas numrit 8 t& panjohurave, mosbarazimi mund 8 jeté: mosbarazim me njé té panjohur, mos-
barazim me dy € panjohura, etj.

Sipas shkallgs mé t& larte né t& cilén ngriten t8 panjohurat, mosbarazimi mund t8 jet2 mosbarazim i
shkallés s& pare ose linear, mosbarazim i shkallés s€ dyté ose kuadratik, et

SHEMBULLI 2

a) Mosharazimi 2x + 4 < 7 8sht# mosbarazim linear me njé t& panjohur.
b) Mosharazimi x + y > 2x EshiE mosbarazim linear me dy t& panjohura.
¢} Mosharazimi =* < x4 y 8shté mosbarazim kuadratik me dy t€ panjohura.

SHEMBULLI 2

Mosbarazimi 7 - 3x > 1, pérx =2 kthehet né njé mosbarazi & saki® numerik 7-3:2> 1
pér x = 3 kthehet né njE mosharazi t€ pasakt® numerik 7-3.3 21

Zgjidhja e njé mosbarazimi me njg (& panjohur &shié ¢do vler e t& panjohurés nga fusha
e pérkufizimit pér té cilén mosbarazimi kthehet né njg mosbarazi t€ sakt® numerik.

TE gjitha zgjidhjet e nj& mosbarazimi pérbéjné bashkesiné e zgjidhjeve t€ mosbarazi-
mit, t& cilén do ta shenojmé me &

SHEMBULLI 4

a) Zgjidhje e mosbarazimit x > 5 &shi# cdo numér real nga intervali { hapur (5, 4o0), pra R =(5, +o0).

b) PEr mosbarazimin 6 + 3x = 32 + x) bashkesia e zgjidhjeve 8shté R = D = R. NE rast t€ tillé themi
se mosharazimi éshté identitet.

¢) PEr mosbarazimin 7 + 3x < 2 + 3x bashkésia e zejidhjeve 8shté R — @. NE rast té tille themi se mos-
barazimi &zhi# i pamundur.

Mosbarazimet ekuivalenté me njé té panjohur

| AKTIVITET
Cfaré mund t& véreni pér pérkufizimit dhe bashkesing e zgjidhjeve & mosbarazimeve:
2+x<5dhex-3<O?

-

@ Dy mosharazime & kan@ té njéjtén fushi pérkufizimi dhe t njéjtén bashkasi zgjidhjesh
\ o guhen mosbarazime ekuivalente.
—

27



Fér té zgjidhur njé mosbarazim t& dhEng, 1 njgjti zévendésohet me nje tjetér mé t& thjeshts, por ekui-
valent me (&, Pastaj, ai mosharazim zévendgsohet me njé (€ treté mé 8 thjesht® ekuivalent me (&, e
keshtu me radhg, derisa t€ arrijmé né njé mosharazim zgjidhjet e € cilit jané t€ garta. Procedura e z&-
vendeésimit t& mosbarazimit me njg mosbarazim ekuivalent me t8 quhet transformim ekuivalent

| AKTIVITET
Ndigni zévendésimin e mosharazimit t& dhéng me njé mosbarazim mé (£ thjesht# i cili &sht# ekuiva-
lente me {8, dhe zgjidhja e (8 cilit &shié e garté:

x-5<2 TE dy anéve t8 mosbarazimit u shtojmé numrin 5.
x-5+5<2+5 Eryejmé veprimet e shénuara né t& dy angt e mosbarazimit.
x<7 Mosbarazimi i fituar &sht# ekuivalent me mosbarazimin e dh#né.

A do t& arrinit né t& njgjtén zgjidhje nése numrin - 5 e transferoni ng anén tjetér, me shenjé t& kundért?

Nese t& dy anéve t& mosbarazimit u shtojmée njé shprehje t8 njgjtg, e cila Eshig e pércak-

tuar pér (& gjitha vlerat e lejuara t€ 8 panjohurés, fitojmé njé mosbarazim ekuivalent me

Si pasojé kemi se:

= Nése t& dy anét ¢ mosbarazimit kang terma t€ barabarté me t€ njgjtat shenja, ata mund
t& anulohen (higen}).

= (do term i mosharazimit mund t& transferohet nga njéra ang e mosbarazimit ng anén

tjetér me ¢rast ndryshon shenja e kétij termi.

SHEMBULLI 1
Ndigni transformimet ekuivalente 8 mosbarazimit:

a) Sx-Ix+3zB-%x Anulojme shprehjet e barabarta: - 3x dhe - 3=

S5x+328 Mosbarazimi i fituar 8shtg ekuivalente me até té dhéné.
b) dx-5<3x+12 Shprehjen 3x e bartim né anén e majté t& mosbarazimit me grast i ndrys-
4r-5-Ix<2 hohet shenja. L o
R Termin -5 e transferojmé né anén e djathts & mosbarazimit me grast i
ndryshohet shenja.

Maosbarazimi i fituar Eshté ekuivalent me mosbarazimin e dhéng.

Nese tE dy anét e mosbarazimit § shumgzojme me njé shprehje t€ njgjtE, e cila Eshi e pér-
cakiuar dhe merr vet8m vlera pozitive pér t8 gjitha vierat e lejuara t€ (& panjohurés, fitoj-
m# njé mosbarazim ekuivalente me até t& dheéng.

Si pasojé, nése € dy anét e mosbarazimit kang njé shum@zues & pérbashkét pozitiv, ateher# me &
mund t& pjestohen 2 dy anét e mosbarazimit. Né k&€ rast themi se e thjeshtojmé mosharazimin.



SHEMBULLI 2
Ndigni transformimet ekuivalente t2 mosbamzimit 3x-2) < 15.

Hx-2) <15 TE dy an#t e mosbarazimit i pjesEtojmé me numrin 3.
x—2<5 Mosbarazimi i fituar Eshté ekuivalent me até t& dhéng.

TE theksojmé se me zbatimin e vetis# s€ mésipErme, njé mosharazim me koeficienté thyesorg mund t2
transformohet n& njé mosbarazim me koeficientg t& ploté, nése ¢do term | mosbarazimit shumézohet
me njé shuméfish t& perbashkét pozitiv t8 eméruesve. Transformimi i kEtillé quhet ¢lirimi i mosba-
razimit nga eméruesit.

SHEMBULLI 3

Clirojeni nga emEruesit mosbarazimin ¥ < %1 — 5

%fi—'ztl—s Cdo anétar & shumézojme me SHVP (& eméruesve: SHVP (2, 3) =6.

5-3"3‘? {E=II]'—E=5 Thjeshtojmé.

H2x-T)<3Hx+1)-30 Mosbarazimi i fituar &shté ekuivalent me mosbarazimin e dhéng.
| DETYRA 1

Clirojeni nga emémesit mosbarazimin % -3 HE_ =}

Neése & dy termet & mosharazimit | shumézojmé me njé shprehje t8 njgjie, e cila pér € gjitha
vlerat e lejuara (€ 2 panjohurés Eshig e pércakiuar dhe merr vetém viera negative, dhe nése
e ndryshojmé kahjen e mosharazimit { < me >, > me <, <= me >=, >= me <=) do t& fito-
jmeE njé mosharazim ekuivalent me até t€ dhEng.

Si pasojé e késaj vetie kemi se n¥se (£ dy anét e njé mosbarazimi 8 dh&ng i shum#zojme me -1, atéher
ndryshon kahja e mosbarazimit.

SHEMBULLI 5
-x>7 TE dy anét & mosharazimit i shumézojmé me -1.
x<=7 EshtE ndryshuar kahja e mosbarazimit.

Nga dy vetite e fundit rjedh perfundimi se nése (£ dy anét e nj# mosbarazimi t€ dh#né shumé&zohen
me njé shprehje & caktuar, athere duhet t€ shqyrtohen rastet kur ajo shprehje &shté pozitive, kur &sh-
t€ negative dhe kur &shté zero,

Ne rastin kur shprehja 8shté 0, kini parasysh se 0 > 0 dhe 0 < 0 jan€ mosbarazi & sakta,

ndérsa 0 > 0 dhe 0 < 0 jané mosbarazi t& pasakta.



| DETYRA 2

Shuma e faturés telefonike sht 350 4+ 20x denarg, ku x8shte numri i thirrjeve t& kryera. Sa thirje ma-
ksimalizsht mund t& kryhen g8 shuma e faturés telefonike t€ mos kalojé viersn 1000 denars?

DETYRA PER USHTRIME

L

3

A jang mosbarazimet e méposhtme ekuivalente:

a) x =dx > 10 + 4x dhe x> 10 b) 3@+ 3x= 12 43 dhe 3> 12
¢) x+1<s5+ldhexss
Cilét nga mosharazimet e méposhime jang identitete:

a) S’ -2 2 o0 b) 3x-2< I+l c) (y+5F 2y +10p+5
Cilét nga mosbharazimet e méposhtme jang t8 pamundura:
a)5 = dx> 10 = dx b) Ax-N+2<x+6 c) 4";1;.“3”
Zbuloni gabimet q& ka béré Seadi gjaté kryerjes s& transformimeve ekuivalente & mosbarazimit:
a) Mx-2)+3¥x+4) > Hx=1)}+8 b) 52-3x) < Hx+4)-Hx-1)

S-104+ 3+ 1222x=-2+8 I0-15c < 2x+8-3x+3

Bx+2=2x+6 ~15x-2x+3x< 8+3-10

10x > & ~ldx <1

4 1
IEE Iﬂ—ﬁ

NjE server merr 8x kErkesa n€ oré, ku x shté numri i prdoruesve. Sa mé s& shumti pErdorues
mund & ket€ serveri, nése al mund t& pErpunojé mé s& shumt 5000 kérkesa né oré?

3.13. Formulimi dhe zgjidhja e mosbarazimeve

lineare me njé té panjohur

Lgjidhja e mosbarazimeve lineare me njé té panjohur

| AKTIVITET

Me zbatimin e transformimeve ekuivalente né mosharazimin 5x+ 4 > 8 + 2x bartni 8 gjith
E termat ng anen e mafté dhe reduktoni ata. Mg pas pérshkruani formén e mosbarazimit sé fituar.

Me t& gjitha transformimet e mésipérme, ¢do mosbarazim linear me njé t& panjohur reduktohet né njg
mosbarazim lineare t€ formés (trajtés)

ax+b> 0 (0se ax+ b > 0)



koeficienti para t& panjohurés, dhe b quhet termi i lire.

| AKTIVITET

Gjeni bashkésing e zgjidhjeve t8 mosbarazimit linear:

al2x+4 <0 biD-x<2

c)D-x=0.

Le t& shqyrtojmé bashkesing e zgjidhjeve t& mosbarazimit linear
1" ax+b>0{oseax+ b= 0)dhea>0. Ebartimb né anén e djatht# t& mosharazimit,

x}—g{mexz—gj
a a

dhe pastaj pjesétojmé me a.

Mosharazimi i fituar &sht# ekuivalente me até t& dheng.
Bashkesia e zgjidhjeve &shi# interval i kufizuar nga e majta
(2.0) (ose[ -2, ).

2. ax+b>0{oseax+b>0)dhea<0 Ebartim b n€ anén e djatht# (& mosbarazimit,

I{—E{CEEIE—E:I
a i

dhe pastaj pjesétojmé me a.
mosbarazimi i fituar &sht# ekoivalente me mosbarazimin
e dhEni

Bashkésia e EgEJd]l]we eshte intervali

(oo ) e

P ax+b>0(oseax+bz0)dhea=0 Zévendésojméa=0.

0-x+b>0(0se0-x+b>0)

Mosbarazimi i fituar Eshté ekuivalente me mosharazimin
e dhéné,

Nise b = 0 {0se b > 0) mosharazimi 8shté identitet.
Nese b < 0 {ose b < 0) mosbarazimi &shtg i pamundur.

SHEMBULLI 1

Egji-dhen]mmhamz[minx;!'—l} EI_E‘

x—3 .. X1 o 1 shumézojmé & dy anét e moshararimit me

: 4 SHVP (2, 3)=6.

6- X232 _6.1>6.-X21_6.2  Thieshiojme.

2Ax-3)-6>Hx-1) =12 (lirohemi nga kllapat.

2x-6-6>3x-3-12 I prupojme té gfithe anétarét qé pérmbajné
té panjohurén ng anén e majté, dhe t& gjithe
termat e liré n€ anén e djathtg.

Zx-3x>-3-12 +6+6 I reduktofmé anétarét e ngjashém.

—x = =3
x<3

I shumézojmé & dy anét me numrin -1
Bashkésia e zgjidhjeve &shté intervali (—oo, 3).
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Bashkising e zgjidhjeve mund ta paragesim grafikisht né boshtin numerik, ashtu g€ pjesén e bosh-
tit numerik né & cilén shirihen pikat g paragesin zgjidhjet e pabarazimit e theksojmé (vizatimi 1).

T ..

3 34 01 234 506
Vizatimi 1

SHEMBULLI 2
Zgjidhe mosbarazimin (x - 2§ = 3x £ x(x = 3)
A-dx+d4-Te<r -3 Zhwillojm# fuging dhe ¢lirohemi nga kilapat.

I grupojmé anétarét me dhe pa t& panjohurén dhe

i reduktojm# anétarét e ngjashém.
=dx < =4 TE dy anét e mosbarazimit i pjesétojmE me —4.
xzxl Bashkesia e zgjidhjeve 8shi intervali [1, +oo).

Bashkésia e zgjidhjeve 8 mosbarazimit Eshté paragitur grafikisht né vizatimin 2.

Al R RESEr SR et R | X

Vizatimi 2

| DETYRA 1

Rradhitni mosbarazimet né renditjen e duhur pér té fituar zgjidhjen e sakté t8 mosbarazimit fillesta-
re. Disa mosbarazime nuk jané £ sakta. Zbuloni gabimet g€ jang bere gjaté zgjidhjes pér t& fituar mos-

2x>3 2x>-15 ¥H5x-3)>13x-6 15x-6>13x-6
x> 15 x<h 15¢-9>13x-6 x-9>-+6
| DETYRA 2
Monika ka 300 denar# dhe déshiron t& blejé produkte me vieré totale prej 15x 4+ 30 denaré, ku x 8sh-
t& numri { produkteve t& blera.

Sa produkte me s shumti bleu Monika?

SHEMBULLI 3
Zgjidheni mosbarazimin mx—5> 3x—-m, kum

mx—5>3x-m I grupojmé & gjithe anétarét & pérmbajné té panjohurén né anén e
mafté, ndérsa termat e lir€ ng anén e djathté.

mx—3x>5-m Mosbarazimi { fituar 8shté ekuivalente me até t& dhéné.

(m-3x>5-m Fillojme diskutimin sipas vlerave € parametrit m:

Nése m - 3 > 0, pra m > 3, atBher bashkésia e zgjidhjeve EShLEII]LEI‘LE]I[tH,+m].



Nese m -3 <0, pra m < 3, atéhers bashkésia e zgjidhjeve &shg intervali (o0, >—'1 ).
+ NEse m—3 =0, pram =3, atéheré mosharazimi merr formén 0. x> 2.
NE kE{E rast mosbarazimi 8shi § pamundur dhe bashkgsia e zgjidhjeve 8shté bashkgsi boshe.

| DETYRA 1
Zgjidheni mosbarazimin me parametsr 2x — m < m - 2, ku m &shtg parametér real.

Zbatimi i mosbarazimeve lineare me njé té panjohur

SHEMBULLI 4

Shpati po pérgatitet pér nj# ndeshje boksi dhe duhet t€ ulé peshén e trupit. Ai duhet 8 djegg s& paku
2000 kalori shtesg né dité.
Nese Shpati djeg 2750 kalori ng ditg, sa kalord nE dité mund t& konsumojé per £ arritur gEllimin?

Le t& jeté x numri i kalorive g€ duhet t& konsumojé Shpati ng dité. Nga kushti ng detyré fitojmé mos-
barazimin 2750 - x > 2000, i cila &shté ekuivalente me mosharazimin x < 750.

Shpati duhet & konsumojé mé s& shumti 750 kalor ng dité.

Kontrolli: 2 750 - 750 = 2 000

SHEMBULLI 5
Irina déshiron t€ ngjyrosé krevatin e vopgl t& Mils. Per kété gellim duhet t& ngjyrosé 180 decimetra katroré.

Nese me njé kuti ngjyre mund & ngjyroest njeé sipérfage prej 50 decimetrash katrorg, i8 paktén sa kuti
ngjyra duhet t& blejé Irina?

Le t& jeté x numri i kutive £ ngjyrave g& duhet (& blej Irina. Nga kushti né detyré fitojmé mosharazi-
min 50x > 180, i cili 8shté ekuivalent me mosbarazimin x > 3,6.

Zgjidhja e detyrés s parashtruar 8shté numri natyror mé i vogél g 8shté mé i madh se 3,6, pra numri 4.
Irena duhet t€ blejé t€ paktén 4 kut ngjyra.

Kontrolli: 50 - 4 > 180

SHEMBULLI &

Njé dron e konsumon batering e tij me njé shpejtési prej 0.625% né minutg, Droni duhet t€ aterojé
perpara se t€ ketg konsumuar 60% (€ baterisé s& ti. Sa minuta mé =& shumti mund (& flutumijé droni?

Le t& jeté x koha e shprehur ng minuta pér t€ cilén droni mund t& fluturcjé. Nga kushti né detyre fito-
jmé mosbarazimin 0,625% x < 60% i cili 8shtE ekuivalente me mosbarazimin x < 96.

Zgjidhja e problemit £ paragitur &sht& numri natyror mé i madh q& &shté mé i voggl se 96, pra numri 95.
Dirond mund t& fluturojé mé s& shumti 95 minuta.

Kontrolli: 0,625% - 95 < 60%
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SHEMBULLI 7

NjE kuti e madhe ushgimi p#r kafshét shtépiake pérmban trefish m# shumé porcione ushgimi se njg
kuti e voggl ushgimi pér kafshst shtépiake, Pavaresisht se cilén kuti do t& blejé Onuri, ai s& pari ndan
nga njé porcion pér t& kryer kontrollin e cilésis® s8 ushqimit. Pastaj, ushgimin e ndan pér dy genté e
tij t& cilét ¢do dité hang nga njé porcion ushgim. Kutia e madhe siguron ushgim pér 5 dité mé shumé
se dyfishin e numrit t£ ditéve nga kutia e voggl.

Sa porcione ushgimi t€ pakt¥n pErmban kutia e voggl?

Le i& jeté x numri i porcioneve t& ushgimit né kuting e voggl. Atéheré 3x Eshitg numri i porcioneve t&

lfthql]inltnekuﬁn&emadhe.ruﬂaewﬁsigmmushqlmpﬂx_lditﬂ ndérsa kutia e madhe pér
—— dite.

mhtmﬂjmuemmzﬂmmnum =15 2. 2214 51 cili Bshie ekuivalente me mosbara-

Zimin x> 9,

Zgjidhja e detyrés Eshi numri natyror mé i voggl gé Eshi@ mé § madh se numri 9, pra numri 10.

Kutia e voggl pérmban (2 pakién 10 porcione.

Kontrolli: 3‘13—1 }1.1“1—1 +3

| DETYRA 1

Njé trofté e kultivuar né pishing ¢do muaj fiton 35 gramé né masén e saj. Madh#sia e njé porcion (2
troftés Eshte 300
Sa muaj té paktén nevojiten g8 nj# rtofte t& kultivohet né njg madhési t8 pérshtatshme pér nj porcion?

DETYRA PER USHTRIME
1. Paragitni grafikisht bashkésing e zgjidhjeve t8 mosbarazimit:

alx>3 b) x<-4 c) x+7>0 g) Gx<24
2. Zgjidheni mosbarazimin:
a)Ix-422-x b) 5-2p<y+8 ¢) x—(2-x) < +7
3. Zgjidheni mosbarazimin:
a) fx- 3 < dx+ 1) b) _-3 e =1 €) £_1+]’>5_3¥’
4. Zgjidheni mosbarazimin:
a]lx—le:a%x b 412—3}1—Tx c) %{Jz—n—gzgﬂf
5. Zgjidheni mosbarazimin me parametér
a)x+ 3m > 9, m éshiE parametsr real b} a'x < ax— a’x, a BshiE parametér real

7. Reaksioni i neutralizimit kryhet midis bazés dhe acidit. Heqja e acidit 68 rrezikshem ng bateritg e
makinave kryhet me ndihmén e hidroksid natriumit. Njg bateri e re e makings pérmban mé pak
se 600 grame acid. Per neutralizimin e plot# t& 5 graméve acid baterie nevojiten 4 gramé hidroksid
natriumi. Sa gramé hidroksid natriumi nevojiten pér neutralizimin e ploté t€ acidit t€ baterisé né
njé bateri?



NI, BARAZIMI, SISTEMI | DY BARAZIMEVE DHE PABARAZIMI

8. Maria heq fundérringn nga xhezveja elektrike duke perdorur uthull. Shtresa e fundérrings &shié
2 milimetra dhe mbulon njé sipérfage prej 8000 milimetrash katroré. Pér hegjen e njé centimetri
kub fundérring nevojiten 10 mililitra uthull. Sa mililitra uthull mé s# shumti i nevojiten Marisé?

9. Filipi duhet t& ngrejé 5 thasé me ngjitése, secila prej 25 kilopramésh, né njé lartési prej 20 me-
trash. Sa xhaul gsht& puna minimale q& Filipi do t€ kryejé pér t€ transportuar shportat? Barazimi

pér punén e kryer Eshté A = F - 2 ku A Eshig puna e kryer, F = m . g Eshité pesha e shportave ku m
£shi® masa e shportés dhe g Eshtg nxitimi { rénies s& liré (g = 10 metra né sekondé né katrorg) dhe

g Bshté rruga e pérshkuar.

DETYRA PER PERSERITJE DHE PERFORCIM

L. Vizatoni né rrafshin koordinativ piken:
a) A(-2,4) b) B(5, 4) c) €(0,3) ¢ D(5,0)
d) B(~6, 0 dh) F(-2, -3} e) G(1, =3) €) =i, ~1)
dhe pércaktoni né cilin kuadrant ose né cilin bosht ndodhet.

2. Vizatoni pikat T(D, -2}, U(1, 3), V(6, 4), W{5, 1) né rrafshin koordinativ dhe kontrolloni nése
katérkéndéshi TUVW &shté romb.

3. Trekéndéshi ABC ka kulmet
a) A(1, 1), B(5, 1) dhe (5, 7) b)A(l, 2), B(5, 2) dhe 5, 5).
Tregoni nése trekéndéshi ABC éshti kénddrejté, dhe pastaj njehsoni perimetrin e tij.

4. Dy grimca me masa t& barabarta ndodhen né pikat (1,3) dhe (7,9). Gjeni koordinatat e gendrés s8
o

5. Pikat A1, 2), B(5, 2), C(5, 5) dhe IV1, 5) jan€ kulme t€ njE paralelogrami. Njehsoni syprinén e pa-
ralelogramit A B,C,D,, nése A , B, C, dhe D, jané pikat e mesit t& brinjéve AB, BC, CD dhe DA,
pérkatésisht.

6. Ana krijoi njg aplikacion celular. Ditén e paré aplikacionin e shkarkuan 40 pérdorues, dhe cdo dit#
pasuese aplikacionin e shkarkojné 25 pérdorues t& rinj.

a) Shkruani funksionin g pérshkruan numrin e shkarkimeve ng vargsi & kohgs.
b) Shqyrtoni ecuring dhe skiconi grafikun e funksionit.

7. Dy makina lEvizin nga pika A n€ pikén B ng njé distancé prej 400 metrash. Makina e paré 1éviz
né ményre té njétrajtshme me shpejtési 20 metra né sekonds. Makina e dyte niset nga prehja nga
pika A dhe léviz me pérshpjetim t& njétrajishém me nxitim 2 metra ngé sekond@ né katror.

a) Shkruani funksionin g pEreakton rrugen e pershkuar t8 makings s& paré.

b} Shkruani funksionin g8 pEreakton rrugeén e pershkuar t8 makings s& dytg.

¢) Vizatoni grafikét e & dy funksioneve né t€ njgjtin sistemn koordinativ. Cfar véreni?

d) Sa kohg do t'i duhet makings s& paré, dhe sa makings =& dytg pér & pérshkuar mugén midis pi-
kave A dhe B?



8. Nijé substancg radicaktive ka masé 100 gramg. Cdo vit masa e saj zvogglohet per 75%.
a) Gjeni sasin€ e substances pas 5 vitesh.
b) Shkruani funksionin q& modelon sasing e substancés né lidhje me kohén né vite.
c) Vizatoni grafikun e sasise s£ substancgs né lidhje me kohén né vite..

Zgjidhni barazimet:

8 aA)MNx-TN=Hx+5-47
b)16-%3-u)+4u=15
c) (w—1Hw-21={w+ Iw-4)-3w-1)

4y—3 _Ty-2 7 _ 9 3 P
RS- WSt atEeg “3'1+4‘3{x+4}
11. Zgjidheni barazimin me parametér:
a) ax —be= b -ax b) (p-aXy-b)=y-a® Hb_b—bx;uzﬂ—b

12. Njé laborator ka njg rezervuar uji i cili fillimisht pérmban 500 litra uj# t2 paster. Cdo or#, labora-
tori shirytézon 35 litra ujeé per eksperimente. Pas sa orésh né rezervuar do t8 mbeten vetgm 290 1i-
tra uje?

13. Tri tuba, secili vegmas, mund t&8 mbushin njé pishing pér 10, 12 dhe 15 oré. Pér sa oré ata do ta
mbushin pishinén s& bashku?

14. Gjeni vlerén e parameirit c t& barazimit linear 2x - 7y = ¢, ashtu g grafiku i tj t& kaloj& n8pér pi-
kén B(1,-1)?

15. Me ndihmén e transformimeve ekuivalente sillni né formén e pérgjithshme barazimin

%E—FTH—I:ﬂ,dlmpnstajshhumibmthﬂnﬁezgﬁdhjmﬂEﬂj.

16. N& bashkésiné e zgjidhjeve té barazimit S(x—y) + 2 = Jx— 2y + 1 pércaktoni até zgjidhje pér & o
lEnx=2y

17. Zgjidheni grafikisht sistemin e dy barazimeve lineare me dy t8 panjohura:
X+ 3y=n6 b 2x—3y=1 AX+y=7
Wax 6y =8 ) Sx+12¥ =12 o 2x—3y=1

18. Me metodén e zévendésimit zgjidheni sistemin e dy barazimeve lineare me dy t€ panjohura
2 1
(2x—3):(¥+5)=3:4 SX—Zy=-3 x+a=hy - L
b ,a dhe bjané parametra realé
][{Sx—4}|:{3y+1]|=5:2 ) %x_%p:_ﬁc l }‘ﬂ

x+b=aqa
19. Me metodén e koeficientéve t& kundért zgjidheni sistemin e dy barazimeve lineare me dy té

panjohura:

sx—4 3Ip+1
+ x+¥ a(x + ¥)— b(x — ¥) = 20 _ ~
3 Fl

ajluﬁ_z+EP;l b) hn‘—b‘]l{x—}'}:ﬂa‘b » a dhe b jang parametra realg.
20. Kéndi né kulmin e njé trekéndéshi barakrahés éshi# 14 heré mé i vog#l se kéndi né bazé, Njehsoni

madhésing e kEndeve né trekéndash.

:I—_‘p



NI, BARAZIMI, SISTEMI | DY BARAZIMEVE DHE PABARAZIMI

21. Katér shoke duan t€ blejn# njé top futbolli. I pari dha gjysmén e shumés, i dyti dha njé t& tretén
e shumes s tre (& tjeréve, i treti dha njé & katérien e shumss 8 tre  tjeréve dhe i katérti dha 50
denaré. Sa denaré kushton topi?

22, Nise né & litra ujé t& nxehté shtohen 2 litra ujé mé t& ftoht# do t& fitohet ujé né temperaturé prej
66 °C, ndérsa nése né 7 litra ujé t€ nxeht# shitohen 3 litra ujé mé & ftohté do t& fitohet ujé né tem-
perature prej 59 °C. Sa Eshite temperatura e ujit t& nxehtg, dhe sa e ujit mé & fiohte?

23. Njé aeroplan distancén nga Shkupi ng Milano prej 1072 kilometrave me eré né kahje t€ volitshme
e pérshkon pEr 4 oré, ndérsa distancEn nga Milano né Berlin prej 848 kilometrave me er€ ng kahje
t& kundért (pavolitshme) e pershkon me t& njéjtén shpejtési e pershkon gjithashtu pér 4 oré. Gjeni
shpejtEsing e aeroplanit dhe shpejtésing e erés.

24. Tijana bleu dy bileta pér t€ rritur dhe tri bileta pér fémije per transport me anije. Pagod gfithsej 8800
denaré. Blerim bleu tri bileta p#r t8 rritur dhe dy bileta pér fémijeé pér transport me (2 njéjtén ani-
je. Pagoi gjithsej 9700 denaré. Sa kushton njé bilet€ pér transport (8 t€ rriturve, dhe sa pér trans-

part & femijéve?
25, Zgjidhni mosharazimet:
K, - 4r—3 - x—-1 Tx—8. 1—-Xx
a) dx-H+2<ix-1 b) T3 < Eo c) =85 1-X
) %3' . 312++1 =0 d) 1 ;I + 3:4 <2 dh} 2m-3x<mx+4, mEshi® parameter real.

26. Marko kishte 700 denarg. Gjeni numrin maksimal t& Embé&lsirave gé mund t' blejé nga Embéltor-
ja, nEse ¢mimi i njé Embélsire Eshté 55 denarg.

27. Mozaiku i fazanit nga lokaliteti antik Stobi ka prmasa 160 centimetra gjatési dhe 75 centimetra
gjerési. Nése copa mé e madhe ng mozaik ka siperfage 3 centimetra katrorg, dhe copa mé e voggl
ka sipérfage 1.5 centimetra katrorg, sa Esht numri mé i vogel dhe mé i madh i copave gé pérm-
ban mozaiku?

28. NjE telefon inteligient ka nje aparat fotografik me (& cilin béhen foto me madhési 48 megabaijt.
Telefoni ka kujtese 6 gigabajt. Cili #shte numri mé § madh i fotove gé mund & ruhen né telefon?
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Me shtjellimin e késaj teme do
té aftésoheni:

1. té pérderni njohurité pér té zgjidhur probleme
STEM;

2. té aplikeni njohurité pér sinus, kosinus,
tangjent dhe kotangjent né zgjidhjen e
problemeve nga konteksti real;

4. té pérdorni vetité e formave 2D né zgjidhjen &
proeblemeve;

4. té zgjidhni ushtrime t& ngjashmérisé né situata
. reale.




GIEOMETRIA

4.1. Vektori. Drejtimi, kahja dhe madhésia e
vektorit

NE vizatimin 1 jepet drejtéza p né rrafsh dhe tr pika t€ ndryshme A, B dhe C g& ndodhen né té.
Mendoni dhe tregoni cilét nga pohimet mé poshté jang (& sakig:

a) pika B e ndang drejtézén p né dy gjysmédrejtéza y
b) gysmEdrejtézat BA dhe BC kané kahje t& kundért .

c) gjysmedrejigzat BA dhe AC kané kahje t& kundért p B

¢) gjysmedrejtézat AC dhe BC kang kahije t& njgjté Vigafimi 1

d) gjysmédrejtezat A dhe BC kan# kahje té njgjts

Le t& shqyrtojmé dy gjysmédrejtéza g shirihen né t& nj&jtén drejtéz (nEénbashkesi t& s8

njEjtés drejtéz), pra kané té njéjtin drejtim. Nése njéra gjysmédrejtéz shté nénbashkesi
e tjetrés, themi se ato kané kahje t njéjte: pemdryshe kané kahje t& kundért.

| DETYRA 1

Duke pérdorur pikat A, B dhe C t& drejtézés p (vizatimi 1) si skaje, shkruani t& gjitha segmentet gé fi-
tohen. Pércaktoni numrin e tyre.

| DETYRA 2

Duke pérdorur pikat A, B dhe C t& drejtézes p (vizatimi 1) si skaje, shkruani t€ gfitha segmentet e ori-
entuara qé fitochen. PErcaktoni numrin e tyre dhe krahasoni me numrin e fituar te detyra 1.

Me “vektor” nénkupiojmée segment t& orientuar,
Nese skajet e segmentit t8 orentuar jang A dhe B B
dhe kahja éshté nga A te B, atshers pér vektorin

perkatés shkruajmé AB ose d = AB (vizatimi 2).

| DETYRA 2
Jepen katgr pika t& ndryshme A, B, C dhe D. Shkruani & gjith vekiorét g8 mund t2 formohen me
kto pika.
Cdo vektor AR pércaktohet nga:
- madhésia e barabart® me gjatésing e segmentit AB
— drejtimi i pércaktuar nga drejtéza AB
- kahja nga pika A drejt pikes B (kahja e glysmédrejtézés AB)

MadhEsing e vektorit do ta quajmé edhe gjatésia e vektorit {intensiteti ose moduli § vektorit),
Sheénimi: | 4| ose |d]

A ok
Vizatimi 2
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| DETYRA 4

Skiconi vektorin &, ashtu g&:
a) |d|=3cm, b) |d| =1 cm, c) |@=0cm.

DETYRA PER USHTRIME

1. Shkruani € gjitha segmentet dhe vektorét g&
shihen né vizatimin 3.

2. Duke perdorur skemén katrore, duke marré
gjatésing e brings s katrorit t8 skemés 1 cm,
peércaktoni gjatésing e t€ gfith# segmenteve
dhe vektoréve nga detyra L

3. N boshtin numerik jané dhéng pika si né vizatimin 4.
Pércaktoni gjatésing e a) AD, b) CF, ¢) BE, ¢) DB, d) AB dhe dh) FE.

F_¢ 4 D B E
4 A2 01 23456 T B9
Vizatimi 4
4. Per secilén nga madhésité e dhéna pércaktoni v
nise 8shté madhési vektoriale: "
a) 10km/h, b) 10N, <) 50m/sdrejtjugut, ¢) 15glcm’ - .
L
5. Neése drejtimet e botEs shenohen si né vizatimin 5, ;’:
si paragitet ndryshimi i trajektores s€ anijes pér 300 plf
drejt jugperéndimit? T
Wizatimi 5

HULUMTIM ndnsisssn oo s e mn e r A e R R ER AT L R RED LT T

S bashku me shokun e bank#s mermi nga njg pe me gjatési t€ njgjte, lidhni me & njé objekt &
lehte dhe vendoseni mbi banke. S8 pard secili vegmas ta térheqgg objektin. Clar vEreni? Pastaj ta
térhigni njekohesisht. Cfaré véreni? A ndryshon [Evizja e objektit? Pse?

' &

Jepni shembuj t8 madhésive vektoriale dhe pErpiquni t'i skiconi se si do t& paragiten me vektors.



GIEOMETRIA

4.2. Vektorét e barabarté dhe té kundért.
Vektorét kolinearé

N& vizatimin 1 jané dhéné dy drejtéza paralele p dhe g. Shikoni gjysmédrejtézat AB, D dhe AE me ori-
gjiné n# pikat A dhe C. Mendohuni dhe tregoni se cilat nga pohimet mé poshte jan# t8 sakta:
a) DrejtEza AC e ndan rrafshin né dy gjysmémrafshe
b} Gjysmédrejtézat AR dhe CD shirihen né njé gjysmérrafsh
tE njeje .
¢) Gjysmédrejtézat AE dhe CD shtrihen ng gjysmérrafshe
t& ndryshme
¢) Gjysmédrejtézat AB dhe CD kané t& njéjtin drejtim
d) Gjysmédrejtézat AE dhe CD kan té njéjtin drejtim

Nise jepen dy drejtéza paralele dhe mbi to dy gjysmédrejtéza, atéhers:

\ ./ + nése giysmidrejtézat jané nénbashkési & & njéjtit gjysmérrafsh, themi se ato kané té
s e

» pémdryshe themi se ato kang kah té kundért.

Kahu pErcaktohet vetém nése gjysmidrejtEzat kané € njéjtin drejtim.

Vektorét qé kané € njgjtin drejtim quhen kolinearg.
4

Vektori zero ka t& njéjtin drejtim dhe t& njgjtin kah me ¢do vektor.

Dy vektoré AR dhe DC themi se kang:

» & njéjtén madhisi, nése AB= cD, dhe shkruajmé | 48| = |CT|,

» & njEjtin drejtim, nése AR dhe CD jané drejtéza paralele ose puthiten, dhe shkruajmé AR||TT,

» kahje t% njgjt&, nése gjysmédrejtézat AB dhe CD kané kahje (& njgjté, dhe shkruajmé AB 1t CD,

+  kahije t& kundért, nése gjysmedrejtézat AR dhe CD kané kahje t& kundért, dhe shkruajme AR 1| CI.

Fer dy vektore AR dhe €D themi se jané t€ barabarté (B = TD) nése kan & njéjten
\ ) madhesi, (€ njéjtin drejtim dhe kahje t& njgjts.

—

2

-

Pér dy vektoré AB dhe CD themi se jané t€ kundért (A = —CD) nése kané té njéjten
madhési, t& njéjtin drejtim, por kahje t& kundért.




SHEMBULLI 1

NE vizatimin 2 jang paragitur dy drejtéza paralele.
Vektorét AR, CD dhe EF jané kolinearé ndérmjet veti,

[ Tst

prej tyre. Vektorét EF dhe T kang kahje t8 kundért,

L =%

]

por nuk jang vektors t& kundért me njéri-tietrin.

| DETYRA 1

NE vizatimin 3 jang dhéné disa vektors. Pércaktoni:
a) cili vektor ka gjatésing mé t& madhe

b) cili vektor ka gatésing mé t& voggl

c) cilét vektoré jané vektoré njési

) cilét vektor# kang gjatési 2

d) cilét vektors jané kolinearé

dh) cilét vektors jang (& barabarts

€) cilét vektors jang (& kundért

| DETYRA 2

Le t€ jeté ABCD paralelogram dhe O pika e prerjes

sé diagonaleve té tij (vizatimi 4). Shénoni dhe pércaktoni
marredhénien pér ciftes:

a) AB,CD b) AB,DC ) BC,CH

¢) 40,ac ) DA oc

DETYRA PER USHTRIME

1. Le i@ jeté ABC trekéndésh dhe M, N, P pikat
e mesit (& brinjéve AR, BC, CA, respektivisht (vizatimi 5).
Cilat nga harazits mé posht? jané té sakta?
E:l_.ﬂ]:ﬂ+ h]ﬂ:ﬁ, ':] E:Es
g}ﬁ:ﬁ, d) AP =MN7

2. Le g jeté ABCDEF gjashtékéndésh i rregullt dhe O gendra
e rrethit t€ jashteshkruar (vizatimi 6). Cilat nga barazité
me posht jané & sakta?

a) AB = ED, by AF = BC,
E]E:E':ﬁ, ;}B_ﬂlzﬁ?




GIEOMETRIA

3. N& brinjét e katrorit ABCD jané dhéng 0
disa vektors (vizatimi 7). Tregoni cilét prej tyre jané:
a) kolinearg, b) me kahje t& njgjt#,
) t& barabartg, ¢) & kundért.

4. Cilét nga pohimet e méposhtém jané t& sakté: 3
F I I B A E
a) Niése dy vektors jang kolinears, atéher® jané € barabarts. Vigatimi T
b) Nése dy vektoré jané t& barabarté, atéhers jané kolinearé.
¢) Nése dy vektoré jang kolinearé dhe kané gjatési t& barabarta, atshers jané & barabarté,
¢) Nése dy vektoré kan kahje {8 njéjté dhe gjatési t& barabarta, atéheré jan t& barabarts.

5. Jepet njé drejtkEndésh me brinjfé a = 2cm dhe b =1 cm, '
si n# vizatimin 8. N brinjét e drejtkéndéshit shEnoni vektoré ",’
qE jané:

a) t& barabarté me BC, b) t& kundért me AD, A a B
¢) t& barabarté me AB, ¢) tEkundértme €O,  d) vektors njési. Vizatimi 3

HULUMTIM coonesns e s nee e e e e R A e R TR R

Vizatoni katrorin ABCD me brinjé 2 cm. Shéno t gjithé vektorét pérgjaté brinjéve dhe diago-
naleve i& tij. Shkruaj ¢ifte vektorésh & jané:

a) té barabartg, b) té kundért, c) kolinearé.

4.3. Veprimet me vektoré

Mbledhja e vektoréve

Le té jené d dhe b vektors jokolinearé né rrafsh dhe @ = AB. Ndérto njé drejtéz q& kalon népér pikén
B dhe &shté paralele me drejtézén e pércaktuar nga vektori B, Shéno vektorin BC = B. Né kit ményré
mund t& vendosim gjithmong vektorit koke-me-bisht.

Shuma e vektoréve i dhe b quhet vektori AT, -

domethiné vektori g nis né fillimin e @, dhe mbaron b//. I
né fundin e b. Shumén e @ dhe & e shénojmé me d—ix‘:
ﬂ+i,pmﬁ'+5:ﬂ__ﬁ+§f‘.' :A_-E',vimﬂm:[L @ B

Kjo ményré e mbledhjes quhet Vizatimi 1
mregulli i trekéndéshit.



Le t& jepen dy vektorg kolinearé d dhe b. Rastet e mund@shme jang (vizatimi 2):

1. ata kang kahje & njéjté; atéhere shuma e tyre 8shté njg vektor me gjatési baras me shumeén e gjaté-
sive t& t& dy vektoréve dhe me kahje si e tyre, vizatimi 2 a).

2. ata kang kahje t& kundert dhe gjatgsits jané t& ndryshme; atéheré shuma eshté njé vektor me gjaté-
51 baras me diferencén “mé i gjati — mé i shkurtri”, me kahje si e vektorit mé 8 gjaté, vizatimi 2 b)
dhe c).

3. ata jang vektore t€ kundgrt; atéheré shuma &shté vektori zero, vizatimi 2 ¢).

4. njeri &shté vektor zero; atéheré shuma Eshte e njgjté me vektorin tjetér, vizatimi 2 d).
a) d W _d c) a ¢l a d) a_
S 5 7 ..
. € - e I"'—'_ ] b, L g=d o
[ _“.;;. E- _E ﬂ.:‘.._.ﬁ_t_-; B b {} A ﬂ{..= |:| A lj‘ y
Vizatimi 2
| AKTIVITET

Zgjidh dy vektoré jokolinearé @ dhe B. Bashkangjit vektorin B te vektori @, dhe anasjelltas, bashkan-
gjit vektorin @ te vektori b. Pérshkruaj ¢faré véren.

Pér do dy vektors @ dhe b vlen & +B = b + d, pra vlen ligji i komutativ pér mbledhjen e
vektorgéve

Me té vérteté, Le té jepen vektorét d = AR dhe b = BC 1
(vizatimi 3). Shuma b + & fitohet kur fundi 15 pérputhet me filli- AF_____;-_'.:-:_ g}
min ed pra. b + d = BD. Ateheré AB = CD dhe AB dhe CD jani i oo .
paralele dhe ABCD &shté paralelogram; prandaj vektorgt AC Vizatimi 3

dhe BD kang té njgjtén madhési dhe t& njéjtin drejtim, si dhe

kahije té njgjtE.

Prej kéteu kemi se @ + b = AC = BD = b + d.

Verejtje: Procedura & mésipérme lejon té percaktohet = —d
shuma e @ dhe b pérmes ndértimit t& paralelogramit b - b -
mbi kéta vektor#; kjo quhet rregulli i paralelogramit — Y
{vizatimi 4). T

Tani, le t& jené tre vektors t& vendosur njéri pas tjetrit (fundi i t& parit perputhet me fillimin e & dytit
dhe fundi i t& dytit pérputhet me fillimin e & tretit), pra @ = AB, b= BC dhe ¢ = CD (vizatimi 5).
Atéhers (@4 5) + #=AC + CD = AD dhe @ + (6 + &) = AR + BD = AD, nga ku del vetia pérkaté-
seemb -
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Pér cdovektorgd, B dhe 7 vien (@ + 5) + = @ + (B + &) pra vien ligji i asociativ pér mble-
dhjen e vektoréve.

Pﬁmﬁ:.ﬁﬂhﬂﬁ:ﬂ,aﬂmﬁﬂ+ﬁ:.ﬁ: d,
gé do t# thote e vlen vetia:

Nese i = AR, atehers —d = BA, d.m.th. & + {—d) —AB+BA=Ad=10.
prandaj vien vetia:

"¢\ Percdovektord viend + (~d) = 5.

SHEMBULLI 1
Le té jené A, B dhe C tri pika ng rrafsh.

Vektori A0 4+ BC 4+ CA éshté vektor zero. Kjo éshié e vérteté sepse sipas regullit t& trekéndéshit
kﬂml:.ﬁ'+_ﬂ_[."' =Ed‘lﬂE+ﬂ_ﬂ'=ﬂ =ﬁ.

| DETYRA 1
Ne fletoren ténde, lidh vektorét e dhéng ng vizatimin 6,
vendosi njéri pas tjetrit dhe gjej shumén e tyre duke pérdoror b
rregullin e trekéndéshit. a
)
Vizatimi 6
| AKTIVITET

Zgjidh nje program gjeometrik, vizato vekioré £ ngjash#m si te detyra 1 dhe provo ta zbatosh rregullin
e trekéndéshit duke ndryshuar rendin e mbledhésve.



NE pergjithési, pér mbledhjen e n vektoréve, ku n Eshté numér natyror,

pérdoret rregulli i shumékéndéshit. Vektorét vendosen njér pas tjetrit
{fundi i t& ardhéshmit né fillimin e t2 méparshmit) dhe shuma e tyre &sh-
t& vektori & fillon n# fillimin e t& parit dhe mbaron ng fundin e t& fundit
{vizatimi 7). 3 pari merret shuma e dy vektoréve t& parg, pastaj ai rezul-
tat mhlidhet me vektorin e tretg, e késhiu me radhég.

Zbritja e vektoréve

N’Hﬂﬂdhebjme-;hmhlijrmlmm,
atéheré id — b percaktohet me
d—b=d+(-b)(vizatimi 8).

Ejo do t& thot€ se zbritja e vektoréve 8shité mbledhja e njérit vektor me t8 kundértin e tjetrit. Sipas késaj,
vien AR — BC = AR + (—BC) = AR+ CB = AB + BC' = AC' pérfaredo tre pika A, B dhe C né rrafsh.

Nése ndértojmé njé paralelogram mbi dy vektoré, @ dhe b, — @

atgheré vektorid + b shirihet né diagonalen gé kalon népér pikén e tyre b :

(& pérbashkt té nisjes, ndérsa vektori @ — B shirihet ng diagonalen tje- 3
Visatimso

tér (vizatimi 9).
| DETYRA 2
Le t€ jeté ABCD njé paralelogram dhe O pika e prerjes s& diagonaleve 0 ok
t& tij (vizatimi 10). Thjeshto shprehjet: .
a) AB +C0, b) A0 +BO +CO + DO, M
c) (BC +04) +0C, ¢) (AB+DO)+ 04, Ae i

d) DO +BC + 04 + AB, dh) AD—BO

Shumézimi i vektorit me numér (skalar)
Le t& jetié @ vektor dhe kskalar (mumér real), Viektori kd ka & njgjtin drejtim si @ dhe gjatisi| k| = k] - @]

&Eﬂ&ﬁk}ﬂ,iﬂtﬂlkﬁﬂﬁﬁkﬂﬂﬁkﬁhtﬁﬂﬁtﬁ,néﬂe E{ﬂ,ﬁhur&kﬁdheﬂkﬂnﬁhhj&tﬁ
kundérta. vizatimd 11.

I
; —a | .
B 3 B

Vizatimi 11
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pér ¢do vektor @ dhe skalar kvlejng 0. d =0,k-0=0,1-d =4, (-1)d = -
pér ¢do skalar k dhe m dhe vektor @ vlejng k (ma) = (km)d dhe (k + m) & = kd + md.

pér cdo skalar k dhe vektoré d dhe 5 vien k(@ + B) = ki + kb.
I'Ek[ﬂlﬂtj}mmﬂlﬂlﬂbgﬂﬂe kﬂ]]neﬂrenmdlmmtﬂmnﬁs&ekﬂstun skalar k=0, tillé g&

= kB Nése k+0 me ¢ shénohet vektori 1 ﬂluja&hsa,k .

H'II"

SHEMBULLI 2
N& vizatimin 12 jepen vektorét = AM dhe b = AN & tillé g& AM = MB dhe AN = NC. Shprehi ve-
ktorst BM, NC, N, BN me ndihmén e vektoréve & dhe B,

Per vektorin BM kemi: BM =m=ﬂ=—ﬂ1@aEMﬁ =

a pér vektorin M nga rregulli i trekndeshit kemi: MN = MA + AN = —d + b,
nse MN = AN — AM = E—ﬁ

po ashtu duke pErdorur zbritjen e vektoréve kemi
BN=BA+AN=BM+MA+AN=BM_AM+AN = —d—d+b=—2d+b

SHEMBULLI 3

Thjeshto shprehjet:
a) 3E+3{E—E+E), b) z[ﬁ—zﬁ+3E}+¢E+5{E—ﬂj

Duke zhatuar vetité e shumazimit t& vektorit me skalar fitohet:
a) 3E+E[E—E+E}=3ﬁ'+1ﬁ'—15+2i'=5ﬂ_ﬂ':'+1f:',
b) z{ﬁ—zﬁ'+?é}+4ﬁ'+ 5(¢ —d) = 2d — 4b + 6T + 4B + 5¢ —5d = —3d + 117,

DETYRA PER USHTRIME

1. Shprehi vektorét DC + CB, BO + OC, BO — OC dhe o .
BA — DA me ndihmén e vektoréve @ dhe b, nése ABCD &
Eshi# paralelogram si ng vizatimin 13. 0
A - D
Vizatimi 13
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. Letéjeté TA = d dhe CD = b. Sipas vizatimit 14, shprehi me | d

ndihmén e @ dhe b vektorét: DA, AL + AR, BE.CB,EA 4+ CD
dhe ET). o
fishtié dhen gjashtekéndéshi i rregullt ABCDEF dhe O

Eﬁhteqaudmerm]ﬂttejmhtaﬂlkmazl.etejeteﬂ b Vizatimi 14
dhe AF = d. Shprehi me & dhe b vektorét: DD, OF,
FB,CA,FE, 04, CE dhe CF.

Diagonalet e paralelogramit ABCD priten né pikén 5. Verifiko nése viejng barazits:
a)AB+C5=D§, b) AD-BS=5C, «c) AS4+BS4+ChE+D8=0.
Thjeshto shprehjen 2(d —5) — 5(@+ 5) + 2d + ob.
N cfaré pozite té ndérsjellé ndodhen pikat A, B dhe C
nése vien AR = 24C7

. Me megullin e trekéndéshit gjej shumén e vektoréve
d+b+&+d+&+ f+ B+, vizatimi 15,

HULUMTIM iroonicnssespiiaemaa s s sl 00 s ans a0 AR e R R E AT TR AT E AR R Ao LA

NE njEé program gjeometrik, vizato njé katérkéndesh konveks t2 cfarédoshEém ABCD. Shenjo
meset M, N, P dhe ) t€ brinjéve AB, BC, CD dhe DA, pérkatgsisht. Kontrollo ¢farg marrédhg-
nthmqlﬂﬁemkﬂnemﬁdheﬁf* si edhe () dhe NP. Cfaré mund t& thuash pér katér-
kéndéshin MNP(Q?

4.4. Koordinatat e vektorit

| AKTIVITET
Gjej koordinatat e pikave A, B, C, I, E, F, G dhe H t£ dh&na né sistemin koordinativ né vizatimin 1.

By

F
-hqf—iilnl'lﬂlf:ld-S-h X




GIEOMETRIA

Eshté dhéng njé sistem koordinativ dhe pikat A{1,0) v
dhe B{0,1). Vektorgt 0.4 dhe OF jang vektors njési pérgjaté 2
boshteve koordinative, ku 0(0,0) &shi& origjina (vizatimi 2). Le P i
t€ jetg dhéng pika M(2,3). Duke pérdorur mbledhjen e vektorg- |
ve dhe shumgzimin e vektorit me skalar, fitojmé X
ﬁ!:ﬂ_M{+D_M;:ﬂ+3ﬁ ﬂj;’r

Vizatimi 2

Nese Mix.y) éshté njé piké né sistemin koordinativ, atéheré OM = x0A + yOE, ku A(1,0),
B(0,1) dhe O{0,0) éshtg ina.

Mg tej, nése DA =7 dhe DB = 7, atéhers DM = xi + ¥ pra OM = (x, ). Vektorét 7 dhe
7 quhen vektorét njési té sistemit koordinativ.

Cdo vektor g€ ka fillimin né origjing quhet rreze vektor 1 pikés M (vektor pozicioni).

| DETYRA 1

Shkruaj vektorst OA, OB, OC, OD, OF, OF, OG dhe OH, sipas koordinatave t& pikave né vizatimin
L; pastaj gje] gjatesite e fyre.

Nise Mixy) éshié pike né sistemin knordinativ, atéheré [OM| = /@ + )=

SHEMBULLI 1
NE sistemin koordinativ jepen pikat A(3.4) dhe B(7,3) {vizatimi 3).

Te koordinatat e vektorit AB. Nga ¥
DA + Al = OB del AR = OB — DA pra

AB=0B-0d =7i+3]—(3(+4]) = (7 - 3){+ (3 -4)].
Rrjedhimisht, AB = (7 = 3,3 = 4)={4, —1), dhe gjatésia e tij &shté

| = /(7 -3 + (3 -4 =/ + (1 =I5 +1 =TT,
Pika R(3, ~1) pércakton reze vektortn OF = 2B,

Pra, vektorl OR quhet rreze vektor pér AB.



Nese Mix, y,) dhe M(x, y,) jané dy pika n& sistemin koordinativ, atgherg
MN = (x, —x,,— »,), dhe gjatésia e tij &shte [MN| = v"tx: —x1) + (- 0.

NE kité menyte, cdo vektor AR me skaje A dhe B t& dh#na me koordinata mund t& shkruhet me ko-
ordinata dhe t& pércaktohet rreze vektori OF i vektorit AB.

SHEMBLILLI 2
Le t& jeni pikat P(—3, —5), (7, —8). Gjej rreze vektorin e FO.
OR = PQ = (7{-3), B(-5)=(10,-3)

| DETYRA 2
Gjej vektorin OF, nése 04 =(3,5) dhe AB =(1,7).

@ Dy vektore @ = (a,, o) dhe b = (b, b,) jane t& barabarts, prad = B, vetém dhe vetem nése
> a=bdhea,=b,

SHEMBULLI 3
Letéjetéd =(k+m, 11 ) dhe b = (3, k- m)dhe d= b,

Aihen E4+m=3 o =" )
E—m=11 nl=—1

Iﬂtb;}atéﬂ:{nhng}dheﬁ':@hbgdhek.ﬁalm{numﬁrmal}.ﬁﬁhﬂé
ﬂ'+b={nl+bp,n=+b]],ﬂ—ﬁ ={a1—bl_n=—ill}d]ﬂﬂi-ﬁ={k-ap k-a)

Shénim. Pér veprimet mbledhje/zbritje vektorgsh dhe shum&zim t& vektorit me skalar, kur vektorgt
jepen me koordinata, vlejné t€ njgjtat veti si kur jepen gjeometrikisht.

| DETYRA 3
Jepen pikat A(3,-5), B(12,5) dhe O(~1,7). Gjej AB, AC + AB dhe 3- BC - 2- AC.



GIEOMETRIA

SHEMBULLI 4
Le té jeng P(k,~1), Q(2,4) dhe R(5,3k). Gjej vlerén e k, nése |PR — PQ| = 5.

Meqgenése PR — PQ = QF =(3, 3k — 4), kemi 1/ 32 + (3k —4)" = 5pra 9+ (3k — 47=25nga ku del (3
— 4P =16, fitojmé 3k — 4 =4 ose 3k — 4 =4, domethEné k = gmei:ﬂ.

DETYRA PER USHTRIME
L Letéjeng OA = —5i+ 3] dhe AB = 71— J. Gjej OB.
2. Letéjeng BA =(2,-3) dhe BC =(=3,1). Gjgj AC.

3. Le téjené OP = 57— 3,00 =7 6] dhe OF = 7— J. A shtrihen pikat P, Q dhe R né t€ njgjtén
drejtéz?

4. Letéjens d = 21+ kj dhe b = (m, —5). Gjej vierat e k dhe m, nése 2d + b = 87— 3].

HULUMTIM  rorirds it i v e O R e R R R

Pérdor njé program gjeometrik ku zgjedh dy pika A dhe B, pastaj vizato pikén C me koordinata
té barabarta me koordinatat e vektorit AB. Vézhgo vektorét A dhe OC. Shkruaj gfarg vure re.

Pérsérite pér dy pika t& reja dhe shéno vérejtjet.

4.5. Ibatimi i vektoréve

HULLUMTIM 000 ns i b n b SR R AR AT A AR LA R AR A F TR FIR
Vektorst kané pErdorim t€ gjere né teknike, fiziké, matematiké dhe ng shkenca & tjera.
BEj njé hulumtim me € cilin e vérteton kéé pohim.

SHEMBULLI 1

Le t& jeté M pika e mesit e segmentit AB dhe © njé piké e ¢farBdoshme ng rrafsh. Veérieto se
I:Tﬂ': é_}i+%_§

Vektori OM mund & fitohet si shumé né dy ményra: OM = O4 + AM dhe OM = OB + BM , (viza-
timi 1). Nése i mbledhim kéto barazi, fitojmé:
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20M = DA + AM + OB + BM, 20M = DA + OB + (AM + BM),
20M = OA + OF + 0, sepse AM dhe BM
hn&vektctéléhmdert,dumﬂh&m

AM + MB = AM — AM = 0. Kemise, OM = OA + 10B.

=k

SHEMBULLI 2
Fil:atﬁ.ldhe]! jané pikat & mesit té brinjéve AC dhe BC té trekéndéshit ARC (vizatimi 2). Vérteto se
A = 14D,

2

Sipas rregullit t& trekéndgshit kemi: BiA; = BT + CA;.
ndérsa nga ana tjetér: B A, = BA + AR + BA).

Duke i mbledhur harazitg, fitohet : i |

2ByA, = BT+ CA) + BA + AB + BA,.
lﬂﬁ{=ﬂ+iﬂﬁ+ﬂﬁ}+tﬁ1+ﬂ_di}:ﬂa_'.h=%ﬂ+ﬁ+ﬁ; 4 G &
m{ziﬂl Vizatimi 2

EagmenﬂAlquJhetvﬂaemﬁﬁnetrehud&BhinABE; ajueshtepﬂmlelemehﬂiihengaﬂldi = —..-!I_E
del se |[By Ay | = |Ié| qé do t& thoté se vektorgt jang kolinearé, pra By4; = mﬂBdhE ByA,; ||AB. r.]udn
tﬂmntﬂseﬂjaemesltkagatmiﬁgjysmae hﬂnjﬁmetﬂcﬂenﬁhtepam]el&.

SHEMBULLI 3

Le t& jené @ dhe b vektoré jokolinearé dhe x e y numra realé. Nése xd + yb = 0, atéheré x =y = 0.
Verteto!

Meq&uﬁeﬁ' dhebjane_hin-ﬂumm ata nuk jané vektorg zero. Supozo € kundértén, pra x= 0. Atgheré
ngaxil+,]ib nd&lmﬂ_—-bqe&umthﬂtesemhnmtjmekdmmﬁnhiendﬁhmem

P&mﬂnyreauﬂugeﬁm}etedheuﬁemtsnpuﬂnﬁqm;r#ﬂ Prandaj doemos t& viejex=y=0.

SHEMBULLI 4
Diagonalet né cdo paralelogram pérgjysmohen. VErtetol

Le t€ jeté ABCD nje paralelogram dhe O pika e prerjes s€ diagonalgve AC dhe BD. Meqg pikat A, O dhe
ﬂjmekuﬁnmre,hnﬂmekﬂsmnuj&umrml:itﬂleqem XAC = x{ﬁ . NE menyre t&
Iﬁ&ihmﬂﬂﬂmnumi[ﬁiylﬂﬂﬂ@:ﬂ[} yED = ym E}

Nga ana tietér BO = BA + A0 = —AB + x(AB + AD) = (x —1)AB + xAD, pra doemos t& vejg
¥(AD —AB) = (x—1)AB + xAD dm.th (x— 1+ ) AB + (x— ) AD =0

Vektorét AR dhe AD nuk jang kolinears, prandaj nga shembulli 3 del se x — 1 + y =0 dhe x - y =0,
d.m.th.x:y:%.
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SHEMBULLI 5

Ndérmijet gyteteve A dhe B ka njé lum# me brigje paralele p dhe g. Ku duhet t€ ndértohet ura né ményré
gé rTuga nga qyteti A né qytetin B t& jeté mé e shkurtér (vizatimi 3)7

A'__ﬂﬂ\___f %ﬁf\&g : . .H’\ H\\

N R

Vizatimi 3 Vizatimi 4 Vizatimi 5

Le t& jeté PQ ura e kérkuar (vizatimi 4). Nése d = PQ dhe zgjidhet pika C né ményré q& PQ = AC,

atéhere katérkéndsshi APQC &shie paralelogram. Nga kjo del se CQ = AP, Per (& qen® rruga nga A n@

B mé e shkurtér, vija e thyer CQB duhet t& jet& mé e shkurtér, gjé q& ndodh kur pikat C, Q) dhe B jan#

kolineare. Pra (@} =CBn g

Prandaj ura e kErkuar me pikén M gjendet késhtu:

- Konstruktojmé drejtéz s normale mbi drejtézat p dhe q. Le té jeté {R} = s 11 p dhe {5} = s 1 g (vizatimi 5).

-K_u;sh‘%mjméml'mﬂn.ﬁ, ku AC = RS dhe le & jeté {N} = BC 1 q, d.m.th. pér pikén M vlen
MN =R5.

Rruga AMNB &shté mé e shkurtér. Megé MN &shté konstante, rruga varet vetém nga glatésité e sep-

menteve AM dhe NB, dhe shuma e tyre shté minimale kur pikat C, N dhe B jang kolineare.

SHEMBULLI &

Dy vende t& banuara A dhe B gienden né t€ njgjtén ané t€ njé rmuge t€ drejté. Ku duhet & vendoset sta-
cioni { autobusit C g€ shuma AC + BC t€ jet€ minimale?

Le t€ jetg M pika e mesit t& segmentit AA_, i cili éshtE normal A ff
me rrugén dhe AM = MA; (vizitimi 6). Atgherg AaMC dhe
puthiten prandaj AC = A, C. Sipas kisaj AC + BC = A4, C +BC. : C

Nese C nuk shiihet né A B, at€here nga pabarazia e irekéndéshit del se i

A,C + BC > A, B.Nese Cshtrihetng A B,attheré 4,C + BC =4,B.Pa 4, .
A, C dhe CB jané kolineare. Sipas kisaj, shuma AC + BC = A,C + BC i
]-mﬂemmmimﬂekmpikaﬂﬂhteplkaepreqﬁsemlﬁmemejtemnhlﬂmjadhmﬂmmmima-
le e kérkuar 8shté pika e es sE rrupss me drejiézén A.B, ku A, Eshté pika simetrike e pikés A ng
lidhje me rrugén. Pra vien AM = MA,.

| AKTIVITET
NE vizatimin 3 me © &shté shénuar shpejtésia momentale,
kurse me & éshté shEnuar pérshpejtimi i makings,
d.m.th. forca e rezistences s& ajrit. Shpjego pse kéto
jangé dy madhesi vektoriale dhe shkruaj relacionin
gé i lidh ato dy vektorg.
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DETYRA PER USHTRIME

|

L

Le € jeng M, N dhe P pikat e mesit (& brinjéve € trekéndashit
ABC (vizatimi 7). Verteto se AM + BN + CP = .

LeLejeteTpikaerendmneME:‘.Ertetum
1@+ﬁﬂ'+ﬁ'}hﬂmﬁmq]&1:ﬁk&egfamdmlmene
m.fsh.

Jepet katrori ABCD dhe § gshté pika ku priten diagonalet e tij. Le t8
jené M dhe N pikat e mesit pér brinjét BS dhe DS, perkatésisht. Shprehi
vektoret AC, BD, AE dhe BC, me ndihmén e vektoréve AN = 7 dhe
AN =i

Jepet gjashtekendeshi i rregullt ABCDEF dhe S &shi# gendra e rrethit t€ jashtashkruar.
T}Whmwma: a) ED"+.E_:F1 b) ﬁ‘l“ﬁr c) E_E! ¢ E+ cS.

Le té jené D, E dhe F pikat e mesit té brinjéve BC, AC dhe AB pérkatésisht, né AABC. Nése AB =
dhe AC = i, atghers shpmi:livekm:ﬁtfﬂ', BE dhe CF me ndihmén e vektoréve i dhe .

Me vektorin Uy paragitet shpejtisia e ujit, me vektorin

U, paragitet shpejtésia e IBvizjes s kajakut pa

veprimin e ujit, ndérsa me O paragitet shpejtésia

e kajakut me veprimin e ujit (vizatimi 4). Gjej madhésing
e shpejtsist U, nése [07]| = 4m/s dhe |73| = 6 m/s.

LY

Figura 4

Hu‘.mn" IR AR R IR R NN LR R R DGR REER R R R LT R TR L e r R R ER R

1. Fatmiri ésht kajakist dhe déshiron t2 dijé pse léviz mé shpejt me rrjedhén e lumit sesa
kundér rmjedhés. Gjithashtu, deshiron té dijé pse, kur kalon lumin, nuk arrin pikérisht né
vendin ku synoi t& shkonte me rrema. Claré mund t'1 pérgjigjesh Fatmirit?

2. Hana térheq njé sajé mbi njé sipérfage té i ol o e e
rrafshét. Litarin me (€ cilin e térheq formon njgé i
kEnd 30 shkall# me token. Forca me (€ cilén e
térheq sajén &shté 20N, Pércakto t& gjitha forcat
g€ veprojné mbi sajén. Vizato nj# skemé/dia-
gram ku t'] paragesésh forcat. Pércakto cilat for-
ca kang kahje t& kundérta. Zbértheje forcén me
t& cilén Hana e térheq sajén né komponentén
horizontale dhe vertikale. Shpjego si ndikojng
kiéto forca ni lévizien e sajés,

3. Né momentin kur topi l&shon njé predhg hori-
zontalisht, njé predhg identike lirohet t& bjeré
vertikalisht poshté (vizatimi 3). Cila predh# do
t# arrijé e para né toke? Shpjego.

A




GIEOMETRIA

4.6. Raportet trigonometrike té kéndit té
ngushté né trekéndéshin kénddrejté

Trekendeshi ABC ka kénd t& drejté (90°) ng kulmin C. Dy kéndet

te kulmet A dhe B jané kénde té ngushta (vizatimi 1). Brinja AB
pérballé kéndit t# drejté quhet hipotenuze. Nése e shénojme me a
njérin nga kéndet e ngushta t€ trekéndéshit, atéher€ brinja BC quhet
kateta pérballé kéndit a, kurse brinja AC quhet kateta e shiriré pér
kéndin a.

« Sinusi i kéndit o quhet raporti i gjatesisé s& katetés pérballé & kéndit o, BC me gjaté-
ﬂnﬁehpumm@sﬁdmmﬂn::%:.

+ Kosinusi i kéndit o quhet raporti i gjatsisé s& katetés ku shirihet kéndi o, AC me gjaté-
ﬂmehpuhmmdﬂdmﬁmaa_d—_c

. ]hngﬂekmﬂ]tuquhﬂmpmﬂiﬂﬂm&mht&t&p&hﬂemmﬂa&smﬂeh—
tet&akushtrihetimdiu,ac,d.m.th.tg:_%.

» Kotangjenta e kéndit o quhet raporti i gjatésisé s katetés ku shirihet kéndi AC me gjaté-
ﬂnﬁehmmpﬁrmmﬁ,mmagu%.

Raportet e perkufizuara mé sipér, g japin varésing ndermjetmatmhe t& brinjéve té njé trekéndéshi
kénddrejté dhe kéndeve t& tj & ngushta, quhen raporte

SHEMBULLI 1
PEr raportet trigonometrike t€ kéndit 8 ngushté 3 né drejtkéndéshin o 4
l/-:
o

ﬂmﬁﬁmﬁmnzkenﬂ:sma:g,mﬁzg,tgazgdlmtga:i;.

| DETYRA 1

Jepet njé trekéndésh kEnddrejté me katete 3 cm dhe 4 cm.
Gje sin o, cos a, tg o, ctg o, sin B, cos B, tg f dhe ctg § (vizatimi 3).

| DETYRA 2

Jepen dy trekEndésha kénddrejté ABC dhe 4
DEF (vizatimi 4). Gjej raportet trigonometrike pér ken-
din e ngushté « né & dy trekéndéshat. Verteto se ato  ©

jané i€ barabarta. 1{\*&,&
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Nese dy trekEndésha kénddrejté kang & njgjtin raport t8 brinjéve pErkatése, atéheré ata
kané t& njgjtat raporte trigonometrike pér kEndet e ngushta perkatése.

SHEMBULLI 2

Dihet gé né njé trekéndeésh kénddrejté vien sing = l.GjEjmpﬂ{tetetjmtrigummamketE keéndit
o (vizatimi 5). o

Le ' shénojmé brinjét e atij trekEéndéshi me a = 7k, o = 25k u "
m,mmﬁﬁﬁmﬁmﬁsh:ﬁmf—wﬁ:m H‘ f o |
ﬂtqnﬁms:::ﬂ—gtga:— m—%&heclgr::m—%. — b

25k ~— 25'°° T 24k Tk

SHEMBULLI 3

Me kalkulator, krahasoni raportet trigonometrike:
a) sin 35° dhe sin 677, b) cos 40° dhe cos 23°,
c) tg36° dhe tg 58, ¢) ctg 73° dhe ctg 39°.

Me siguri ke vEné re se sin 35° < sin 67", cos 40° < cos 23°, tg 36" < tg 58° dhe ctg 73" < cig 39°.

Le t& jené trekéndéshat né vizatimin 6 me hipotenuza (& barabarta OB, = OB, = ...= OB, = r. Kéndet
e ngushta prang hipotenuzés dhe katetave 04, 04.,..., 04_do i shénojmé mea, o, ..., @

Nga konstruktimi vérehet se o, <@ < ... <@, A; By < AzB; < ... < A By, dhe 04, > OA, > .. > 0d_.
Nga barazité sing = 2171, sina; = 222 ., sina, = 2078 &shis e garié se vlera e sinusit £ nje
kéndi té ngushts rritet kur kéndi rritet

Me fjal# (€ tjera, kur kéndi o rritet nga 0° n€ 90°, vlera e sin o rritet.
Nga barazité cosa; = %,msn:;: %, ] 04, pérfun-
dohet se vlera e kosinusit t& njé kéndi £ ngushi bie kur Kéndi mitet
Me fjal# & tjera, kur kéndi o rritet nga 0° né 90°, vlera e cos a bie.
NE menyré & ngjashme, nga barazité :

="_115 =.¢“.;_B; i ='ﬂ"'=E"I
tg‘:l {}—mrtgql ﬂﬂ; '-"ptg mn
pérfundojmé se vlera e tangjentés s& njé kéndi t€ ngushté mitet kur kén-
di rritet, sepse atéhers miten numeruesit dhe zvogélohen eméruesit e raporteve. Pra, viera e tg o mmi-
tet, duke filluar nga 0, dhe &shig numér real jo negativ, kur vlera e o rritet duke filloar nga 0° dhe &sh-
i& mé e voggl se 9W0°.
NE menyre té ngjashme, pérfundojmé se vlera e cig a bie deri ng 0 dhe &shté numér real jo negativ, kur
vlera e o Esht mé e madhe se 0° dhe rmitet deri ng 90°.
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Shénim. PEri® ca < W  kemise0 <sina < 1 dhed <cosax <1
Per0® <o < 90" kemise tga > 0 dhe pér0° < o < 90" kemi se ctga > 0.

|DET‘|"EA3

Cila pabarazi vlen pér kéndet ngse:

a) sing, >sina, >sina, , b) cos g, < cos B, <cosf,,
) B>y, > BT, g) ctgd, <clgd <cigd, T

DETYRA PER USHTRIME

1. Pércakto raportet trigonometrike t& kéndit £ né njé trekéndésh kEnddrejté kur jang dh#né té dy
katetatadhe b: a) a=5.b=12 b) a=3,b=52

2. Pércakto raportet trigonometrike & kéndit o né njé trekéndésh kénddrejté kur jané dhéné kateta
adhe hipotenuzae a) a=8e0=10, b) a=98 =126

3. Pércakto funksionet e tiera trigonometrike & kéndit o nése:

_2 _ 52 _ 6%
a}sinn:_ﬁ b} cosa = — cl tg.:r_ﬁ, ) ntgﬂ:_mg.
4. Verifiko nése pabarazite jang t€ sakta:
a) sin 13° > gin 53° > sin BR°, b) cos46° < cos 22” < cos 157,

HULUMTIM vt i i nn e ks LA AR AT R EE AN AR NN R L

Zgjidh njé program gjeometrik dhe vizato njé trekéndésh kénddrejté ABC me kénd € drejté né
kulmin C. Shéno kéndet né kulmet A dhe B me o dhe £, pérkatésisht, kurse katetat BC dhe AC
me a dhe b, pﬂhtﬁiﬂlt. Eﬂk]hhtetapﬁrtécﬂatﬂmm-b.ﬁhltht&hf: CD drejt hipote-

num“.ﬁhtmmpmﬁh ;Emhhuajgﬁmmmmtep{miumperhm
pertécilat vlena < b.

4.7. Raportet trigonometrike té kéndeve 30°,
45° dhe 60°

SHEMBULLI 1

Le t& shqyrtojmé trekEndashin barabrinjes ABC me brinjé 2 cm (vizatimi 1), Lartésia AD e l&shuar
ngahllmiﬂashtenjekulﬁlshtﬂmemljaekenditn&hﬂminﬁ.dheslmetraljaehﬂnj&sﬁﬂ.&m]se,
BD = 3BC =7 -2=1dhe 2DAB= 2 /CAB= - 60° = 3P,
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Me zhatimin e teoremés sé Pitagorés pér trekendeshin
kénddrejté ABD né vizatimin 2, fitojmé se

AD' +BD = AE prejkétu mrjedh se AD? = 22 - 12 =3,
dmth AD= \Iri

Tani raportet trigonometrike per kéndet
DR _1
m’n&ﬂ":=:i. msﬁﬂ':sinm'—%:
_AD _ 1 _ 3
co830 = = = 5 Ein6&60" = cos 30" = 3
_DB_ 1 _ V3 ugere = rgaoe = V3
tg 30" = =g 3 UE tg3 +

SHEMBULLI 2

Per t& llogaritur raportet trigonometrike pér kéndin 45°, konstruktojmé njé trekendesh kénddrejté ba-
rakrahés me brinjé 1 cm (vizatimi 3). Kéndet e ngushta té tij jané nga 45°. Sipas teoremés s& Pitagorés
hipotenuza &shté AB = /2.

Hypﬁ‘h:ﬂziuﬂimpur&hjem@uumﬁﬂhe
et B, " b 2 e e 0
delsesinﬁ'_ﬁ_T_msﬂ‘dhﬂtg%_I_]_ﬁgﬁ.

Raportet trigonometrike t& fituara mund t& paragiten ng tabels.

a sin o COs o g o Clga
o 1 3 3
3 a B S N
45" ﬂ ﬂ 1 1
2 2 )
o 3 1 3
60 e 2 Vi E
| DETYRA 1

Llogarit vlerén e shprehjes cos 457 - cos 30°- sin 45° - sin 307

SHEMBULLI 3
Verifiko nése barazia éshté e sakte: 4 sin® 60° + 4 cos’ 60° = tg’ 60° + ctg” 30°.



GIEOMETRIA

Nﬁ.fﬂkﬂiﬂﬂgﬂﬂ":[gﬂ}",ﬂtﬂjﬂﬁiﬂ@ﬂf+ﬂg’ﬂf:lrtg’ﬁﬂuzl[ﬁ}lzﬁ.
Nga ana tjetér kemi

A
2
4ﬂnlﬁﬂ“+4mxiﬁu':4-(%) +4.{§:} =43+ 4.2=2341=4

Pasige viera e an€s s€ majté Esht# e ndryshme nga vlera e anés s& djathte, respektivisht 4 # 6, pérfun-
dojmé se 4 sin® 60° + 4 cos® 60° # tg? 60° + ctg® 30°.

| DETYRA 2

Llogarit vierén e shprehjes lﬂf;fa pEr o = 305,

Eéndet né trekéndéshin kEnddrejte jang
komplementare. Nése o &shté njed nga
kéndet e ngushta ng trekéndéhin kénddrejté
ABC (vizatimi 4), atgheré kiindi f = 90° - o
eshté kéndi komplementar ndaj tj.

Brinja o Eshté kateta pérballg kéndit o, ndérsa brinja b 8sht# katetg e shtriré pér kéndin £. Sipas kisaj,
pér raportet trigonomike nga kEndet a, dhe §, kemi se: .

siur.r=g =ms.|51m'5“'=%=mﬁ‘[ga= :'_Jz.;;gﬁ‘ctga=5=lgﬁ

prejngadel se: sina = E =cos(90" —&), cosa = g = sin{90” — &),
tga:%:ﬂg{gﬂ"—ﬂﬂl, ntg.::g:rgfgﬂ“—ﬂ].

SHEMBULLI 4
Thjeshto shprehjen:

a) sin40® + 4008507, )] IR ALY A

Stg20° — cig 70" "

Me aplikim e formulave pEr raportet trigonometrike t& kEndeve komplementare firojmé:

d) =in40®+ 40o0850° = cos(00" — 407) 4 4 cos 50° = cos 507 4 4 cos 50° = Scos 50°

by 31820° +4clg70° _ 3tg20° +41g(90—70°) _31820°+41g20° _ 71g20° _ 7
Stp20° — cig70®  Sg20° — clg90—70°)  S1ig20°— tg20°  4ig20" ~ &

SHEMBULLI 5
Llogarit vlerén e kéndit o, nése cos{a + 10°) = sin 20°.

Me aplikimin e formulave pér raportet trippnometrike fitojmé se, cos(a + 10°) = sin[90° - (x + 107)]
= sin 20°, prej nga mjedh se 90° - (a + 10°) = 20°. Duke llogaritur fitojme o = 60°.
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DETYRA PER USHTRIME

1. Llogarit vlerén e shprehjes:
a) sin? 30° + cos?30°,  b) sint45°+ cost4s®, ) SR+ [B30°4 clpas

1 + cos60° clg 60" + tg 45"
2. Llogarit:
a) 2 - cos 30° - cos 45° - sin 30° - cos 60°, b) sin®30° + tg? 60° - sin 30° - cos 60°
3. Llogarit vlerén e shprehjes:
1 + sin 30° ctg 60° + tg45° 45in*45° + 1
D sim30” }l—tgﬁﬂ“ g4 © g 30°
4. Gjej k¥ndin o, nése dihet se:
a) cos(a + 10°) = sin 30°, b} tg35° = ctg(a + 15°),
¢) sinf{a + 30%) = cos{o + 307), ¢) tgla +20%) =cig (- 107).
5. Thjeshto shprehjet:
a) 35N 35° + 5c08 55° 1Yo SDMP. EOSA g Sinls®  cig62”
2sin3s sin” 40° + cos? 50° c0s75° © tg28°

6. Nesea+ f = 90° thieshto shprehjet:

a)sinm+cosf, b) sino-cosf, ¢ sin'a+cos’f, ) ms,ﬁ‘
d) B2 dhy K- cga _k+fga ) sina+onsa
ctg g’ tga ctg § sing + cosg

HULUMTIM isduivessrer it v b st i N e me s O AR R e AR R e b

NE njE program gjeometrik, vizato njg trekEndésh barabrinjésh. Zgjidh njé pike t& ¢farédosh-
me brenda trekéndéshit. Mat distancat nga ajo pike deri te brinjét e trekEndgshit dhe krahaso

shumén e tyre me lartésing e trekéndéshit. PErpiqu (& nxjerrésh njé vértetim.

4.8. Raportet trigonometrike nga i njéjti kénd «

Dihet se né irekéndéshin kénddrejig ABC (vizatimi 1) vlen

[BOTEmA & #s 0’ + b* =, Nise kiété barazi e pjesétojmé
::‘i’ltlu_-lmf.l_+":'2 ":p{aﬂ: L
_c?’i R
Pmuda_l]mmise[E] [g! —:L.]]uhaqen&se— Ef.n::dh&—_cma, "
duke zévendésuar né E & mesipErme, pt meslulﬂ+m§u L Vizatimi 1
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SHEMBULLI 1

a
2
Le i jeté u:ﬂﬂ“,atﬁharék:emimsmlau“+nmiau":[%} +(l£—i) :§+43= $uy

Duke pérdorur sin® o + cos® @ = 1, mund t& fitojme shprehjet:
sina = V1 — cos® r dhe coser = V1 —sin’a.

| DETYRA 1

1.1||:|g;=1.ﬂ'r.1::::'3.1:,|:lf'kﬂv.=:si|mr=%r

SHEMBULLI2
Thjeshto shprehjen (1 + cos @) - (1 - cos o)

{(1+cosa)-(1-ocosa)=1-cos*a=sin? o

Per trekéndéshin kénddrejté ABC (vizatimi 1) kemitg @ = £ dhectga = ‘:-’:.

Nese piesétojme numéruesin dhe eméruesin né anén e djathts t& barazimeve 8 mésipérme me o (e =)

fitojmé
tga=

C
Nese shumézohen tg = dhe cig o, fitojmé edhe njé barazitg o - clga =1

b
_ sina _ [ _ sa
E mﬂ&h&:tg:r_ '& ~ sina’

o en s

I DETYRA 2
llugaﬂttgcrnéﬂe cgx=21

SHEMBULLI 3
= P R ety |

Hmmeqmm@nummﬁeﬁkﬁnﬂtanm:%% = tga
Pr&jngaﬂtcﬂmése% = 2, domethEné sin @ = 2 cos a. Nga ana tetér, i o+ cos?a =1,
prandaj (2 cosa)” + cos®a = 4cos?a + cosa = Scos? @ = L. Sipas kifsaj, cos? & = 2, domethéng

ﬂ:ﬁﬁ:%.Pl‘ﬂnchjnjﬂihSE,siﬂE=mzﬂlll—% =\/§=%=E§.
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DETYRA PER USHTRIME
1. Llogarit raportet e tjera trigonometrike, nése &shié dhéng

a) sing = 53—, b) cosa =025, «©) tgn':%, ¢) clga = 04L
2. Thjeshto shprehjet:
1 1
Hl-cofa, b sina-1 0 ﬁ? 9 1" smat Trsina
3. VErteto se:

a)sin“a- ciga+cosfa- tgfa=1  b) sina-(1+ ctigfa) +costa- 1+ tga) =2
4. VErteto se pér ¢do kénd t& ngushte vien:
a) lg'w -sin” @ = ig'a—sin’ a, b) sin®a— costa = 2sin’ a—1,
— 2 cos”
OS2 o oge
5. VErteto se pér ¢do kénd t& ngushte vien:
i 1 2 b Sn’a+costa | sin’a—costa _

l—cosx ' 1+coS@  sinta’ sinet + cos a Sina — cosa

. - — T = . 1 gin@g  _
6. ii'ﬂmtnsepﬁqduhudtengushtaﬂen.1_tgn—mga_1_cmr:+sin:t.

7. Shprehi: a) cos a - ctg ome ndihmén e sin @, b) cos® a - sin’ @ me ndihmén e ctg a.

iy & 5 Ssina + cosa
B. Neésecosa = 1?,Hupﬂtﬁerenﬁshpmhj&u——-—m3ﬂﬂﬂ+zma.

9. Llogarit vlerén e shprehjes 4 tg & — 3sina, nése cosa = %

HULUMTIM ot e (e it e e DO R e L R T ERE R A r e R

NE njé program gjeomeirik, vizato njé trekéndésh kénddrejté barakrahgs ABC me kénd t& dreji
né kulmin C. NE brinjén AC zgjidh pikén D né ményré qé 4DBA = :-!}“_glmﬂﬁ'ahte lartési né
AABD, Nése shénojmeé £CBD = a, ateherg llogarit sin « dhe cos o, kur4E=1.

4.9. Zgjidhja e trekéndéshit kénddrejte

Le té jené a, b dhe c brinjét e trekindéshit kénddrejts ABC (vizatimi 1)

dhe x e f kéndet e tij t& ngushta. Atsheréa+ f=90"dhe s’ + P =2,

Pérve; kisaj, nga pErkufizimet e raporteve trigonometrike kemi se
‘—::smsr,%:m:,g = ga, ‘—::msﬂ,g:smﬁ,%: cig §




GIEOMETRIA

Kéto do t' pérdorim pér t& logaritur elementet baze & trekEéndeshit kénddrejtg, brinjét dhe kéndet e
tif, né rastet kur jepen:

= njé brinjé dhe nfé kénd

= dy brinjg
Te zgjidhésh njé trekéndésh kénddrejté do € thote t€ llogaritésh & gjithé elementet e tij bazé né bazé
t& elementeve t& dhéna, nga té cilat t& paktén njéra éshté nj brinjg.

SHEMBULLI 1
Me kalkulator gjej vierén e:
a) =in37*30,, b) cos 7040, c) tg 56° ¢) cigas.

2) Megendse 37°30' = 37° + (2] =37 40,5 =37,5*, me kalkulator shtypim butonin SIN dhe fi-
tojmé sin 37,5 & 0,60876,

b) Me butonin COS fitojmé cos 70°40° & cos 70,67° & 0,331,

¢} Me butonin TAN fitojmé tg 56° = 1 48256,

= R 1 L] L] ]"
¢) Meqgengse ctg 25° = Itg—15_,fi]]imishntg:.'.'_'i £ 046631 prej nga ctg 25 R Saeea N 4

SHEMBULLI 2

Me kalkulator gjej madh&sing e kéndit kur njihet njé rapart i tij trigonometrik, d.m.th. gjej kéndin
nese:
a) sina = 0,26049, b) tga = 004129

a) SE pari futet viera 0,26049, pastaj zgjidhet SIN-! dhe fitohet
sin  (0,26049) & 15,000 & 15°50",
b) N& menyré analoge tg? (0,04129) = 2,36° & 2°22'

SHEMBULLI 3
Zgjidh trekEndEshin kEnddrejté me hipotenuze « = 93 cm dhe kénd o = 42723,

Trekendgshi quhet i zgjidhur kur pércaktohen gjatésité e dy katetave a dhe b dhe madhésia e kén-
dit t&8 ngushté f. Kendet e ngushta né trekéndéshin kénddrejté jangé komplementarg, prandaj
B=00" —x =00 —42°23" — 47" 317",

PEr 18 gjetur katetén =, me kalkulator llogarisim 42,383° = 0,67408 dhe pérfundimisht
d=c-5ina=93.0,67408 = 62.7.

Kateta b mund t& llogaritet me hipotenuzén dhe kosinusin e kEndit a ose me teoremén e Pitagorés.
Meényra e paré: b =c - cosa@ = 93 - c0542,383° =93 - 0, 73866 & 68,7,

Meényra e dyté: b = +/932 — 632 2 69 cm.
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SHEMBULLI 4
Zgjidh trekéndéshin kénddrejté me kateta o = 21 cm dhe b= 15 cm.

Trekéndéshi do t€ jeté 1 zgjidhur nése pércaktohen gjatésia e hipotenuzés dhe dy kéndet e ngushta.
Hipotenuza llogaritet me teoreméen e Pitaporés:

c=+a2 + b2 =212 + 152 = /610 = 25 cm,
Eﬂdlﬂpﬁ{:ﬂhﬂb&lﬂ&ﬁlﬂkﬂiﬂﬂlﬂtﬂﬂﬂﬂﬂl.ﬂg&hmhﬂlgu:%: %:mp&ﬁtujnﬁ
@R 3428

Pér kéndin f Nogarisim § = 90° — & & 90° — 54°28", rrjedimisht § & 35°32".

| DETYRA 1
Zgjidh trekéndéshin kénddrejt me katet® b = 53 cm dhe kéndin p = 64°.

| DETYRA 2
Zgjidh trekéndeshin kEnddrejté me katet€ o = 37 cm dhe hipotenug o = 48 cm.

DETYRA PER USHTRIME
Ni detyrat 1-4, zgjidh trekéndéshin kénddrejté ARC nése

1. a)a=362".c=68cm, b) §=158,¢c=122cm.

2 a)f=6540=235cm, b) a=82°b=246Ccm, C) f=48"30",0 =74,7cm.

3. a)a=24°a0=5.25cm, b) & =30°50",b = 53,5cm.

4 alb=39cm,e=45cm, b) a=230cm, c=320cm, ¢l a=5%25cm, b= 28 cm.

5. Jepﬂ@édmjtkﬁmﬁ'sh_mebﬂnﬁu:Scmdlﬂbzmmuﬂjqkﬁnlﬂ.neugushtémetéd]inpﬂ-

ten diagonalet e drejtkéndeshit.

HULUMTIM (rramtnn o O s R e A R e AN R e R T A
t€ maten kéto kénde né natyré?
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4.10. Syprina e trekéndéshit

| AKTIVITET

Jepet trekendéshi ABC me y=60°, a = 12cm dhe b=4 cm “*

(vizatimi 1). Liogarit syprinén e tij M\
w— T

Vizatimi 1

Formula me t& cilén llogaritet syprina e nfé trekéndéshi ashig G D

giysma e prodhimit t& njé brinje dhe gjatésisé s& lartBsisé s& |&shuar mbi L

até brinje. Le (€ jet® h_lartésia ndaj brinjés a (vizatimi 2). h,

Nese pika e prerjes s lartésis# me brinjén o shénohet me D, Syt o}

atéhers trekéndéshi CAD &shté knddrejté me kénd t& ngushté y dhe RS

ﬂnr:%qﬁdm&ﬂlﬁnﬁﬂu:b-ﬂnr:m%:zﬁm

a-hy

_@hg _12-24/3
Fﬂﬂdﬂ] Boanc = 3 = 3 = 12y 3cm’.

| AKTIVITET

t ngushte e trekéndeéshit ABC kur dihen njg kénd i ngushts
y dhe brinjét a dhe b, Véshtro trekéndéshin kénddrejté BCF (vizatimi 3),
mekﬁndtédmjgilﬁukulmjnﬂhlﬂnﬂslaﬁhmthﬂnﬁnhﬂmvﬁtﬂn
a-b- ].rl.

€ Paapc = -

| AKTIVITET
Llogarit sypringn e trekéndéshit ABC kur dihen njé kind i gjeré E\

y dhe brinjét @ dhe b. Do ta l&shojmé lartésing b, mbi vazhdimin e brin- Gyl \ i,
jEEb(ﬂmﬂmH}.NFLmkﬁndEﬂﬂl:énddmthn:LE{F-rdelseﬂﬂﬂ, H
kshtu ggsiny; = . A ¢

a-b-siny Vizatimi 4
T

Prandaj hy = a - sin y, prej nga mjedh se Py =
| DETYRA 1

Llogarit sypringn e trekéndgshit ABC duke léshuar lartgsing h mbi vazhdimin e brinjés a.

Shénim. Nga fakti se y, &shtg kénd i jashtem pér trekéndéshin ABC, y1 = a + [, kemi se

a-b-sinfa+ )
2 A

Paape =
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Syprina e trekéndéshit me njé kénd t& ngushté y dhe dy brinjét gé e formajn# até kend, a
dhe b, llogaritet me formulenP, = 30,
Neése kéndi i dheng y ésht i gjers, atehers syprina e trekéndgshit llogaritet me formulén

Py = L3N, oy, =180°- .

| DETYRA 2
Llogarit syprinén e trekEnd&shit ABC me y = 120°, a = 7cm dhe b =15 cm.

SHEMBULLI 1

Syprina e trekéndéshit ABC &shté Paanc = 9(V3+1) e, brinja a = 6 cm dhe lartésia b = 3y/Zem.
Zgjidh trekEndéshin ABC.

Nga formula pér syprinén e trekendéshit fitohet

1-9{ﬁ+1}_5[ﬁ+1]m 5
Wz 2

Ngagé trekéndéshi BCD (vizatimi 5) Eshté A

kéuddmjtésinﬁ:%nz%z 1’,pmudaj,3=45“.

hti?ll!lﬁrlz-ﬁ",:[ralﬂﬂjﬁ:ﬁn:!ﬁm

PraAD=c—BD= F-{Er—j{-ﬂ—ﬂi: I_'.iiém

c-h
Faape = =5 prac=

e E h 3J"_E 1 ﬁ

Eshtekenddrqﬂ,prandaj = = = = e =

PIEJ“Ea&Elm::?.ﬂ“. BT E{ﬂ s 3
2

ME né fund y = 180° — 30° — 45° = 105° dhe sin 30° = 3f+pmm1ajb: &y2 cm.

| DETYRA 3

EFPII::FE trekendéshit ABC 8shté Pype = (”‘ﬁ%“) cm?, brinja b = 3y/6cm dhe lartésia
h_ = 33 cm. Zgjidh trekéndéshin ABC.

DETYRA PER USHTRIME

1. Llogarit sypringn e trekéndéshit ABC (& dhEng me:
a) a=~6cm, b=0,7 dm dhe y=45", b) b=9cm, ¢ =0,5dm dhe a = &0°.
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2. Llogarit sipérfagen e trekEndéshit ABC nése
a) b=11cm, f = 63" dhey="72"30, b} a=10 cm, a=38"dhe B = 67"

3. Percakto syprinén e trekéndéshit barakrahgs ABC kur kéndi te baza Eshtg 30°20" dhe gjatésia e ba-
zés Eshié 6 cm.

4. NE trapezin ABCD, jang dhén# baza mé e vogél b =10 cm, lartesia h = § cm dhe kéndet te baza
a = 30°20° dhe g = 46°30". Llogarit syprinén e trapezit.

HULUMTIM  oooniitiin it AR IR LA LR E AN RPN RL i

Ligfi 1 Snell-it jep varésing ndérmjet indeksit t& thyerjes dhe koeficientit t€ refraksionit, nisinﬂl
:ngﬂuﬂfmntﬂp&qmdhnlhmanLHdhelﬂmpekﬂﬂdltﬂﬂu@ﬂmﬂéu-
di maksimal me (& cilin rrezja e drités do ta kalojé kufirin xham-ujg? Llogarit kéndet te kufiji#
ndérmjet materialeve {8 tjers.

4.11. Zbatimi i raporteve trigonometrike né
situata problematike

Jepet rrafshi dhe pika M jasht# tij. Nése népér M térhiget nj& drejtéz normale me rrafshin, dhe pikén
e prerjes s& saj me rrafshin e shénojmé me N, atéher# MN formon kénd {8 drejté me ¢do drejtéz g& sh-
trihet né rrafsh.

SHEMBULLI 1

Jepet njé kub ABCDEFGH (vizatimi 1), me brinj€ a = 5 cm. Gjej kéndin CAG.
Tehu GC &shté normal ndaj ¢do drejtéze ge shtrihet né rrafshin baze

ABCD. Pikérisht pér kété arsye trekEndeshi ACG Bshté kEnddrejté,

dhe nése £CAG = a, atéheré

C'G' 5 Vi) 1 o
u_= . kjo do t& thot€ se a = 45",
B VEr= w2 \Fi
SHEMBULLI 2

Aeroplani fluturon né lartési 2000 m dhe duhet t& fillojé uljen né aeroport, nén njeé kénd zhritjeje 15°30°
(vizatimi 2). N& faré distance nga pista duhet t& fillojé zbritjen? Gjej distancén mé t& shkurtér nga e
cila ndodhet aeroplani deri te pika ku duhet t€ preké pistén.
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Nga trekEndéshi kénddreji né vizatim del ze distanca nga

pista prej s& cilés duhet € filloj zbritja e aeroplanit Eshté

gjatisia e katetgs b, dm.th. b = 2000 - ctg 15°30° = 72118,

Distanca mé e shkurtr deri te pika ku aeroplani duhet t€ pre-

ke pistén i korrespondon gjatésise s& hipotenuzés ¢, d.m.th.
2000 2000

= T483.96m.

€= d@niT0 * 267238

| DETYRA 1

Mbi vendin A ndodhet njé aeroplan né lartési 4000 m. NE até moment vendi B shihet prej tij nén njé
kEnd 17°. NE cfaré distance ndodhet aeroplani nga vendi B dhe sa Eshig distanca ndérmjet vendeve A
dhe B? BEj nje skicé t€ situatés.

SHEMBULLI 3

Llogarit lartsing e njé shiylle elekirike, nése nga njé pikE e larguar 62 m nga baza e saj, ajo shihet nén
njé kénd 22°20°

Nga vizatimi 3 kemi B
BC =62 - tg22°20' & 62 - 041081 = 25,4702 m.

| DETYRA 2
Llogarit distancén nga pika A deri te maja e shtyllés B (vizatimi 3).

SHEMBULLI 4
Nié njeri i gjaté 1 m 75 cm sheh majén e kurorés sé njé peme nén kiindin 30°45". Nése ai éshté i lar-
guar 30 m nga pema, llogarit lartEsing e pemés. Kurora e pemgs nis né t8 njgjtén lartési me njeriun.

MNga vizatimi 4 fitohet se lartésia e kurorés Eshté

30 - [g 30745 & 30 - 0,594937 = 50,4255 4 -
prandaj lartésia e drurit éshté 50,4255 + 1,75 = 52,1755 m. A >

0

| DETYRA 2
Llogarit larggsing nga koka e njeriut deri te maja e pemés (vizatimd 4).
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SHEMBULLI 5

NE bregun e njé lumi gjendet njé pemé e larté 7 m (vizatimi 5). Ajo shihet nén kéndin 23°20° nga bre-
gu tjetér i lumit. Llogarit gjerésing e lumit.

Gjerésia e lumit &shtg
7 7
(g23°20' " DA31358

= 16,2278 M.

| DETYRA 4

Pikat A dhe B ndodhen né anét e ndryshme t& njé lumi.
Shprehe distancén ndérmjet tyre me ndihmén e
d = AC dhe kiéndit o (vizatimi 6).

| DETYRA &

NE vizatimin 7 paragitet aplikimi i
injeksionit n# ind. Nese pjesa e gjilpérés gé

ka depértuar né ind &shte 2 cm dhe aplikimi
behet nén kéndin 45°, atéheré ng cfare thellésie
duhet té jeté gjilpéra?

SHEMBULLI &

Njé pemé ka hije 4,8 m kur njé meze e diellit formon kéndin 38°20° me sipérfagen e tokes. Fercakto
lartésing e pemés,

Do t& konstruktojmé njé trekeéndésh
trungut té pemés dhe tokes, nga

kEtu lehte fitohet lartésia e pemes:
h=48 tg38°20' & 4,8-0,7906 & 3,79m
( Vizatimi B).




. d

| DETYRA 6

Né radiografiné e vizatimit 9 vérehet njé frakturé
nié njé kockE (€ geniL. Gjatisia e kockis sé genit
Bshté 30 cm. Sipas t& dhénave né imazh, sa duhet
I jeti gjatésia e pllakés qé duhet t& vendoset??

SHEMBULLI 7

Shkallét e zjarrfikésve ndodhen né nj# distance 2,8 m nga muri. Gjej gjatésing e shkalléve nése kéndi
ndérmjet shkalléve dhe dyshemes 8shig 65740

Do t& ndértojmé njé trekéndésh kénddrejté

me kend {8 drejté ndérmjet murit dhe dyshemesg.
Ateheré gjatésia e shkalléve

Bohti ] = 28 2.8
ashtei_wﬂnwmﬂ'mgsH#mmmﬂnﬂl{]].

| DETYRA 7 |
Syté e baskethollistes jang 2 m mbi dysheme dhe l_'._ﬁ L
koshi Eshté 3 m mbi dysheme (vizatimi 11). " b
Rasketbollistfa ndodhet né vijén e gjuajtjeve (& lira, - T L E
e cila Eshté 4,5 m nga gendra e koshit.

Sa éshté kéndi i ngritjes me t& cilin basketbollistja [ %
e sheh gendrén e koshit? —

SHEMBULLI 8

EKendi nén t€ cilin shihet njé far nga njé anije 8shté 25,6°. Pas afrimit t£ anijes drejt bregut me 1050 m,
kEndi behet 31,20, N ¢fars lartésie 8shté vendosur fari, i matur nga niveli i ufit?

Le t& shEnojmé me x largesing nga anija (vizatimi 12) deri te bregu pas afrimit pér 1050 m dhe me y
lartésing e kiérkuar t& farit nga niveli i ufit. Atehers kemi ctg 31,2° = i dhe ctg 25,6° = yi..g?d;&.
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nga del se x = y ctg 31,2 = 1,651y -
dhe yctg 25,6 = 1050 + x. Duke e zévendésuar x = 1,651y s
né barazimin e dyté, fitojmé 2,087y = 1050 +1,651y.
Sipas saj, kemi 0,436y = 1nmy_$1_mlnn
Prandaj, fari &shi vendosur ng lartési 2410 metra.

| DETYRA 8
Nj lavjerrés me gjatési 30 cm {vizatimi 13)
lekundet me kénd maksimal 300,
Cila sht# lartésia g8 arrin lavjerrési? ;
\ .
Vizatimi 13
SHEMBULLI 9

N& vizatimin 10 paragitet njé shirit letre drejtkéndor i gjaté, maja e t& cilit paloset siper AC pér & arri-
tur te brinja e kundért, duke formuar kEndin 8. Nése gjerésia e shiritit Eshtg w, shprehe gjatésing e pa-
losjes AC me w dhe 8.

Verejme se madhésia e kéndit £. &shig ndérmjet
07 dhe 45. Le & jeté F kémba e normales

s leshuar nga A te brinja e kundért (vizatimi 11).
Ne trekéndéshin kénddrejié AEF,

kemi < AEF = 20 dhe AF —w.

AF = AF w Vizatimi 10

AC= 206 ~ cosBsm 28
Vizatimi 11
| DETYRA 9
Piramida e Keopsit 8shté piramidé e rregullt me lartési 147 metra dhe me bazé katrore me brinjé 230
metra.

a) Llogarit kEndin g8 formon njé teh angsor me rrafshin e bazgs.

an
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b} Llogarit kéndin g& formon njé teh an#sor me njé teh t& bazes g8 priten né (& njgjtin kulm.
¢} Llogarit kéndin ndérmjet dy teheve anBsore,

| DETYRA 10

NE njé dité me diell, energjia mesatare e prodhuar nga njg metér katror panele diellore gshté 0,8 kWh.
Catia e shtEpisé s& Alitit ka formén e njé trekEndéshi barakrahgs me krahg 12 metra dhe kénd 72 sh-
kallésh ndérmijet tyre. PErcakto sa energji mesatarisht mund t€ prodhojé Aliti, nése e mbulon t€ gjithe
¢ating me panele diellore.

| DETYRA 11

NjE rezervuar ka formén e njg prizmi t& rregullt
gjashtékéndor me brinjé baze 2 m (vizatimi 16).
Mbi t& jané vendosur trarét mbéshtetés AD, dhe BF,.
Trari AD, formon kénd 32° me gjashtékendzshin e
bazis. Gjej gjatésité e traréve AD, dhe BF,.

DETYRA PER USHTRIME

1. NE majé t£ njE fabrike me lartési 7 = 140 m ndodhet njé oxhak. Nga pika A, e cila &sht# ng largg-
si 100 m nga fabrika, oxhaku shibet nén kéndin @ = 56. Llogarit lartésing e oxhalkut.

2. Dy shtylla me lartési 20 m dhe 17 m jan# & vendosura njéra nga tjetra né distancg 50 m.

a) Llogarit gjatésing e kabllos elektrike t& vendosur né majat e t& dy shtyllave.
b) Llogarit kéndet g€ formon kablloja me shiyllat.

3. Diametrat e jasht®m €& njé pale ingranazhesh
konike jané 180 mm dhe 300 mm.
Llogarit kéndet né majé té secilit
ingranazh konik, pra kéndet o dhe g
(vizatimi 17).

4. Llogarit kéndin e rripit t& _
dy rrotullave, diametrat e
t& cilave jan€ 2 m dhe 1,2 m,
nése largésia e tyre gendrore
éshté 1 = 3 m (vizatimi 18).
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5. Ngashpatet e njé mali deri ng majén e tij, nén kéndin @ = 46° 30" me sipérfagen e tokés, &hts ven-
dosur njé teleferik i drejt& me gjatesi 1500 m. Llogarit lartésing e malit.

fi. Peércakto madhésing e kéndit o, nése ABCDEFGH H G
&sht@ prizém i rregullt katérkendor ; '
(vizatimi 19) me tehun e bazés a = 7 cm
dhe lartési k= 12 cm. 2 -]

k — F
f—.“'a/
Vizatimi 19

7. Nganjé piké mbi uré, njéri breg
shihet nén kéndin 30°dhe tjetri
nén kéndin 459, Nése ura éshté 3m
mbi nivelin e ujit, gje] gjerésiné
& lumit {vizatimi 20).

HULUMTIM |m|m||rmmmm|mlmmm|rm|rmmmnnmmmnmmmmm.-mmmu.

Percaktimi i largesisé ndérmjet Tokes dhe nfé ylli jepet me formulén p = 2. ku D &hté lar-

pBsia, b EshtE baza matése zakonisht dyfish i larggsisg Tokeé-Diell, pé t 300 000 000 km,
Inmﬂmhmda]lhnlikﬂnﬂemnntedhsh]hﬁyﬂing&ﬂkﬂmmm baze. Y1li mé i
afért me Tokén, ndryshe nga Dielli, 8shté Proksima Eentauri, pér t€ cilin 8 &sht& 0,768. PErcakto
largesingé nga Toka te Proksima Kentauri né kilometra dhe né vite drité (njé vit drité &shté
9.46 - 10" km). Kérko kta parameira edhe pér yje t€ tjeré, & ndrysh#m nga Proksima Kentauri.

E

diell D }%H B

Vizatimi 21

a7
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4.12. Kéndet né transversalen e dy drejtézave

DETYRA 1
Pércakto madh#sing e kéndit t& panjohur, sipas & dhénave nga vizatimi 1:

Nése dy drejtéza té ndryshme p dhe q (vizatimi 2}, g& shirihen né

t& njgjtin rrafsh, priten nga njé e treté a, e cila quhet transversale, atgheré |
formohen kéndet o, £, v, &, @, B,, v, dhe &, g€ quhen edhe kénde t& _5.""-“\__»1
transversales.

Cilat nga pohimet m# poshté pér ciftet & kindeve (& transversales jané -T“:{_.
(@ sakta? e
a) adhef jané kénde t& jashtme.  b) o, dhe yjané kénde alternative. Wrtion &
c} o dhe p jané kénde pérgjegiése. ¢) odhey, jang kénde 62 kundérta.

d) o, dhe §, jané kénde t& brendshme.

EEndet o, B, ¥, dhe 8, jang & jashtme, ndérsa kéndet o, B,, y dhe 8 jang t& brendshme.
Emri i kéndeve Pérkufizim Ciftet né vizatimin 2

njé kénd i brendshém dhe njé i jashtém né adhea, Bdhef,
ydhey, &dhe

Kénde pérgjegjese t& njgjtén ang t& transversales, pa kulm t&
= st
|dy kénde (£ jashtme ose dy kénde @€ brendshme | i
Kénde alternative né ané t& kundérta (8 transversales, pa kulm t& :Eldh:h. ﬁdheﬁn
pérbashket. Py ¥dhe
dy kEnde t& brendshme ose dy kEnde t€ jashime

s o i : dhed, Bdhey,
Kénde té kundérta { transversales, pa kulm g .
I e B e ydhe B, 5dhea,
Nese dy drejtéza paralele priten nga njé e tretg, _ ﬂ/
ﬂiﬂlﬂ'ﬁ: '.I Ei_}n l:i
a) Kéndet pérgjegjése jané té barabarta; -
h) Kéndet alternative jan t& barabarta; B -
c) EEndet e kundérta jané suplementare (vizatimi 3). /ya,
Vizatimi 3
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Keéndet qe kané njé krah dhe kulm té pérbashket, ndersa fushat e tyre & brendshme ndo-
dhen né ané t& ndryshme t& atij krahu, quhen kénde finje (vizatimi 4). Dy kende finje
g formojné njé kénd t& shtriré quhen kénde t& shtrira (vizatimi 5),

Wizatimi 5

Shuma e dy kéndeve t& shirira Eshté 180°, Kéndet e shirira jang suplementare, por dy kén-
de suplementare nuk éshté e domosdoshme (€ jeng té shirira.

Dy kénde g kang kulm (€ pErbashkgt dhe krah#t e tyre formojng dy drejtéza quhen kin-
de té krygézuara.

Eendet e krygéuara jané té barabarta,

NE vizatimin 6 jan€ paragitur kEnde me krahg paralelg:
a) ovdhe a né kahje t& kundérta,

b) P dhe B, né kahje & njte,
c) & dhed, kané njé krah né kahje t& njgjtg, kurse tjetrin né kahje t& kund&rt.

Eendet me krah paralelg, qofshin t€ dy né kahje té kundérta apo t& dy ne kahje t€ njgjtg,
jané t& barabarta; kur njé krah #sht# né kahje t& nj&jté dhe tjetri né kahje t& kundert, kin-
det jané suplementare.
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Drejtézat AB dhe CD né vizatimin 7 jang paralele. Sipas t& dhénave n vizatim, gjej madhgsing e kén-
dit x = £BEC

4

Nga pika E térhiq njé drejtéz paralele me AB dhe CD dhe zgjidh né até drejtéz njé piké F té ndrysh-
me nga E. Ateheré 4FEC = £DCE = 22° 5i kénde alternative dhe £BEF 4 £4ABE — 180° dmth £BEF
=27, praa = 27" + 22° = 49° 5i kiénde t& kundérta,

| DETYRA 1
Drejtézat AR dhe CD ng vizatimin 9 jané paralele.
Gjej madh&sing e kéndit o, sipas t& dh#nave té
vizatimit.

| DETYRA 2
Drejtézat AB dhe CD ng vizatimin 10 jané paralele,
Gjej madhé&sité e kéndeve = dhe 3, sipas t& dhénave t&
vizatimit.

| AKTIVITET
Me ndihmé#n e njé programi gjeometrik dinamik, konstrukto dy drejtéza paralele dhe mat kéndet né
situata t€ ngjashme me detyrat 1 dhe 2. Pérpigu t8 nxjerrésh megullin.
A vlen i njgjti rregull edhe kur situata Esht€ mé e ndérlikuar, pér shembull kur ndérmjet dy drejtézave
paralele ka tri ose mé shumé pika & lidhura me segmente gé formojng kEnde & panjohura?
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Nése p dhe q jang dy drejtéza paralele dhe p
eshié pingule me drejigzén a, atéheré p q
pla, pastaj g La (vizatimi 11).
o 'I':Il-i- [
Vizatimi 11

Dy kénde me krahg reciprokisht pingul jané t& barabart? nése té dy jané t& ngushté (viza-
timi 12 a) ose t& dy jané té gjers (vizatimi 12 b), jané suplementaré nése njéri éshté i ngush-
t& e tjetri i gjeré.

SHEMBULLI 2

Le té jené AC || DE, AC 1 CD dhe AB | BD (vizatimi 13). Nése £4BAC = 52°, 5a &shté £BDET?
Meqge £BAC dhe £CDBE jang kénde me krah#
reciprokisht pingul dhe njéri &shte i ngusht#
e tjetri i gjer, atéhere jané su B
pra 4CDE = 180° - 52° = 128°.

ME tej, nga AC || DE dhe AC | CD rijedh
AEDC = 90",

Perfundimisht nga 90 + x” + 128" = 360° del x"=142" Vizatimi 13

| DETYRA 3

Le t€ jeng £BAC dhe £CDB kinde me krahg

reciprokisht pingul {vizatimi 14).
Gjej madhesing e kéndit a, nése £BDE = 108"

amn
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DETYRA PER USHTRIME

1. Pércakto madhésing e kéndit x sipas vierave t€ dhéna ng vizatimit 15, 16 dhe 17.

Plly Plla
Vizatimi 15 Vizatimi 16 Vizatimi 17

2. Nese drejtézat u dhe v jang paralele, pércakto madhgsing e kEndit t& shEnuar me x né secilén nga

skicat e vizatimit 18.

£
: / i Y?-ﬂ{-i" i
Sx)®
¥

N\ g .

(11 +m&\ ‘7 ”“?f.\

A T L | g (Tl o
N\ / ' ’rfhl\ %

Vizatimi 18

3. Pércakto kéndet o dhe £ sipas vizatimit 19.
4. Pércakto kéndin o sipas t& dhénave né vizatimin 20,

/

‘IIIF" P
Wl AN\ A
g %

Vizatimi 19 Vizatimi )

5. Pércakio kéndin o sipas (& dhénave ng
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a) vizatimin 21 b} vizatimin 22.

M

L

]

gls
mip  mlg
Vizatimi 22
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4.13. Shumékéndéshi

Nése 18 gjitha pikat e sepmenteve, skajet e t8
cilave shirthen n€ shumekEndesh, jan€ pika t&
atij shumékendéshi, atElHeaIshmnEkEmEah

quhet
etedﬂtjmeqdudyhﬂm}nﬁllujamshum

kiéndéshit, &shi diagonale e shumekendsshit,
(vizatimi 1).

| DETYRA 1

Vizato njé pesékEndesh dhe njehso sa diagonale mund t8 térhigen nga njg kulm i atij pesgkEndgshi?
Shkruaj njE rregull me & cilin do t€ njehsosh pér cdo shumgkendssh.

@ Numri i € gjitha diagonaleve né njé shumékéndésh logaritet me formulén p_— ﬂ_l
/) ku n tregon numrin e brinjéve t8 shumékéndéshit.

| DETYRA 2
Njehso numrin e t& gjitha diagonaleve te: a) shtaték&ndéshi, b) tetékéndeshi, ¢} njégindkEndéshi.

Cdo dy brinjé fginje t# shumekéndéshit formojng njé kénd g# éshté kénd i brendshém i shumé-
kéndeshit. NE vizatimin 1 kito jané kéndet: o, £, v, 8, @, ', . Numri { kéndeve t& shumékéndsshit &sh-
té i barabart€ me numrin e brinjéve t€ tij, pra kulmeve. Diagonalet e térhequra nga njg kulm i shumé-
kéEndgshit e ndajng shumgkéndEshin né (n - 2) trekEndésha, pra sipas kisaj, shuma e € gjithe kéndeve
t& brendshme né shumékendésh gshté C_= (n - 2) - 180°. Cdo kénd i shiriré me kéndin e brendshém
te shumekendeéshi Eshtekzndljashtﬂnlshmtendﬁlmﬂemﬂﬂmiu 1 kéto jané kéndet: o, £, 7,
8, 9, P, w. Shuma e kéndeve t€ jashtém te shumékendeshi éshté: n - 180° - C =n- 180° = (n - 2) -
180° = 360°.

| DETYRA 3

Njehso shumén e kEndeve t& brendshme te:
a) katérkéndéshi;  b) gjasht#kendeshi; c) dhjetékEndeshi.

am
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Trekéndéshi

Kéndet q& jang & shiriré me kéndet e
il e kecdrahil b=
& jashtme t& trekéndéshit (vizatimi 2,
kéndet o, B, dhe y, jang kénde

t€ jashtme né AABC).

(Cdo kend i jasht®m ng trekéndesh Eshté i barabarté me shumén e dy kEndeve t2 brendsh-
me jo figinjé. Shuma e kéndeve (8 jashtme t€ trekEndéshit Eshié 360°.

| DETYRA 4
Pércakto madhesing e kéndit t& panjohur =°. sipas t& dhénave né secilin nga vizatimet n& vizatimin 3.

ot
@) (s

SHEMBULLI 1
Simetralet e kendeve t€ jashtme t& kéndeve nga hipotenuza e njé trekéndeshi kénddrejté priten nén
njé kiénd prej 45°, Vértetol

Nése shénojmé dy kéndet e hipotenuzes me a dhe g
(vizatimi 4), atéhers simetralet e kEndeve t€ jashime
formojng trekéndésh me kénde t8 brendshme

00~ T oo — £ 1 xo =150

_a+f _ a0t _
Nga kjo rmjedh se x° ‘T—T—‘“'*

Katérkéndéshi

Shuma e kEndeve t& brendshme te katérkéndeshi 8shté 360°, Shuma e kéndeve (€ jashtme
te katérkéndéshi Eshte 360°.
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SHEMBULLI 2
Percakto madhesing e kéndit né kulmin D t£ katérkéndeshit né vizatimin 5.

Shuma e kéndeve t& brendshme &shté 360°,
pra 105" +x+ 70° 4+ x + 100° 4 85" = 360°
nga ku fitohet se x = 0°, gé do t& thotE se
kéndi n€ kulmin D Eshig 1000,

| DETYRA &
Percakto madhésing e kéndeve t8 panjohura ng secilin nga katérkendéshat né vizatimin 6.

(16637 (39

Sipas pozités s& brinjéve t& kundérta, katérkendéshat i ndajmé na:

» paralelograme, g€ kang dy palg brinjé paralele dhe pér to vlen se: brinjét e kundérta jang t# bara-
barta, kéndet e kundérta jané t& barabarta, kéndet fginj# jang suplementaré dhe diagonalet pér-
gjysmohen nga pika e prerjes - vizatimi 7

*» trapezé, qé kan€ njé palé brinjé paralele dhe pér to vlen se: kéndet fqinjg, q& shirihen mbi krahét,
jané suplementarg - vizatimi 8

» trapezoide, g& nuk kan# asnjé palé brinjg paralele - vizatimi 9

D c Dy

/
i A
A o i) O i
izatimd 7 Wizatimi 9
| DETYRA 6
Percakto madhésing e kéndit 2 panjohur né paralelogramin.
a) KEndi GFE né vizatimin 10 a)

b) kéndi WVY né vizatimin 10 b)
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Vija & mesme MN né trapezin ABCD (AB > CD)
e pret diagonalen AC né pikén P, dhe diagonalen BD ng pikén Q. I".I

o — 1 L k)
Vérteto se PO = E{E—m 7 iy '.II""
; g
Vizatimi 11
Meqe MP 8shté vijé e mesme né ACDA, rrjedh se MP = %ﬁ.ﬂpﬁkﬁqﬁﬂﬂ&hﬁﬂjﬁemnﬁ
Y 13D S _an w1l 1A _1
AABD rrjedh se MQ = ZAB. Pra, PQ = MQ - MP = AB— 2CD = iﬁ-m.

Shumékéndéshi i rregullt

Nje: shumékendssh quhet i rregullt nése t& gjitha brinjét e tij jané t& barabarta dhe & gjitha
kEéndet e brendshme jané t€ barabarta,

A

Vérejtje. Trekéndéshi i rregullt Eshté trekéndéshi barabrinjes, ndérsa katérkéndeshi i rregullt 8shté
katrori. Rombi, i cili nuk &shtg katror, nuk &shté katérkEndEsh 1 mmegullt, sepse kéndet e brendshme
nuk jané t& barabarta.

SHEMBULLI 4

Dihet se raporti i njé kéndi {2 jashtfm dhe njé kEndi t& brendsh&m né t& nj&jtin kulm te njé n-kéndésh
i rregullt &shi# 1:14. PErcakto numrin e pErgjithsh&m & diagonaleve né até shumékeéndssh.

Dimé se njé kéind 1 brendsh#m dhe njé kénd i jashtém né t& njéjtin kulm te shum#kéndéshi 1 rregullt
jané suplementarg, gé do (& thot# se nése i shénojmé me a dhe f, perkatésisht, fitohet se

a+f=180° dhengaf:a=1:14, mjedhsea=148 npaku f = 12°. Pran = ?fg = M0,

mmﬂipﬂﬁiﬁhﬂniﬁ@ﬂmhhﬁd&ﬂimﬂhmﬂmmﬂy — 405.

Madhgsia e njé kéndi t€ jashtem né njé n-kéndésh t& rregullt &shité 3“’ , ndérsa madhésia

& njé kéndi t& brendshém gshtg (M —2) - 180°
H
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DETYRA PER USHTRIME

1. Nécilin shumékéndésh shuma e kindeve t& brendshme &shté: a) 2700°, b) 4320°, ¢) S040°7

2. Né njé shumékéndésh mund (& térhigen gjithsej 14 diagonale. Cili &sht# ai shumekendish?

3. Pércakto madh@sing e kéndit t& panjohur o, nése ABCDE &sht pesekindésh i rregullt (vizatimi 11)

A '1 & B
Vizatimi 12 Viratimi 13 Vizatimi 14

4. Percakto madh&sing e kéndit t& panjohur o, nése ABCDEFGHI &shté néntekéndsh  rregullt dhe
ET 1 CG (vizatimi 12).

5. Ne trapezin ABCD dihet se a =7°, f = 15°, y = 51° dhe & = 27", Pércakto madh&sing e kéndeve
BFC dhe DEA (vizatimi 13).

6. Percakto madh8sing e kéndit 2 panjohur, né shkallg, né secilin nga vizatimet ng vizatimi 14:

8L

17047 el
%

D
138
7 4‘“\_ 91
& | s e 14/T :
g 135 547 17xt 93 =
- B F & i

LCED LDEC L CDE LTUS LUTV
Vizatimi 16

8. Kéndi n# kulmin e njé trekeéndeshi barakrahgs &shté 30° mé i madh se kéndi né baze. Pércakto
kéndet e brendshme dhe t# jashtme t8 trekéndéshit.

2a3
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9. Simetralja e kéindit t& jashtém n# kulmin C, te trekéndéshi ABC, e pret drejtézén AB nén njé kénd
prej 45°. Kéndi ABC &shi 35°. Pércakto kindet e trekéndéshit.

10. Simetralja e kéndit ndérmijet brinjés dhe diagonales te rombi e pret brinjén tjetér t8 rombit nén njé
kénd prej 72°. Pércakto kéndet e rombit.

HULUMTIM iransnss tr oo s om0 s s e Er A0 000 S RN TR T R TR AR TR AT)
Kryej njé hulumiim pér kéndet g pérdoren mé s& shpeshti ng ndértim, arkitekturg dhe indus-
tring antomobilistike.

4.14. Vija rrethore dhe rrethi

| AKTIVITET
“Syri i Londrés” &shté njé monument né Londgr, i cili ng fakt 8shtE njg ot motulluese me diametér
120 metra (Vizatimi 1). N& t& jan ngjitur 32 kabina & ngrihen & njé lartési maksimale prej 135 me-
tra mbi Londér. Pércakto nén ¢faré kEndi ndodhen dy kabina fginje nga gendra e mmot8s? Peérpiqu té
zbulosh se nga cila kabing harku methor i shEnuar AE, né vizatimin 2, do (8 shihet nén kéndin mé t
madh. PErdor softuer gjeometrik pér t8 kontrolluar supozimet tuaja.

SHEMBULLI 1
Pércakio madhgsing e »COG sipas t8 dhénave nga vizatimi 1.

MNga fakti g€ 9x - 6° - 5° + 15x + 3° + 12x + 55° + 97° = 360°,
prax = 6° nga ku fitohet se 2COG =9- 6° = 48",
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| DETYRA 1

N& vizatimin 2 jané paragitur kéndet @ dhe B. Rikujtohu
sé si quhet kéndi o, dhe si quhet kéndi B7? 81 géndrojné
dy kénde gendrore né njé mreth t& cilét i korrespondo-
jné hargeve t€ barabarta rrethore? A vlen e kundérta?

TE gjitha kiéndet periferike né nj rreth mbi
(£ njejtin hark rrethor jans (£ barabarts ndér-
miet tyre (vizatimi 3)

Cdo kend periferik mbi gjysmérrethin &shte
kéind i drejté (Teorema e Talesit) (vizatimi 4).

Wizatimi 3 Vizatimi 4

| DETYRA 2
Nese kEndi periferik dyfishohet, si do 2 ndryshojé kéndi gendror mbi t2 njgjtin hark rrethor?

(Cdo kénd periferik n& njé rreth eshié i barabarte me gjysmén e kéndit gendror, mbi té njgj-
tin hark rrethor.

SHEMBULLI 2
Shuma e njé kéndi gendror dhe kéndit periferik mbi t€ njgjtin hark &shtg 210°, Sa 8shté k#ndi gendror?
Nese e shénojmé kéndin gendror me o, atEheré a + % = 210%, prac = 140°.

SHEMBULLI 3
Pércakto madhising e £GEF, nEse £4EOG = 106° (vizatimi 5).

Meqgeé £50F = 130°, rrjedh s
o _ {73y _
4GOF =74°, pra £GEF = (2} =37,
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| DETYRA 3
Pércakto kéndet periferike
x dhe y, né shkallg, sipas t&
dhénave nga vizatimi 6.

SHEMBULLI 4
Pércakio kéndin e panjohur x, né shkallg, sipas t& dhénave t8 vizatimit 7.
ACFB = £CAB si kénde periferiké mbi t&
njéjtin hark rrethor. Nga teorema e Talesit
rjedh se £BCA = %07 - 567 = 34",

tangjentss, t€ térhequr n# njg nga pikat
skajore t& kordés, éshté | barabarté me
kéndin periferik g2 i pérgjigjet asaj korde
(vizatimi 8).

| AKTIVITET
Pérpiqu ta vErtetosh veting e mE#parshme duke vErtetuar se kéndi ndérmjet kordés dhe tangjentés né
njé nga pikat skajore t€ kordés 8shté { barabart® me gjysmén e kéndit gendror g€ i pergjigjet asaj korde.

| DETYRA 4

Pércakio kéndet e panjobura x dhe y,
sipas t& dhEnave t& vizatimit 9.
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SHEMBULLI 5

Pércakto madh&sing e 5VTU niése dihet se £VOU = 137° dhe 4HOE = 55° (Vizatimi 10).

Kemi se, s WUH = "‘WE'H —{E] dhe

FHU:*"‘"E”” [1:"] Pra £VTT &shie
1jad1tempa'hTUH,ngaku mjedh

se AVTL = [55} [13‘1]

Kéndi ndérmjet dy kordave, t& cilat priten A
né brendgsi t& rrethit (vizatimi 11), &shtg i -
barabarté me gjysméshumén e kéndeve
gendrore pérkatEse, d.m.th. nése kordat
AB dhe CD priten n& pikén T, atéheré &
4CTB = SC08 . 440D ghe
Mﬂ{:’ .s.DDE‘
ZATC = = 2 Visatimi 11

SHEMBULLI 7
Pércakto madhésing e £POR, nése dihet se £POR = 78" dhe £ADS = 1507 (vizatimi 12).

150 78 _ (78Y" | r1s0y°
Ko g2 A = (130 = A e 4258 = (3) = 2 apbtn= () + ()

Vizatimi 12

Eendi ndérmjet dy sekanteve € tErhequra nga njé pike q& ésht€ e jashtme pér rrethin (vi-
zatimi 12) Esht€ 1 barabarté me%edaﬂimtn e madhésise s& kéndeve gendrore perkatg-

se, dm.th. £40Q5 = ﬂzm 5

2a7
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| DETYRA 5
Pércakto kéndin e panjohur, ng shkallg, sipas vizatimit 14:

R

| DETYRA &

VErteto se pEr rrezen e rrethit t8 brendashkmuar né njg trekEndésh kEnddrejté me kateta a dhe b dhe

hipotenuze ¢, vienr = &|'1—H.

Katérkéndéshat koordiaké dhe tangjenté

—

@ Katérkiéndgshi, brinjét e t& cilit jang korda t8 t& njgjtit ] 6)
rreth, Eshig katérkéndésh koordiak (vizatimi 15 a)),
gl ke s i
njé rrethi, éshté katerkéndésh tangjent (vizatimi 15 b)),
Vizatimi 15

Kéndet e kundérta né katérkéndéshin koordiak jang suplementaré. Shuma e gjatésive t&
brinjéve t& kundérta né katérkéndéshin tangjent jané t& barabarta,

Vérejtje. Drejtkendeshi, katrori dhe trapezi barakrahés jané shembuj té katerkéndéshave koordiaks.
Rombi, katrori dhe deltoidi jané shembuj té katérkéndéshave tangjents.

SHEMBULLI 8
Eshté dhéng katérkéndeshi tangjent ABCD. Le (& jeté © qendra e methit t& brendashkruar. Verteto se
AAOB + £C0D = 1807 (Vizatimi 16).

Meqg ABCD Eshi# katérkendesh tangjent
drejiézat 40, BO, CO dhe DO jang simetrale t&

kEndeve t& brendshme, pra

0B+ 4cOD=180°—% & L1 ¥ _ &

SJAOB+ £ 5= S
:3&&_#:3&?—150':150'
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NE gdo shumékendssh t& mrepgullt mund t& brendashkruhet njg rreth. Rreth ¢do shumé-
kiéndéshi t& rregullt mund 8 jashtashkruhet njé rreth. Qendrat e rrethit t8 brendashkroar
dhe & jashtashkruar puthiten, dhe me ¢do dy kulme fginje t8 shumékéndéshit formojné

SHEMBULLI 9

Pércakto rrezen e rrethit t8 brendashkruar n dhe rrezen e mrethit 8 jashtashkruar R né njé gjashté-
kéndésh & rregullt me brinjé a = 10 cm.

TrekEndeshi karakteristik te gjashtekendeshi i rregullt Eshtg trekéndésh barakrahés me kénd né kul-
min 352" — = 60°, d.m.th. ai 8sht# trekéndésh barabrinjés. Rrezja e rrethit t8 brendashkmuar puthitet me

ia:tﬁﬁ!ﬂeehekmdﬁhitbuahingﬁmr—i = 542 cm. Rrezja e mrethit 6 jashtashkruar puthi-
tet me brinjén, pra R = & = 10 cm.

Rrezja e methit t8 brendashkruar r te njé n-kéndesh i rregullt me brinjé a llogaritet me
- tg [lw] ndérsa mezja e rrethit t8 jashtashkruar R llogaritet me
i

gk
2
R

DETYRA PER USHTRIME

1. Kéndi periferik mbi njé hark &shté 36°. Cilés pjese té rrethit i pérgjigjet ai hark?

% Cﬂitkﬁnﬂpmifa‘ikipérgﬁﬂetharkumthmqééﬂﬁéihmnhaﬂﬂme%pje&iﬁtﬁm&ﬂt’i‘

3. Njeé kord€ e ndan rrethin né dy harge q& kang raport 3:5. Cfarg kénde gendrore u pérgjigien hargeve?

4. N nga kendet e ngushta ne g i A W
trekéndésh kenddrejté éshté 32°. Y \ % it ,
Nen cfaré kéndi shihet secllanga [ ’fé] \ | | el 2%) |

katetat e atij trekéndéshi, en- | | / J
regamiay bt Qﬁf Ta T / \y
- — <

5. Pércakto madhsing e kéndit té

hur, sipas & dhénave t seci- o >
i D A
) |

239
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6. Le & jeté ABCD njé paralelogram (vizatimi 18).
Pikat E dhe F shirihen ng drejtézat AB dhe BC,
pérkatésisht, ashtu qe trekéndéshat AFC dhe
CBE jané barakrahgs (AF = AR dhe BC = CE).
VErteto se trekEndéshi DFE eshté gjithashitu barakrahés.

HULUMTIM ivnissen st inb e s s A et U0 AR AT AT T TR T Ee e RN
NE njE softuer gjeometrik, vizato njE mmeth me rreze arbitrare, Pastaj brendashkruaj ng t& nje tre-
kendésh kenddrejté ABC. Nga kulmi i kéndit té drejté C, lésho lartésing CD mbi hipotenuzén
AR, Shayrto syprinat e drejtkEndéshit me brinjé AD dhe BD dhe katrorit me brinjé CD.

(Cfaré véren?

4.15. Mbulimi i njé sipéerfaceje té dhéné né
rrafsh

SHEMBULLI 1

NE njé pike arbitrare A t8 rrafshit

mund t& vendosEsh sakisisht 4 katrorg,

si né vizatimin 1, sepse ¢do kénd i brendsh&m
i katrorit &sht& 90°, pra 360°=4 - 909, r

| DETYRA 1
Sa trekéndesha kénddrejté barakrahés duhet t& vendosésh njeri prang tjetrit, me kulm t& pérbashkét,
gE asnjéri prej tyre & mos mbhivendoset me tjetrin, dhe mes tyre t& mos ket hapgsira boshe? Zgjidhe
detyrén me ndihmén e softuerit gjeometrik, ku leht€ do € krijosh kopje nga njé trekéndésh dhe do t&
kryesh translacion dhe rotacion.

| DETYRA 2
Pérpiqu t& pErcaktosh sa trekEndésha barabrinjés me kulm t& pérbashkét duhet t8 vendosésh né nijé
pike arbitrare, & trekéndéshat & preken pa léng hapésira boshe, d.m.th. t# fitosh shumén e kéndeve
i& brendshme g& preken né até piké, e cila Eshit# e barabart# me 360°. TrekEndéshat e pérshkruar mé
pas nuk do t&8 mbivendosen njéri me tjetrin dhe kulmi  asnjérit prej trekéndéshave nuk do € shirihet
nEé ndonjérén nga brinjét e trekéndéshave t€ terg.
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| DETYRA 32

Sa gjashtekéndésha & rregullt mund t& vendosgsh né njé pike arbitrare t€ mrafshit, g€ gjashtékeéndéshat
t€ preken pa 1€né hapésira boshe dhe t€ mos mbivendosen? Arsyeto pErgjigien! Pérdor softuer gjeome-
trik pér t& kontrolluar supozimin ténd.

Neén mbushjen e njé sipérfageje t€ dh#ngé me
forma-2D nénkuptohet kur kopje identike t& for-
més 2D e mbulojné t& gjithe sipérfagen pa hapé-
sira boshe dhe mbivendosje.

NE natyré, mbushja vérehet te gelizat e huallit
te bletet. Ky &shié njé shembull i mbushjes me
ndihmen e gjashtékéndéshave t& rregullt (figura 1)

Mbushja mund t& jeté:
- e rregulli

Te mbushja e rregullt, n€ njé pike t€ rrafshit vendosen k shumekéndésha t€ rregullt n-kEndesh. Shuma
e kéndeve (¢ brendshme t f n-kendishave dubet ¢ e kénd 1 plote, dm.h. - L
nga ku, duke rregulluar shprehjen, fitohet ekuacioni £ 2 + = = 1. Zgjidhjet e kitij ekuacioni duhet &
jeng numra natyroré, Gjithashtu k> 2dhen > 2

SHEMBULLI 2

NE tabelén vijuese jang dhéné disa shumekéndésha t& rregullt n-kéndssh, kéndi i brendsheém i t& cileé-
ve né njé kulm 8shtg numér natyror. Me ndihméen e kisaj tabele pérpiqu t& percaktosh se si do t& béhet

mbushja e njé sipérfageje t& caktuar.
n 4 | n | o | n X
3 T — 8 | 13¢ | 15 | 1%
4 90° | 9 | 140 | 18 - 160
E we | 10 | uwe | w162
6 1200 | 12 1508 |

NEBEII:HI,HEEI‘I.EIEZ—I— ;d.m.th.k=6,pra

uewjii&uﬁtmkmd&hah bI'f.l]j-EEIE.'l,‘-dﬂpikE]EILB

mbushur njé sipérfage t& dh#né. Nésen= EHIEIIIEIEF:—E

;qédutﬁﬂmtés&mhmhjauukmundtﬁhﬁlﬂmt&m

akEndisha t Tt

Nese n = 6, atéherg k = 3, g€ do € thoté se mbushja hapmmhmh;

mundmhélmtmﬂgjashtékemﬁhat&neguﬂtaﬂltuqe

do t& lidhen 3 gjashtékéndesha té megullt né ¢cdo pike t8

sipérfages.

Kontrollo veté vlerat e tjera t€ n nga tabela, =i ng vizati-

min 2.,
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| AKTIVITET
Pérpiqu t& bésh mbulim duke kombinuar dy ose mé shumé shumgkéndésha t& rmegullt.
Pérdor ndonjeé softuer gjeometrik.

Ekzistojng & mbushje gjysmé t€ rregullta t& njohura edhe si mbushje Arkimediane. NE kéto mbushje
pérdoren dy ose mé shumé shum#kendesha 2 rregullt né cdo pike t€ sipérfages:

333346 33344 13434 | J464
i referohet mbushjes | i referohet mbushjes | 1 referohet mbushjes | 1 referohet mbushjes
s& formuar nga 4 s& formuar nga s formuar nga s€ formuar nga njg
trekéndésha barabrinjés| 3 trekéndésha 3trekéndésha | trekeéndésh barabringes,
dhe njé gjashtekéndésh | bambrinjisdhe2 |  barabrinjés dhe 2 3 ;
i rregullt katroré katroré
Ay
CRXSE
BES
W W
SOOI, L
A ) R,
SN0 L LD
I KN $9:0:9:0
13334 33344 13434
3.6.3.6 | 3.12.12 i 4.6.12 4.8.%

i referohet mbushjes 1Igﬁlnlmtmhmhjﬂﬂl i referohet mbushjes s& i referohet mbushjes sé
: st formuar nganjé | formuar nga njé katror,
; Hﬂiﬂﬂﬁﬂﬁmﬂz trekéndésh barabrin- | njé gjashtékendesh i rre-
:uah_[lﬂj_ - . | jés dhe 2 dymbgdhje- | gullt dhe njé dymbédhije-
glashtékendesha te ﬁmﬁn@{n::ﬁwﬁimﬂt

e lyee il
aifyesles |
f B Bl et ]
Pl Il ol L
]

-------

SHEMBLULLI 3

Mbushja nuk mund t€ arrihet me kombinim 8 trekEnd&shave barabrinjés dhe katroréve, sepse ekua-
cioni k-60° + - 90° = 360°, dm.th. 2k + 3n = 12 nuk ka zgjidhje n# bashkésing e numrave natyroré
perm k2.
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| DETYRA 1
Peefito njé rregull sipas t€ cilit do t& pércaktosh cilét shumékendeésha té rregullt mund t& pérdoren pér
mbushje gjysme t& rregullta.

| AKTIVITET
Hulumto né mjedisin ténd dhe pErpigu t& gjesh shembuj t8 mbushjeve, =i ng figura 2.

Figura 2

Mbushja &shie e parregullt, nése nuk ka asnjg kufizim pér llojin e
shumékiéndéshave. Njé mbushje & parregullt e njohur 8shté mbushja
Penrose (vizatimi 3). Ajo formohet kur rombi ABCD me gjatési brin-
}Eﬁu:ﬂ&mtﬁndtéugmhﬁu:?rudahetuédymmme
pikén M e cila shirihet né diagonalen AC dhe MC = 1 (vizatimi 4 a)).
NE kEtE rast, pjesa e paré &shi€ njg deltoid i quajtur “dragoj” (vizatimi
4 b)) me tre kénde t& brendshme prej 72°, ndérsa pjesa e dyté &shité e
quajtur “shigjets” (vizatimi 4 c)).

DETYRA PER USHTRIME
1. A ekzistojné pesgkendésha me € cilét mund & béhet mbushje?
2. B# njé mbushje me ndihmén e njg trapezi dykéndésh me kénd t& ngushté 75°
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3. A mund t& gjesh se cilét shumékEnd#sha t8 rregullt
mund & shiohen né vizatimin 5 pér t2 fituar mbushje?

4. Vizato mbushjen e parregullt g& pérbEhet nga trekéndésha barabrinjés
me brinjé a dhe gjasht€kendésha t& megullt me brinj# a, i€ tillé g8 né cdo
kulm t& pErbashkét takohen dy trekéndésha dhe dy gjashtEkéndeésha.

5. Vizato mbushjen e parregullt gé p¥rbehet nga trekéndésha barabrinjés me
brinjé a dhe katroré me brinjé a, té tillé g né gdo kulm t& pérbashkat ta-
kohen tre trekéndésha dhe dy katroré.

Vizatimi 5

HULUMTIM oo nts i A F s T e TR L LT TN E A TN
Hulumto mbushjet e Escher (vizatimi 3) dhe b&j mbushjen ténde.

4.16. Trekéndéshat e ngjashém

| AKTIVITET
Sipas t& dhénave né secilin nga vizatimet ng vizatimi 1, shkruaj cilét trekéndesha jangé kongruenté dhe
sipas ciléve shenja.

<] A A

Vizatimi 1
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| AKTIVITET
PErcakto nése trekéndEshat né secilin nga vizatimit né vizatimin 2 jang kongruenté. Nése pérgjigja &sh-
i€ po, atehere trego sipas cilés shenjé.

N

Shenjat pér kongruencen e d],rlmkem:lﬂdlave:

+ (KBK) do t& thot se te nféri
trekéndésh njera brinje dhe (&
dy kéndet g shrihen mbi t&
jané t& barabarta me b
pérkatése dhe kéndet gé sh-
trihen mbi t& nga trekEndeshi
tetér (vizatimi 3 a))

» (BKB) do t& thotg se dy brinjg 8 __
dhe kéndi ndérmjet tyre te njéri /
me brinfét dhe kéndin pérkatés i % %
te trekEndEshi tjetér (vizatimi 3
b)) o

+ (BBB)do £ thots se {£ tri brin- =
jét e njérit trekéndésh jané & i ;
barabarta me brinjét pérkatése
t& trekéndéshit tjetér (vizatimi gl ——— B firi Jik
Jchh Vizatimi 3

SHEMBULLI 1

Vizatimit né vizatimin 4 a), b) dhe c) jané t& ngjashme. Ato ndryshojné vetém né madhési. Pérpiqu &
vlerésosh se si ka ndryshuar madhésia e njérés vizatim né krahasim me tjetrén,

ﬂ O 0 ﬁu H;I Y IH
S8 A

4
5

20 ?.E E'! A
R

L]

Vizatimi 4
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quhen irekéndésha t& ngjashém.

Vizatimi 5
SHEMBULLI 2

Trekéndéshat né vizatimin 6 jang t& ngjashém. Pércakto gjatésing e brinjs s panjohur.
Nga fakti g8 ACUT ~ ACED del se
E e ad C__U e

40 _ 52
— e = X =50.
X E.E:'

Vizatimi 6

Kriteret pér ngjashmeri

- (EK) Neése dy kénde t& njg trekEndeshi jang & barabarté me dy kénde t€ njé trekéndéshi tjetér,
atghere trekEndéshat jané (8 ngjash&m.

- {BKB) Nése njé kénd i njé trekéndéshi shte i barabarté me njé kénd té njé trekéndeshi tjeter, dhe
brinjét g€ formojné ata kénde te t& dy trekEndéshat jang proporcionale, atBherg trekEndEshat jang
t& ngjashém.

- (BBB) Nése brinjét e dy trekéndgshave jan proporcionale, atéhers trekéndsshat jang 6 ngjashém.
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SHEMBULLI 3
Shpjego pse trekEndéshat ng vizatimin 7, a), b) dhe c) jané t& ngjash&ml!

B) c

36 32

5 U

Vizatimi 7

a) Megengse SQRS = L2QUV = 35° dhe £50R = £VQU si kénde t8 kundérta, atehere sipas shenjés
{KK) fitohet se AVQLT ~ ASQR.

b) Mwm&mﬁ:% 13;; fcdhesﬂéc £LAM i kénde t& kundérta, atéher sipas shenjes
{BER) fitohet se ABAC ~ AMAL.

c}MaqmrEm%:%:i— dm.th, IU _ TS ﬂ_q_,ate”hﬁéﬂpushﬂnjéﬂiﬂﬂﬂ]delm

: CD CE DE
trekEndéshi A TS ~ A DCE.

SHEMBULLI 4

Gjej gjatésing e brinjEs s panjohur AD, sipas t& dh#nave nga vizatimi 8, ku CD &shtE simetrale e kén-
dit né C.

S& pari do t& térhegim njé drejtéz
nga pika B paralele me AC (viza-
timi 9) dhe le t& jeté E piképrerja e
drejtézés me CD. Nga fakti se AC ||
BE mjedh se £BEC= £DCA, si kén-
de t& alternuara té brendshme, dhe
gjithashiu 4BEC = £DCR, megeé
CD &shté zsimetrale e trekéndéshit
£ACE. Kjo do t& thoté se ACER
shté trekéndésh barakrahgs, pra
BE = BC = & Nga ana tjetér kemi,
£ADC = 4BDE =i kiénde t& kundér-
ta. 'I‘rekendmhamncdhemjam
t& ngjashém sipas (KK), pra 2
- e

C

T
Vizatimi 9
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Simetralja e ¢do kéndi t& brendsh&m e ndan C
brinjen e treté t& trekéndéshit né dy segmente

me t& njgjtin koeficient t& ngjashmeris si edhe
trlu_]ﬂqﬁefumm_]nﬁatﬁkﬁnﬂ,pm% =§ (vizatimi 10}

TNy i
YWizatimi 10

| DETYRA 1
hkruaj shenfén e ngjashmerisé pér dy trekéndasha kenddrejte

| DETYRA 2
Shkruaj shenjén e ngjashmerisé pér dy trekéndisha barakrahgs,

DETYRA PER USHTRIME
1. Kopjoje né fletore dhe plotéso fjalité sipas t dhénave & vizatimit 11, 12 dhe 131/

a) & b) c} A,
a0 27
R g M
e 70 i
: ' 45 1]
" Vigatimi 11 i
Vizatimi 13
AQRS~A___ ALMN~A AABC~A
sipas shenjés . sipas shenjés . sipas shenjés .
2. Gjej gjatesing e madh@sisé s panjohur, sipas t& dhénave {8 vizatimit 14, nése dihet se trekéndéshat
né vizatim jané té Ilg]ﬂE]}EI]L_

N ? /% ‘ :
2+x 70
30 4 2
i+
N 28 2v-4 ﬂ
- -'r? =
Vizatimi 14
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3. Sipas vizatimit 15, pércakto £COD, £0CD dhe o 9
4£BAO, nése drejtézat AB dhe CD jané paralele.
Ox 5
A4 B
Vizatimi 15

4. Percakto gjatésing e brinjéve € panjohura, sipas t& dh#nave nga vizatimi 16.

h I4

Vizatimi 16

5. Percakto gjatésing e brinjés s panjohur x, sipas t# dhénave nga secili nga vizatimet ng vizatimin
17 a), b) dhe c}l,uéﬂedmjtézan,h ¢ jané paralele.

1 .I-'
45 N
L 1"~. /z_j

”\ ‘\lﬁ*x Im.'r

36 TN
il (7] B}
Vizatimi 17

6. Trego cilét nga trekéndéshat @ vizatimin 18 jané t& ngjashBm, nEse AABC Eshté kinddrejte me
kénd t€ drejt ng kulmin C dhe CD &sht€ lartEsia e [Eshuar mbi hipotenuzén AB.

&

e *A
Vizatimi 18

7. Jang dhénE dy trekEndEsha barakrahgs ABC dhe EFG me brinjé AC = BC =8 dhe
EG = FG = 3, 4BAC — £FEG = 40°. A vlen AABC ~ AEFRG? Arsyeto pérgjigjen!
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4.17. Zbatimii ngjashmérisé

SHEMBULLI 1
Pércakto gjatésing e brinjés x sipas t£ dhénave nga vizatimi 1.

VErejme se x 8shte brinjg e ACDE, prandaj duhet
t& kontrollojmé nése brinjét e atij rekéndéshi dhe ACBA

l:anetenjejlinh:efk:iﬂntngjashmaie.
b D Pl 1 .
Maqeu&&eﬁ_l_—a 4_+E dhekenﬂlnehﬂmlucmh

EmmmﬁammEMmmdmummhmmmmﬂ
thmls&—— :prejﬂtu-hetmx 5

SHEMBULLI 2

Llogarit perimetrat e trekEndéshave SUT dhe BDC nga vizatimi 2. Pércakto koeficientin e ngjashmérisé
dhe krahasoje até me koeficientin e perimetrave t€ tyre.

Per koeficientin e ngjashmérisé kemi
SU_UT_TS L 1 26
—=— ==2—2=kN
e s dérsa, pér perimetrat e - -
trekéndéshave fitohet £ =28+ 26 + 16 =70
dhe Lo, =14+ 134+ 8=3 Laswr _70 _,_p 14
Lysoc R O b EB
A
Vizatimi 2

Raport] { perimetrave (€ dy trekéndEshave t€ ngjashEm EshiE i njEjsté me koeficientin e ng-
jashmeérisé s& trekéndéshave.

SHEMBULLI 3
Llogarit syprinat e trekEnd&shave BAC dhe SAT (vizatimi 3), dhe pastaj pércakto koeficientin e ng-
jashmérisé dhe krahasoje at& me raportin e syprinave (& tyre.

Pér koeficientin e ngjashmeérisé kemi C

M—dﬂl—m—-—kﬂiﬂ]ﬂﬂﬂtﬂ A
S5A AT TS _ 77.42sin c o i 2k
trekéndéshave jang Fagsc = S A T" d_\lt\\/

dhe Pag, ﬂ—‘us;“ﬂ?'prqnga,maqmﬁm o T
AME.ﬁﬂﬁhﬂﬂﬂmmmmﬁHMHWZHMEm

‘H“ﬁﬂﬁ _____ {ﬂ =K
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Raporti i syprinave t& dy trekéndé#shave t& ngjashem eshté 1 barabarté me katrorin e koefi-
cientit t& ngjashmérisé s& trekéndéshave.

| DETYRA 1
Gjej x, sipas t€ dhénave nga vizatimit 4 a) dhe b), nése trekEndéshat jan# & ngjashém.

Modele pér paragqitje té& ngjashmérisé ndérmjet objekteve me
ndihmén e softuerit gjeometrik edukativ

SHEMBULLI 4

Zgjidh njé softuer gjeometrik edukativ. Ndérto njé trekéndésh ABC me brinié -
té dhéna 10, 16 dhe 12 (vizatimi 1). Pastaj zvogéloje pér gjysmé, d.m.th. pérdor butonin "
pér zvogélim (homoteti ose dilatim), ]

Mat gjatésité e trekéndashit té ri A'B'C’. Lévizi kulmet e ABC dhe véreji se si ndryshojné kulmete 4'B'C’.
Duhet té fitosh njé paragitje t& ngjashme si ng vizatimin 1. Pika O &sht€ gendér e homotetisg, d. m.th.
dilatimit.

b=1i
a=1%

- c=16
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| DETYRA 2

Vizato njé trekéndésh me brinjé t& cfarédoshme dhe vizato vijat e tij t& réndesés, lartésits, simetra-
let e brinjéve dhe simetralet e kéndeve. Me ndihmén e butonit per homoteti zgjidh njé koeficlent ng-
jashmérie k = L dhe vizato njé trekéndésh t& ri t& ngjashém me até t& dhéng. Mé pas, me {8 njéjtin
t&ﬁdﬂnﬁﬁmﬁ&ﬁﬂuﬂjateﬂj t& réndeses, lartésité, simetralet e brinjéve dhe simetralet & kén-
deve. Me mijetet pér matje t& gjatésisé dhe madhésisé s& kindit béj krahasim 6 dimensioneve te & dy
trekéndéshat. Shkruaj pErfundimet e fituara

Te trekéndéshat e ngjashém koeficienti i ngjashmérisé mbetet 1 njgjté pér gjatesité
e brinjéve perkatése, lartésité, vijat e réndeses, simefralet e brinjéve dhe simetralet e
kendeve.

SHEMBULLI &

Vizato njé kub ABCDEFGH. Zgjidh butonin pér homoteti dhe vizato njé kub dy heré mé & vogel se i
dhéni. Si gendér t8 homotetisé zgjidh kulmin C t& kubit ABCDEFGH.

Duhet t fitosh njé paragitje & ngjashme si né vizatimin 2,
Qendra e homotetisé &shté kulmi C.

| DETYRA 3

Hulumto se si pérdoret lupa (figura 1). Pérkraje hulumtimin me ndihmén e softuerit gjeometrik ng t&
cilin do t'1 paragesésh objektin origjinal dhe objektin ¢ zmadhuar.

SHEMBULLI &

A e di se si mundesh me ndihmén e njé shkopi, i cili &sht#  gjaté rmeth njé metri, dhe njé rreze dielli t8
pércakiosh lartésing e njé peme, nése nuk ke instrument 8 specializuar pér matje?
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5% pari shkopi futet né toke dhe 1 matet hija e tij

(figura 2). ME pas matet edhe hija e pemgs. Shkopi, hija e
tij dhe mrezja e diellit g€ bie né majé t& shkopit dhe e lidh
até me majen e hijes formojng trekEndésha kénddrejtg, Ne
menyré t& ngjashme pema, hija e saj dhe rrezja e diellit gé
bie né maje t& pemés dhe e lidh até me maj#n e hijes s& saj
formojné trekéndésha kénddrejté. Rrezja e diellit bie ng t&
njgjtén kohé dhe nén té njgjtin kénd, te & dy objektet nga
njg distancé e madhe, prandaj mund & supozojme se rre-
zet e diellit jang paralele, dhe kjo do t€ thoté se kéta dy tre-
kéndésha jané t& ngjashém. Me ndihmén e koeficientit t&
ngjashmérisé fitohet lartésia e pemas,

| DETYRA 4

Ne njé dité me diell me ndihmén e njé shkopi, i cili &shté i gjaté 1,2 metra, mat lartésing e pemgs. BEj
njé model t& shkopit dhe pemés me nj# koeficient arbitrar ngjashmérie, duke perdorur softuer edu-
kativ gjeometrik.

DETYRA PER USHTRIME
1. Pércakto gjatésiné e brinjés s& panjohur nga t& dhénat e vizatimit 3.

Vizatimi 3

2. Percakto gjatésing e brinjés sé panjohur nga t& dhnat e vizatimit 4, nése drejtézat AC, BD dhe
EF jang paralele.
D




Lart&sia e nj# objekti mund t& matet me ndihmén e njg pasqyre g€ do ta vendosésh né toke. Mendo
se 51 do ta pErdorésh pasqyrén per t8 fitar trekéndésha & ngjash&m (figura 3). 5i do & veprosh
nése midis teje dhe pemes ka ndonjé pengesg, pér shembull, nj# lumé (fotografia 4)7 B&j njé mo-
del né softuerin edukativ gjeometrik, sipas kérkesave (€ detyres.

Figura 3
Percakto gjatésing e brinjés s& panjohur, sipas t8 dhénave t2 secilit prej vizatimeve né vizatimin 5.

g 5
3 3 16
7 [1
S . N
Vizntimi 5

NE oborrin e njg ndértese ka njé pemé me lartési 1,5 metra. Mat lartgsing e ndértesgs, nése hija e
pemeés éshié e gjaté 4 metra, dhe e ndértesés 7 metra.

HULUMTIM ironne s sttt R A U E A L A A TR OO AT e EL N LA TA
Hulumto si pérdoren modelet e ndértesave, aeroplanéve, urave né inxhiniering ndértimore pér
té kontrolluar géndrueshméring e tyre pérpara se t€ ndértohen objekiet né realitet (figura 5 dhe




GIEOMETRIA

DETYRA PER PERSERITJE DHE PERFORCIM

1. Jepet njé gjashtékéndésh i rregullt AB = d, AC = B, Shpreh vektorét BC, DE, EF dhe BE, me
ndihmén e vektoréve @ dhe b.

2. Thjeshto shprehjen KM + DF + AC + FK + CD + CA + MP.
3. Thieshto shprehjen AC — BC + PM — AP + BM.
4. Gjejvektorin ¥ nga barazimi EF — LM — EI + ¥ = MEK.

5. Le € jet¥ ABCDE katérkéndésh, ku K, L, M dhe N
jané meset & brinjéve BC, CD, DE dhe EA, dhe P dhe
Q jan& meset e KM dhe LN, perkatésisht (Vizatimi 1).
D#shmo gé segmentet PQ) dhe AB jang paralele dhe
pércakto raportin e gjatésive t& tyre.

6. Déshmo gé meset e bazave dhe prerja e diagonaleve
té trapezit shirihen né njé drejtéz.

7. Le t& jeté E mes i anés AR 8 paralelogramit ABCD

dhe pika M prerjee ACme DE.
Verteto gEAM: MC=1:2dhe DM: ME=2:1.

8 Ngse A, Bdhe Cjané tri pika & ndryshme, atéherg a mund & jeté AB = AC?

9, Brinjét e trekéndéshit AABC jané: a = 6 cm, b = 12 cm dhe ¢ = 10,5 cm. Llogarit brinjét e tre-
kéndeshit t& ngjashém A4 B C, nése AABC, axo b, = 8 cm.

F i

10. Brinjét e njé trekéndéshi jang ne raportin a: b: o =3 : 7: 8. Brinja mé e gjaté e trekéndéshit t& ng-
jash&m &shié 10 cm. Pércakito dy brinjét e tjera t€ trekéndgshit t& dyte..

11. Llogarit vlerén e shprehjes:

gin 30 — cos 30° tg 45° tpa- ciga
H}Eﬁgﬂ}'a tg 30° o 2cos® 307 — 1 ©) 1—cosa
12. Gjej kEndin o pér t& cilin vien:
a) sin @ = cos 65° b) cosa=sin42° 507
) sinfc + 207) = sin 50° ¢} te{o—15%) = ctg{a + 25").
13. Krahaso vlerat:
a) sin 72° dhe sin 27° b) cos 31°20" dhe cos 30°40°
c) tg 49° dhe tg 29° ¢} ctg 49°30° dhe cig 49°55°
14. Llogarit vieren e funksioneve trigonometrike t& tjera nése jepet:
-4 R | 3 7
a) sina:_g b) cosa =2 :}IEE:E (] :Lgﬂ'zﬁ



15. Llogarit vlerén e shprehjes:

a]4tgc[+m:|s|:[,nésesm:r:-53- h) %,n&s&tgu:l
16. Zgfidh trekéndéshin kEnddrejté ABC nése jang dhEng:
a)a=36"2,0=68 b} f=64"20,a =450
c) p =85"10, b=0,62 ¢) a=230,0=320 d) b=39,0=425.

17. Pér kéndet e ngushta né trekEndéshin kEnddrejté le & viefg o > g
tg (a+8) =3 tg (@—p) = \%.Pﬁmﬂmu‘ﬂd}ﬁﬂnﬁeamﬁnﬂm

18. NE njé trapez barakrahés, njihen baza a, krahu ¢ dhe kEndi o, prang bazés. Llogarit bazén tjetér
dhe lartésiné e trapezit.

19. Kénding kulmin C Eueﬁudﬁsﬂtﬂﬂﬂﬁhﬁdﬂ“.&lmﬁxﬂjaekﬁud]ttéjmhﬁmdhetﬁhrmdﬂﬁm
né kulmin C e presin drejiézén AB dhe formojng njé trekéndésh barakrahis CDE. Pércakio kén-
det e trekéndéshit ABC.

20, Lartésia e terhequr kah hipotenuza dhe simetralja e kéndit £ drejt formojng njé kénd 100, Pércakto
kéndet e ngushta t# trekéndéshit.

21. Me ndihmén e kéndeve @ dhe f shpreh kéndin ¢ € cilin simetralja e kéndit o e formon me brin-
jEn e kundért.

22, Neése simetralet e dy kEndeve t€ brendshme o dhe § priten nén kénd y, i cili 8shi i barabart& me
kéndin e treté ng trekEndéshin, atéheré pércakto até kénd y.

23, Simetralja  nje kéndi n# trekéndesh me lartesing e |Eshuar kah brinja e kundért formon njé kénd
gE &shté { barabartg me gjysmédallimin e dy kéndeve & tjeré né trekEndésh. Vertetol

24, Ne trekéndéshin ABC lartésia CD dhe vija e réndesés CE e ndajng kéndin ACB né# tri pjesé t& ba-
rabarta. Pércakto kEndet e trekéndeshit ACB.

25, Drejteza gé shi# normale me bazén e trekEndéshit barakrahgs dhe e pret krahun dhe vazhdimin
e krahut tjetér, pérmes kulmit pérséri formon njE trekéndesh barakrahgs. VErtetol

26, Lartsia e cila Eshtg térhequr kah krahu i trek&ndéshit barakrahés formon me bazén njé kénd qé
eshté { barabart® me gjysmén e kéndit n& kulm. VErtetol

27, Lartgsité A4 dhe BB’ t8 AABC formojng me brinjén AB kénde shuma e t8 ciléve 8shité e barabarte
me kEndin ng kulmin C. Vértetol

28. N hipotenuzén BC 2 trekindéshit kinddrejts ABC jang dhéné dy pika D dhe E, té tilla g8 BE = AB
dhe CD =.AC Pércakio kéndin DAE.

29, NE trekéndEshin ABC gjatEsia e lartBsisé CH 8shiE e barabart€ me gjysmen e brinjés AB. Eéndi i
brendsh&m BAC #shié i barabarté me 75%. Percakto kéndin ABC.

30. Le té jeté CD lartésia n@ trekéndéshin kénddrejté ABC. Le t& jené R dhe S gendrat e rrathéve t&

brendashkruara né trekéndéshat ACD dhe BCD. Nese drejtgzat CR dhe CS e presin AB né P dhe
(), pérkatesisht, atéheré AC = AQ dhe BC = BP. VErtetol



GIEOMETRIA

31. Neése vlejné supozimet nga detyra 30, vErteto se gendra e rrethit t£ brendashkruar pér ABC &shits
gendér edhe pér rrethin e jashtashkruar pér trekéndéshin CPQ).

32. Le té jené E dhe F pika q@ shtrihen ng brinjét PQ dhe PR, pérkatésisht t8 APQR. Sipas t& dhénave,
pércakto nése EF || QR kur kemi se:
a) PE= 19 cm, EQ = 3 cm, FF = 3,6 cm dhe FR = 2,4 cm,
b) PE=4 cm, EQ = 4,5 cm, PF = 8 cm dhe FR =% cm,
¢) PE = 1,28 cm, EQ = 2,56 cm, PF = 0,18 cm dhe FR =0,36 cm.

33. Sipas t& dhénave nga vizatimi 2 pércakto madhésing e £QPR.

7.6
3,8 /50
= o 12 "¢
Vizatimi 2

34. Nise AABE = AACD, atBher# AADE ~ AABC (vizatimi 3). VErtetol

35. Lanﬂdlﬁﬁﬂdhe[:EpﬂtennEpikEnE{ﬁaﬂmi%ﬂ'ﬁrmus&:
a) AAEP ~ ACDP b} AABD ~ ACBE c) AAEP ~ AADB ) APDC~ ABEC

36. Pika E shirihet ng vazhdimin e brinjés AD t€ paralelogramit ABCD. Nése BE e pret brinjén CD ng
pikén F. Verteto se AABE ~ ACFE.

37. Trekéndashat ABC dhe AMP jané kénddrejis

me kénde t drejta ng kulmet B dhe M, ¢
pérkatésisht, (vizatimi 5).
Verteto se:
a) AABC ~ AAMP B 25K \
PA MP
g .
Vizahimi 5



38. Njé shtyllé vertikale me lartési 6 metra ka hije té gjaté 4 metra. N& t& njgjtén kohi njé kullé ka hije
(& gjatié 28 metra. Sa éshié e larts kulla?

39, Trekéndéshat ABC dhe DEF jané t€ ngjashém dhe kané syprina 64 dhe 121 centimetra katroré,
pérkatisisht. Nése EF = 154 cm, pércakio gjatésing e brinjés BC.
40. tﬁmg::ﬂnﬁﬁl:ﬂmﬂicﬂ]di@nalaﬂﬂdhe BD priten né pikén 0. Nése AB = 2CD, atéhere sa
tﬂPﬂ"“ﬂ?
ACDD

41. Le t# jené CM dhe BL vija t& réndesés né trekéndéshin B
tendd:ejteﬂm,mel:mdte t& né A (vizatimi 6).
VErteto se 4BL" + CM :




MATJA

Me shtjellimin e késaj teme do
té aftésoheni:

1. Té zgjidhni probleme nga konteksti real duke
zbatuar perimetrin dhe syprinén e formave 2D.

2. Té zgjidhni probleme reale me sypringén dhe
véllimin e formave 3D dhe té pérdorni njésité
pérkatése t& matjes.




5.1. Perimetri dhe syprina e formave 2D

DETYRA 1

Vijat e bardha té njé vendkalimi kémb&sorésh jang drejt-
kEndésha 3 m t€ gjaté, 50 cm t€ gjeré, ndérsa distanca mi-
dis dy vijave figinje sht€ 50 cm. Sa Eshté syprina totale q&
duhet lyer me bojé t& bardh#, nése rruga Eshig 6 m e gjers,
ndérsa vijat skajore jané né distancé 2,5 dm nga trotuari?

DETYRA 2

Njehsoni perimetrin dhe syprinén e:
a) njé katrori me diagonale d =15 cm,
b) njé drejtkEndeshi me brinj€ a =7 cm dhe diagonale d = 25 cm.

SHEMBULLI 1

Njehsoni perimetrin dhe syprinén e njé paralelogrami me brinjé a = 10 cm, b = 12 cm dhe dhe kénd

(& ngushté @ = 30° (vizatimi 1)

Perimetri i paralelogramit Eshte P=2a + 2b=2-(a + b) = 10+ 12)=2.
m&hlﬁ&haﬂhﬂtﬁmﬁzn-k_zn-b-ﬁﬂnzlﬂ-u-E]'IIHﬂ": 10-12 -

22 = 44 cm, ndérsa sypri-

0,5 = 60 co.

Paralelogrami

Trapez
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q d

d| 7

—— -'-F
a =l

A
== <

deltoidi dhe katErkéndéshi me diagonale reciprokisht normale § = 9 f

| DETYRA 3
Njehsoni perimetrin e njg drejtkEndgshi syprina e & cilit shtg 756 cm?, nése brinjét e tij jané né ra-
port 3:7.

| DETYRA 4
Njehsoni perimetrin dhe syprinén e njé drejtkEndéshi nése njéra brinjé e tij 8shté 1 dm, ndérsa brinja
tjetér &sht pér 2 cm mé e vogEl se diagonalja.

| DETYRA 5

NE njé drejtkéndésh, prerja e diagonaleve Eshté 4 cm mé afér brinjés mé t8 madhe sesa brinjés mé t8
vogel. Njehsoni syprinén e drejtkEndEshit, nése perimetri 1 tij Eshtg 56 cm.

SHEMBULLI 2
Njehsoni syprinén e njé rombi me brinjé 1 dm dhe nj# diagonale 12 cm.
Le t& jeté d, = 12 cm. Nga trekéndeshi kénddrejts
12y, iy
ABS (vizatimi 2) fitohet se (12) 4 (21) =102

dydy _
i

pra d, = 16 cm. Syprina &shtg S = 06 cm?.

| DETYRA 6
Lartgsia e rombit Esht# 48 cm, ndérsa diagonalja mé e madhe Eshig 8 dm. Njehsoni perimetrin e rombit.

SHEMBULLI 3
Syprina e njé katérkéndéshi me diagonale reciprokisht normale d, = 12 cm dhe d, = 7 cm &shi€ e ba-
mhutﬁme.ﬁ':% =% = 42 cmP.
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SHEMBULLI 4

Jepet njé trapez barakrahgs me baza g = 15 cm, b =11 cm dhe krah o= 5 com. PErcaktond lartesing dhe
Syprinén e trapeziL

Npa vizatimi 3 kemi 15= Zx+ 11, prax=2 LI

Tani, nga teorema e Pitagorss fitojme
h:flﬁ—é‘:ﬁ,pﬂ.ﬂ:%@:iwﬁm{ 3f |4 hf 3
X X
il
Vizatimi 3
SHEMBULLI 5

Jepet njE trapez me baza a = 35cm, b = 14 cm dhe krah€ ¢ = 13 cm, d = 20 cm. Pércaktoni lartésing
dhe syprinén e trapezit.

Nga vizatimi 4, kemi AN + MB=35-14 =21 cm.
Nése vendosim AN = x , atéheré MB = 21 —x dhe
nga teorema e Pitagorés pér AAND dhe AMBC fitoj-
mé k' =13 - x" dhe k' = 20" - (21 — x)’, pérkatgsisht.
Prandaj
17 =208 (711 — x)*
160 — ¥F = 400 — 441 + 42x — ¥

42x =210

& —N

Pra k' = 13" - 5 domethéné h = 12 cm.
Pér syprinén e trapezit kemi
S= L-—MII"' +12 = 294 cm®.

SHEMBULLI &6

Njé romb me diagonale d, =16 cm dhe d, = 12 cm
_dydy _frdiy | pday a/y

kas =9 _o5em?, 0= {—] +(T=:} =10cm, dhe % N

2
h= E:‘},ﬁ{m (vizatimi 5).

SHEMBULLI 7

Njé deltoid me brinjé a =4 dm, b= 5dm dhe d, = 7dm &
(d, nuk Eshté bosht simetrie e deltoidit) ka x

dy =X +¥ =4 — 3,52 4 /52 — 3,52 2 5,51 dm,
ku xdhe y jané pjesét e diaponales s& pércaktuar d
nga trekéndéshat barakrahis, Y S
§= % %1020 dm’ dhe P= 2(a + b) = 18 dm.
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SHEMBULLI 8

Jepet njé trekEndésh barakrahes kénddrejté. Ne té &shtg brendashkruar njg drejtkEndésh, brinja mé e
gjaté e & cilit shtrihet mbi hipotenuzg, ndérsa dy kulmet e tjera shtrihen mbi katetat, i né vizatimin
7. Njehsoni syprinén e drejtkéndéshit nése dihet se brinjét e tij jan€ né raport 5:2, ndérsa hipotenuza
gshté e gjaté 63 cm.

Kéndet né C dhe K jang 45°, g€ do (& thot se AOKE dhe &
ACED jané trekéndgsha kénddrejté barakrahés me katete 2
(vizatimi 7} AtEheré hipotenuza éshte 63 = 5k + 2 - 2k,

prej nga k=7. Pra, a =14 cm, b= 35 cm,

prandaj 5= 490 cm’.

SHEMBULLI 9

Diagonalet e njé trapezi jang simeirale {8 kéndeve t& brendshme & bazés m# t€ madhe (vizatimi
8). Nése trapezi ka perimeter 36 cm dhe mesorja Esht e gjaté 11.7 cm, atéher sa jané brinjét e
trapezit?

Kéndet £DAC = £BCA dhe £ADB = £CED jang t& B C
barabart si kénde t& kundért né kulm (kénde alternati-
vé), prandaj A4CE dhe ABDC jané barakrahgs, nga ku

mjedh se AB = BC dhe BC = CD, prejngaAB=BC = K
CD=x,aAD=y. \‘\
i)

A
o |3X+¥=136 X =6,3cm L
Ateheré Py e Vizatimi &
[% =117 |_';.' =17,1cm
| DETYRA 7

Nxjerr formulat me (8 cilat do t'i njehsoni sypringn dhe perimetrin e figurave (& méposhime & shpre-
hura pérmes brinjgs a, pér secilén nga figurat né vizatimin 9.

‘HHH-\.\_\_\ 1 : IIII| e |III
= = 2 N 2a Jl““n L ;..-I!'
= \ _' il
o
a 0,50 | | ko =




Perimetri dhe syprina e trekéndéshit

Syprina e trekéndéshit & cilit i njihen njéra
brinjé dhe lartsia perkatése (vizatimi 10,
njehsohet me formulén 5 = a = 2 _ S, by
2 2 2 gi/h"‘ e hy
c B

Vizatimi 10

Nese njihen gjatésit e t£ gjitha brinjéve & tij pérdoret

S =qfs(s— ays—b)s—c),5= ﬂ"'i’"'f,s: ""'i"":{Fummhel-lemnit}l

Syprina e njé trekéndéshi barabrinjés me brinfé o &shtg § = “’;‘;ﬁ.

SHEMBULLI 1
Syprina e njé trekéndéshi me brinjé a = 5, b = 4 dhe o = 7 éhté e barabarté me

S=\T—a)s_D)E—c)=4F-(B_5) - (8—4)-(8_7)=y8.3-4.1=+6.4 =45,
ms:ﬁ:ﬂh
2

SHEMBULLI 2

Syprina e njé trekéndéshi kénddrejté me katete 3 cm dhe 4 cm &shté § = ? = 6CoP.
SHEMBULLI 3

Syprinat e dy trekEndéshave 18 ngjashem jané 15 dhe 18, ndérsa brinja a e trekéndéshit t8 paré &sh-

té 5, atéheré brinja pérkatése a_e trekéndéshit (& dyté éshté @} = “}51 =218 =30, prag, = /0.

SHEMBULLI 4

Perimetri i njé trekéndéshi barakrahés 8shié 64 cm, ndérsa ndryshimi midis krahut dhe bazés 8shig 11
cm. Njehsoni syprinén e trekEndéshit.

Le t& jeté a baza, dhe b krahu i trekéndéshit. Atéheré kemi a 4 2b = 64 dhe b — o = 11. Duke i mbled-
hur kéto barazime fitojme 3b = 75, pra b= 25 cm. Nga kjo rmjedh s o = 14 cm. Niga teorema e Pitaporés
ve-(3)
2

per lartesing fitojméh = 1 | b2 ]:{ﬁﬂj—ﬂ:mw,ptaudajsjpﬂﬂaédltEEzﬂlﬂ:lEEcmz.
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SHEMBULLI 5
Njehsoni syprinén e trekéndéshit nése a = 73 dm, b = 52 dm dhe h_ =48 dm.
Nga teorema e Pitagorés pér AC,BC dhe AAC,C
fitojm& C,B = /a? — k2 = 55 dm dhe

ACy = Vb2 — b2 = 20dm, (vizatimi 11)

pra rrjedh se 0 = 75 dm.

Tani, syprina &shig § = 2232 = 1500 dm”.

SHEMBULLI &
Njé deltoid me brinjé a =4 dm, b= 5dm dhe d, = 7 dm (d, &sht& hosht B g
simetrie e deltoidit) ka sypring 5 = 2. 5, = 8y/6dm”, ku
5, Eshig syprina e trekendeshit me brinjé a, b dhe d, u; g
njehsuar me formulén e Heronit g f
P:E::u+a}=mdmdhedz=%=£_}'F—Edm{ﬂmﬂmiu]. B b
'.II ;.-'
W
Vizatimi 12
DETYRA PER USHTRIME
1. Sipas t& dhénave né vizatim, njehsoni sypringén e secilés fipuré né vizatimin 13.
i 950 eim
s J T
E B\ :

.!l'I'!'I.'I[:m
Vizatimi 13
2. Percaktoni gjatésité e lartésive né paralelogramin me sypring 56 cm? dhe brinjé a = 5,2 cm dhe
b=4F cm.

3. Dy brinjé t& paralelogramit jang né raport 3:4, ndérsa perimetri i tij 8shtg 28 dm. Pércaktoni gjaté-
sité e brinjéve t& paralelogramit.
4. Dihet se:
a) NjE katror ka sypring 5 = 36 cm’. Pércaktoni gjatésité e brinjés dhe diagonales s& katrorit.
b) Nji katror ka perimetér P = 12 cm. Pércaktoni gjatésité e brinjés dhe diagonales s& katrorit.
5. a) Jepet njé drejtkEndesh me sypring 108 dm? dhe brinjg o = 120 cm. Pércaktoni gjatésing e brin-
jEs tjetér dhe diagonales s drejtkEndeshit.
b) Jepet njé drejtkEndésh me perimetér 246 cm dhe brinjé b = 80 cm. Pércaktoni gjatésing e brin-
JEs tjetér dhe diagonales sg drejtkEndeshit.
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6. NE njé katror me brinjg o Eshté brendashkruar njé katror tjetér, kulmet e t8 cilit e ndajng brinjén
e katrorit t& par ng raport 2:3. Pércaktoni raportin e syprinave (€ katroréve,

7. Njehsoni sypringn e njé
trapezi barakrahgs me baza 20
cm dhe 12 cm, diagonalet e t&
cilit jang reciprokisht normale.

i " :
. o U
3 3
g : .
pErmasa t& dhéna né vizatimin =
im

8. Tre véllezér kang kopshte me
12. Njehsoni syprinén e kétyre Vieatimi 12
kopshteve.

5.2. Njehsimi i rrezes sé rrethit té
brendashkruar dhe té jashtashkruar

| AKTIVITET

NE njé softuer gjeometrik, vizatoni njé trekéndssh,
pércakioni gendrén e methit t8 brendashkruar dhe

nga ajo gendér térhigqni rrezet kah brinjét dhe segmentet
deri ngé kulme.

NE ket ményre keni formuar gjashté trekéndésha
kEnddrejté. Krijoni kopje t& kétyre trekéndéshave

dhe prej tyre formoni njé drejtkéndgsh.

Duhet t& fitoni njé paragitje si n vizatimin 1. x v z

Syprina e trekéndéshit eshté 5 = w = r - 5, ku s EshiE gjysméperimetri, ndérsa
rEshté rrezja e rrethit té I:lmndaﬂlh'lmrne trekéndésh.

Syprina e trekéndgshit gshte 5 = 2 ,kun,&,njan&hdujat,ndﬁmaﬁii&htﬁnezja&mth]t
{ jashtashkruar rreth trekendashit®

SHEMBULLI 1

Pér A4ABC me brinjé a = 4 cm, b= 6 cm dhe ¢ = 8 cm rrezja e rrethit t2 brendashkruar 8shtg
r=3 . yele- ) ':g ALt {m,nﬂérmrmzja&neﬂﬂttﬁjashtﬂhhuarﬁshté
p= ub:: 192 151.|"_

48 lE‘I.Ir_ 15
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SHEMBULLI 2

Katetat e njé trekéndeshi kénddrejt jané 8 dm dhe 18 cm. Pércaktoni rrezen e rrethit (€ jashtashkruar rreth tj.

Nga teorema e Pitagorés kemi se hipotenuza ka gjatési ¢ = /80? + 182 = 82 cm. Nga teorema e Talesit
mjedhse R = % = 41 cm.

SHEMBULLI 2

Nje ishull trafiku, i cili ka form#n e njé trekéndéshi barakrah&s me krah 17 m dhe bazé 16 m, duhet
i€ megullohet duke vendosur njé fontang rrethore @& brendashkruar né trekéndésh. Pércakioni rmezen
e fontangs,

Duke zhatuar teoremén e Pitagorés BE = 17 - 8= 19, &
pra BE = 15 m (vizatimi 2). Megenése EC dhe MCjané segmente
tangjente, mjedh se EC = MC = %: & m,prej nga rrjedh se

BM=17-8=9m.

Rrezja e kérkuar éshig M

r:vﬁ—ﬁjﬁ:=1||Iﬁ—i'}l—g]=\|“15—rf—ﬂl, ¢

prej nga, duke ngritur né katror, fitohet
— 235 _130- 2 _ — 14 _ 24 E
P =25—-30-r+r*—8l,prar= = St

SHEMBULLI 4
Rrezja e rrethit t& brendashkruar né njé katror me brinjé o &shigr = g{ﬂmliuﬁ 3), ndérsa e rrethit t8
jashtashkruar rreth njg katrori me brinjé e &shté p = g = Ei',é (vizatimi 4).

.

llr/.-a- ___\ / P '-._II
Padl f '
(TSR ' |
! I'nl 5 .'I
N - /
i - -_i_ 3
Vizatimi 3 Vizatimi 4
| DETYRA 2
Njé drejtkEndésh me brinj# a = 7 cm dhe b= 5 cm &shi i brendashkruar né njé rreth. Pércaktoni rre-
zen e tij.

DETYRA PER USHTRIME

1. Njehsoni syprinén e njgé rombi me diagonalen mé & vogél 6 cm dhe rreze t€ rrethit t8 brendash-
kruar 24 mm.

2. NE njé deltoid me brinj# 4 dhe 5 &shig brendashkruar njé rreth me rreze 2. Njehsoni sypringén e
deltoidit.
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3. NEénjé romb 8shte brendashkruar njé rreth me rreze r. Shprehni gjatésing e brinjés o t& rombit pér-
mes rrezes, nése dihet se ajo Eshi# gjashie heré mé e vogél se shuma e diagonaleve.

4. Njehsoni syprinén e njg drejtkEndéshi té brendashkruar né njé rreth me meze 12,5 cm, nése njéra

brinjé e tij &shi# 7 cm.

5. Jepet njE drejtkEndésh ABCD me brinjé 8 cm dhe 6 c. Me diagonalen AC ai ndahet ng dy tre-
kEndésha, n# (& cilét jang brendashkruar rrathg. Pércaktoni distancén midis gendrave t€ rrathéve.

6. NjE drejikéndesh &shig i brendashkruar né njé rreth me rreze & cm. Diagonalet e tij priten nén kénd
t& ngushié prej 56°. Njehsoni perimetrin e drejikéndéshit dhe rezultatin e fituar rumbullakoje né

nj decimale.

5.3. Syprina e rrethit dhe pjeséve té rrethit

| DETYRA 1

Jang dhéné dy gjashtgkéndésha t& megullt me brinjeé

a = 10 cm dhe nj brinjé t& pérbashkst. N& kulmet e
brinjés s perbashket jang ndertuar dy rrath& me rreze
r= 10 cm. Njehsoni syprinén e figurés gé fitohet si pretje,

)

si né vizatimin 1. /
Vimaimi 1
Sektori rrethor (garkor)
Sektori rmethor i njé rmethi me
: rreze r Eshié pjesa e rrethit e . oy
. mbyllur midis dy rrezeve. 360° %
Segmentl_rrﬂhur{qarkur}
<]
Sepmenti rrethor 8shiE pjesa e 5=5 -5, 5 K1 5, Eshte syprina
{ ! methit e kufizuar nga njé kordé. | e sektorit rrethor
2
i
Unaza rrethore (garkore)
Unaza rrethore 8shié pjesa e
rafshit e kufizuar nga dy rmathg  |s=r'n-r'n
koncentrike.
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SHEMBULLI 1

Syprina e njé sektori rrethor nga nje rreth me rreze 6 cm, me kEndin gendror pérkates prej 45° eshté e
barabarté me § = lir— 1305 = 3T o2,

2 2 q
SHEMBULLI 2

Syprina & nje segmenti rrethor nga njg rreth me rreze 6 cm, me kéndin gendror perkatés prej 45° &sh-
SHEMBULLI 3

Syprina e nj& unaze rrethore t€ formuar nga rrathg me rreze 5 dhe 4 Eshi# e barabarté me
S=(F-4) =9

SHEMBULLI 4

Njé rreth me rreze 6 ndahet né 8 pjesé (8 barabarta, ndérsa nje rreth me rreze & ndahet né 6 pjesé (€ ba-
rabarta. Nga t& dy rrath&t merret nga njeé sektor. Cili nga sektor#t ka sypringén mé t& madhe?

L 5]"% 367 Ez”%‘ 64T .
LB[BJELE51=W=TNIES T e . Qarte 5, > 5,.

Le t& jeté a brinja e njé n-kéndéshi t& megullt,
nujaenethittehr&udashhua[,dhen e atij
rreth atij shumékendsshi. Atéheré

r=Roos %d}mu_mgli“'{ﬂmmz}.

PaﬂmﬂtiinjEn-kendmlﬂLenEgtﬂltE&e}m}mtmn_ﬁlggafurmulﬂt{mmmiteelemen—
teve & dhEnE) P=na, P = 2nRsin =, p= E.nrtg—.
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Syprina e njé a-kéndéshi t& rmegullt njehsohet me njé nga formulat (né vargs té elemen-
teve t€ dhéng)
L %nur,ﬁ’: %Lr,E:@ﬂ%m%,S_ E':fu'u:’[gE i i'u'ltgw":IIJ

SHEMBULLI 5
Syprina e nj& unaze rrethore &shté e barabart® me njé t& katértgn e syprings sé rrethit mé t& voggl.
Pércaktoni raportin e rrezeve t€ mathéve.

Nga kushti (R? — r?)n = %Fnkenﬂﬂl: Erldﬂﬂtﬂlﬁﬂiiﬂ e

SHEMBULLI &

Nése gjatésia e harkut AR 8shié mem dhe kEndi gendror perkatés 8shté ¢ = 15, atéherg perimetrin e
rrethit e pércaktojmé si mé poshté:

_ A rma La
P-‘.g;ah:rizizﬂﬂi ﬁﬂmheti T iw,dnmethenel’—

DETYRA PER USHTRIME

1. Nga njé pik# arbitrare A e shiriré n& njé rreth, térhigen dy korda me gjatési 9 cm dhe 17 cm.
Pércaktoni rrezen e rrethit, nése distanca midis meseve t8 kordave shté 5 cm.

2. Kordat AB = 6 cm dhe AC = 8 cm jané reciprokisht normale. Pércaktoni syprinén e rrethit.

3. Njehsoni syprinén e figurés s£ hijezuar ng vizatimin 3, nése D [
ABCD Eshté katror me diagonale 4 cm, BC Eshté diametr i
giysmérrethit dhe E Eshté pika arbitrare e brinjés AD.

4. Npa njé gjysmérreth me rreze R = 10 cm, priten dy gjysmérrathé
me rreze r,= 3 cm dhe r,= 7 cm, qendrat e i€ ciléve shirihen né
diametrin e gjysmérrethit dhe preken me njéri-tjetrin. Pércaktoni

B
syprinén e pjesés s& mbetur. Vizatimi 3
5. Njehsoni syprinén e pjesés sE hijezuar, nése té gjithe rrathst
kang rreze 1 cm. NE kEte rast, katér rrath#t kang gendra né kulmet I\
e katrorit dhe e prekin nga jashte rrethin e pestg.
6. Njehsoni perimetrin dhe sypringn e:
a) njé dhjetékEndeshi t& rregullt me rreze t& rrethit t2 jashtashkruar Q
R=Tcm, Il\-,__ .
h}ujédhjeﬂ}ndamﬁmgummemmmm:mhmdm- s
= %2 CM.
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7. Ne njé rreth &sht# brendashkruar njg tetékéndésh i rregullt, ndérsa meth tij &shi jashtashkruar
njé gjashigkendésh i rregullt. Fércaktoni raportin e syprinave t& shumgkendéshave.

8. Njehsoni syprinén e pjeséve té kaltra, sipas té dhénave t& dhé&na per secilén nga vizatimet ng viza-
timin 5.

& ¢
¥
TR

Vizatimi 5

5.4. Zbatimi i teoremave né situata
problemore

SHEMBULLI 1

Jepet njé paralelogram me brinjé e =9 dm dhe b = 7 dm dhe kénd t& ngushté o = 58°. Prej tij £shté nxjerrs
nje drejtkEnd#sh, si né vizatimin 1. Njehsoni sypringn e pjesés sé paralelogramit, pa drejtkéndéshin?

Nga trekéndishi kénddrejté ABE rrjedh se o rC
BE=ABR - sin 58° = 7,6 dm, dhe AF = AB - cos 58" = 4.8 dm.

Pra, brinjét e drejtkEndéshit jang o = 7,6 dm dhe

d="7-4,8 = 2.2 dm, prandaj syprina e tij ésht&

5,=16,72 dm2. F

5S¢ fundi, syprina e pjesés s& paralelogramit pa drejt- A B
kéndéshin éshté 5 = ab sin 58° - 5, =~ 36,71 dm’. Vizatimi 1

311



| TIK AKTIVITET
NE njé softuer gjeometrik, vizatoni drejtézén x + 3y = 12. ME pas, vizatoni njé drejtkéndésh ABCD ashiu gé
kulmi A té shtrihet né origjinén e sistemit koordinativ, ndérsa knlmi C té shirihet n€ drejtézén n€ kuadrantin
e paré (vizatimi 2). Levizni pikén C pérgjaté drejtézés dhe mundehuni t'u pérgjigjeni pyjeve t& méposhime:
a) Sa@shié syprina e drejtkéndeshit, nse brinja horizontale &shig 37
b) Sajang brinjét, nése syprina &shté e barabarté me 107
¢} Saduhet t& jeng brinjét e drejtkéndeshit pér t& fituar syprinén mé t& madhe?

Do duhej t2 fitonit paragitjen e méposhime:
iy

o e 2
|| syprina ABCD=12 | R&f

gﬂ|23-:5u71=:@m||'[."-:x

Vizatimi 2

SHEMBULLI 2

NjE pronar i njé sht€pie me oborr déshiron t8 mbjellg bar ng oborr
Dihet g nevojiten 30 deri né 50 gramé faré pér metér katror. Skica e
oborrit éshié né fakt njé drejtkéndésh me brinjé 10 metra dhe 7 metra.
Fontana paraqitet si njé giysmémeth me diametér 5 metra dhe serra né
formEn e njé trapezi barakrahgs me baza 2 metra dhe 6 metra dhe lartEsi
3 metra (vizatimi 3).

Vizatimi 3

5=10.7-0,5:2,%m-(2+6)- 3-0,5= 48,1875 m*. Pra, nevojiten 1445.625 deri n& 2409.375 gramé
pér metér katror, domethené 1.45 deri né 2.4 kilogramé faré bari.

| TIK AKTIVITET
NE njé softuer gjeometrik, vizatoni njé katror me brinjé 5 cm.
Mg pas, ndaji brinjét e katrorit ng raport 3:2 dhe ng € bren-
dashkruani njé katror té ri. N& t& njgjtén ményré, n katrorin e
dyté brendashkruani njé t& tretg, e késhtu me radhé. Njehsoni
syprinen e katrorit t8 katért t€ brendashkruar. Do duhej t8
kishit firuar vizatimin 4.

SHEMBULLI 3

NjEé dysheme me p¥rmasa 805 cm dhe 420 cm duhet 8 mbulohet me pllaka katrore, Pllakat vendosen

pa fugg. Cfaré pérmasash t8 pllakés duhet zgjedhur pér t& pasur sa mé pak pregje té pllakave? A mund
t& percaktoni pérmasat e pllakave drejtkEndéshe me ndihmén e t& cilave do t& mbulohej e njgjta dyshe-

me? Brinjét e pllakave jang numra natyroré.
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Gjejme pjesétuesin mé t& madh t& pérbashkst té 805 dhe 420. Ky Esht& numri 35. Prandaj nevoji-
ten 276 pllaka katrore. Nga fakti g& 35 =7 - 5=135- 1 rjedh se mund & zgjidhen dy lloje t& pllakave
Irejtkéndesd

DETYRA PER USHTRIME

1. Bazat e njé trapezi jan€ a = 25 cm dhe b = 15 cm, njéri nga krah# &shié ¢ = § cm. Pércakioni pe-
rimetrin dhe sypringn e trapezit, nése shuma e kéndeve ng bazén mé t& madhe Eshté 90°.

2. Njé kuti me bojé &shié e mjaftueshme pér t& ngjyrosur njé copé kartoni né formé drejtkéndsshi,
njéra brinjé e t& cilit #sht# tri heré mé e gjaté se brinja tjetér. Nése nga copa e kartonit b¥jmé# njé
drejtkéndésh t€ ri, duke shkurtuar anén mé t& gjaté pér 18 cm dhe duke zgjatur tjetrén pér 8 cm,
do t& harxhofmé t njgjtén sasi boje. Pércaktoni perimetrin e drejtkEndeshit & ri.

3. Katrori ABCD ka brinj€ me gjatési 36 cm. NE brinjén AR zgjidhet pika E e cila &sht né distan-
& 12 cm nga kulmi B, né mes té brinjés BC ndodhet pika F dhe ng brinjén D zgjidhet pika G,
e cila &shi# n# distancé 12 cm nga kulmi C. Pércakioni syprinén e pjesés gé ndodhet brenda tre-
kendéshit EFG dhe jashte trekéndéshit AFD.

4. Dyshemeja e nj€ dhome pune duhet &2 mbulohet me pllaka
dimensionet e t& cilave jan# 30 cm me 40 cm. Njehsoni sa plla-
ka nevojiten, sipas dimensioneve 8 dhomeés, t8 dhéna né vi-
Zatimin 5.

5. Ne njeé meth Eshté brendashkruar njg tetékéndésh i rregullt,
ndérsa rreth tij 8shté jashtashkruar njg katror. Pércaktoni ra-
portin e syprinave i shumékendéshave.

6. Njé pisté pér vrapim ka gjatési prej 450 metra, dy pjesé &
drejta nga 125 metra dhe dy pjesg gjysmérrethore, si né viza- (/’
9

10 m

timin 6. Njehsoni distancén x midis pjeséve té drejta t& pistés,
Brendia e pistés do t€ mbulchet me bar. Sa sipérfage do t8 z8r&
bari?

7. Shprehni syprinén e figurave t€ kaltra
pérmes brinjés e, sipas té dhénave ng vizati-
min 7, dhe pastaj pércakioni sypringn e tyre,
nése a = 2,4 m, pér secilin nga figurat né vi-
zatimin 7.

8. Njé kopsht ka formé# trekéndéshi barabrin-
jBs, sl né vizatimin &. Pjesa e kopshtit ku jang
mbjellé tréndafila ka form# trekéndéshi ba-
rabrinjés, t& brendashkruar né trekéndgshin
e madh, ashtu gé kulmet e tij jan€ messt e
brinjgve té trekEndeéshit t8 madh. Percaktoni
syprinén e pjesés s& mbjellé me tréndafila,
nése trekéndéshi i madh ka brinjé 10 m.
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5.5. Syprina dhe véllimi | formave 3D

NjE formé 3D duhet t8 jet e kufizuar nga t& giitha brinjét. Kuofiri & ndan pjesén e hapesirés q& nxé for-
ma nga pjesa e mbetur jashtg saj quhet sipérfage e formés. Prandaj, njé form# 3D &shi unioni i pjesés
& brendshme t& hapésirés dhe kufirit. Formén 3D e quajmé gjithashtu trup gjeometrik.

Prizmi. Syprina dhe véllimi i prizmit

| DETYRA 1

NE s5a mEnyra t& ndryshme mund t& megulloni 8 kube identik me brinjg 1 cm pér & fituar njg prizém
t& drejt€? Pér ¢do renditje, percaktoni numrin e katroréve gé perbéjné sipérfagen e prizmit.

Prizém i drejté &shté njé forme 3D e kufizuar nga dy shumekendsha t& puthitshém dhe
paralelé dhe aq drejtkéndésha sa brinjé kang shumekendéshat.

Dy shumekéndéshat e puthitshém g shtrihen né rrafshet

paralele quhen baza, ndérsa drejtk&ndéshat quhen fage anéso-

re t& prizmit dhe pér to themi se formojng mbéshtjellésin e tij.
Brinjét e shumékéndéshave t& puthitshém quhen tehe bazé,
ndérsa brinjét e drejtkéndéshave, gé nuk shirihen ng asnjérén a
nga bazat, quhen tehe anésore. Pikat e pérbashkita € teheve

t& prizmit quhen kulme 8 prizmit (vizatimi 1). | |~
Sipas shumékendgshit né bazg, prizmi mund t& jeté: trekéndor L9
{me tri fage), katérkéndor, pesekéndor, etj. Largesa midis baza- \
ve (& prizmit quhet lartésia e prizmit dhe shénohet me H (vi- -
Zatimi 2.

SHEMBULLI 1

Syprina e formés 3D, né vizatimin 3 A |
pérbéhet nga 40 katrorg me bring a, - 7
pra syprina e saj shté 5 = 40a”. y E

Vizatimi 3
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Syprina e njé prizmi &shtg shuma e syprinave té dy bazave dhe syprinave t& shumé-
kéndéshave q& perb&jng mbéshijellésin e prizmit.

Nese sypringn e prizmit e shEnofmE me 5, syprinén e bazés me B dhe syprinén e mbéshtjellEsit me M,
atéheré 5 = 2B + M. Megengse faget e prizmit {2 drejt# jang drejtkéndésha me njérén brinje g &sh-
i€ edhe brinjé bazg, dhe brinjén tjetér lartési t8 prizmit H, atéhers syprina e mbéshtjelléses Eshié pro-
dhim i perimetrit t& hazés dhe lartésiss, praM =P - H.

| DETYRA 2 :
Njé dhuraté n& formé kuadri duhet t& mbéshtillet B o R
me letér dekorative (vizatimi 4). Sa letér nevojitet di |¢- b
nése dimensionet e dhuratés jang 4 cm, 5 cm dhe /J-
11 cm? i b

Syprina e njé kuadri me brinjé a, b dhe c njehsohet me formulén
5=2B+ M= 2ab+ 2ac + 2be = Xab + be + cal.

NjE prizém i drejt& me baz€ shumekEndésh t& rregullt qubet prizém i rregulit.

Drejtéza g€ kalon népér gendrat (gendra & rrethit t&
brendashkruar dhe (8 jashtashkruar) £ bazave 8 prizmit
té rregullt quhet bosht i prizmit {vizatimi 5).

Vizatimi 5
SHEMBULLI 2

Eulmi i njg ndértese ndihmése ka formé prizmi t& rregullt trekéndor. Sa limé (fleté metali) nevojitet
pér t&8 mbuluar ndértesén nése kulmi &shié i gjaté 7 metra dhe i larté 4 metra?

Kulmi pérbehet vetém nga dy fage t& prizmit, g do
i€ thotE se duhet pércaktuar tehu baze a i prizmit
(vizatimi 6). Nga formula pér lartésing e trekEndésh

5 oGNS oo o
barabrinjés kemi h = 4= - praa= \_ﬁ_ =
Prandaj, na totale e kérkuar e limés Eshté

1~?~33‘—3 & 64,6 M2,




Syprina e prizmit t& rregullt

trekéndor me teh bazé a dhe a ﬂ'
lartgsi H njehsohet me formulén = o
S:E.E+H:2£+3uf—l 5 e &l
(vizitimd 7).
£ 7]
Vizatimi 7
| DETYRA 3

Mendoni dhe pérgjigjuni pyetieve té méposhtme:

a) 5aEshté numri mé i vogel i fageve (& njé prizmi té drejt?

b) Sa kulme dhe tehe ka gjithsej njé prizém me shtatg fage?

c} A ekziston prizém { drejté ku numri i teheve &shtg i barabartg me 137

| DETYRA 4

NE obarrin e njé sht#pie familjare 8shié planifikuar ndértimi { njé garazhi né formé kuadrd me gjerési
3 m, gjatdsi 4 m dhe lartési 2 m. Sa beton nevojitet pér t& béré garazhin, nése trashésia e mureve dhe
kulmit Eshté 40 cm, ndérsa dyshemeja 8shté e trashe 50 cm?

Vellimi i prizmit s& drejté njehschet me formulén v= B - H, ku B &shié syprina e bazés,
ndérsa H lartésia e prizmit.

Bashkgsia e i8 gjitha pikave t& pérbashkéEta t€ njg forme 3D dhe rmafshit quhet prerje rra-
fshore e formés.

Té li]la]a.ue prerjet e méposhtme:
prerja e cili fitohet kur rrafshi 8sht€ parale]l me bazat e prizmit, ndérsa shumékendéshi
Iﬁnlareshl:eiplt]ﬂr.shammehﬂmt

= prerjadiagonale, e cili fitohet kur rrafshi kalon népér dy tehet anésore jo t€ njépasnjéshme, ndér-
sa shumékéndgshi i fituar Eshté paralelogram,
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» prerja boshtore, e cila fitohet kur rrafshi e pérmban boshtin e prizimt, ndérsa shumgkéndéshi i
fituar ésht# paralelogram.

SHEMBULLI 3
a) Né vizatimin B Esht# paragitur prerja paralele te prizmi pesgkEndor.
b} Prerja diagonale te prizmi pesEkéndor Eshi# paragitur ng vizatimin 9.

¢) Nevizatimin 10 &shté paragitur prerja boshtore te prizmi i rregullt katérkEndor. Kjo prerje boshto-
re nuk éshté prezje diagonale.

E - Iy M
E ¢ ,
1 : I W I‘i-".l
| /i
: 4
4, A If N | |
- : !
o | B |
- e ' |
E B : i
-~ E ',' %..:1 - y
o L U
A & P K H
prerja diagonale hatut £1)
A B CDLE, ACC A prerja bashtore KLMN
Vizatimi B WVizatimi @ Vizatimi 10

SHEMBULLI 4

Eshté dhéng kubi ABCDA B, C,D, me brinjé a = 6 cm.

a) Prerja paralele MNPQ, e cila kalon népér pikat M, N, P dhe @, t& cilat jang meset e teheve anésore
AA BB, CC, dhe DD, pérkatesisht, Eshtg shumek#ndésh i puthitshém me bazén, domethéng ésh-
Lékanurgg\:nnﬁu:ﬁcmdlms}pnnaemjéshﬁslzu!:3ﬁcm={v£mﬂm111}.

b} Prerja diagonale ACC,A, te kubi 8shté drejtkEndésh me brinjgé & = 6 cm dhe nale t& bazés
d:uﬁ:ﬁﬁm,pmndajsjrprmaemjésmﬁﬁ;:u-d=u-m.|"5=u11ﬁ=3ﬁ 2 cm? (vizatimi
12).

) Prerja arbitrare e cila kalon népér diagonalen e bazés dhe diagonalet e dy fageve ansore fginje &sh-
t& trekéndésh barabrinjés me brinjé t€ barabarta me diagonalet e fageve angsore dhe bazés, pra
d:nﬁ:ﬁﬁm,gndajsypﬂmesajﬁshtﬁ

2 3
e dzf a {&q ¥ — 183 cm?® (vizatimi 13).
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DETYRA PER USHTRIME

1. Né vizatimin 14 éshté dhéné njé prizém pesékéndor,

a) Shkruani t& gjitha diagonalet hapésinore £ nxjerra nga
kunlmet C; dhe E.

b) Shkruani diagonalet e fageve anBsore ABB4,, OC,DyD dhe A4, B E.

2. Nijehsoni syprinén e nj# prizmi katérkéndor me baze romb, diagonale
t& & cilit jané d; = 8 cm dhe d; = 6 cm dhe lartési 7= 10 cm.

3. Njehsoni syprinén e njé prizmi € mmegullt gjasht#kéndor me tehe t&
barabartg me gjatési t& tehut 8 cm.

4. Njehsoni tehet bazé & njé kuadri tek i cili syprina e bazés &shti 48 el ey
cm?, syprina e prerjes diagonale &shté 150 cm?® dhe lartésia Eshté 15
cm. Dihet se gjatésité e teheve bazé jang numra natyroré.

5. Lartgsia e njé prizmi t& drejtg sht& 30 cm, ndérsa baza shté romb me
brinjé 13 cm dhe diagonale & bazés g€ kang raport 5: 12, Njehsoni sypringn e prerjeve diagonale.

6. Nesenga pjesa e brendshme e nj# kubi, me brinjé a, higet njg kub m# i voggl, fitohet njg kub i shpu-
ar. Sa éshig vEllimi i kubit t& shpuar, nése tehu i kubit t& brendsh#m &shte gjysma e tehut £ kubit
& jashtEm?

7. Tehet bazg & njé kuadri kang raport 4 : 3, ndérsa lartésia e tij shtg 15 cm. Njehsoni vEllimin e ku-
adrit nése perimetri { bazés Eshté 21 cm.

8. Baza e njé prizmi & drejt# kat¥rkéndor 8shié paralelogram, njgra diagonale e t& cilit #shig 17 cm,
brinjét jang 9 cm dhe 10 cm dhe syprina e prizmit shté 334 cm?, Njehsoni vEllimin e prizmit.

5.6. Cilindri. Syprina dhe véllimi i cilindrit

| DETYRA 1 s
Duke rrotulluar secilén nga figurat rreth dreltézgs p, — ~
sig Eshté paragitur ng vizatimin 1, fitohet cilindér
Pérgjigjuni pyetjeve né vijim:

a) SagshiE lartésia e secilit cilindgr?
b) Sa&shté rrezja e rrethit gé fitohet me rrotullim?
c) Sa@shié syprina e secilit cilind&r?

e

’ v

&

Vizatimi 1
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Nese sypringn e bazés e shénojmé me B,
dhe syprinén e mbéshtjellésit me Af, atéheré syprina
e cilindrit (vizatimi 2) Eshté

S=2B+ M=12R'T + 2RnH = 2R1{R + H).

K,,
&

of

=
2
:

Le {8 jené k(0, ) dhe k{0, B) dy rrathé gé shtrihen ng rrafshet paralele T dhe E,, pérkaté-
sisht. Ateheré bashkesia e t€ gjitha pikave nga segmentet X¥, ku X € KO, R), Y € k{0,
R) dhe xv|| 00, quhet cilindér.

Segmenti 00, quhet boshti i cilindrit. Nése 00, L £, atgherk cilindri quhet i drejté. Rrathét k dhe k;
quhen baza té cilindrit. Ata jang rrathg t# puthitsh&m, ndérsa rrezja e tyre quhet rreze e cilindrit.
Unioni i £ gfitha seementeve XY ku XY || 00,, X shirihet ng vijén rrethore k dhe ¥ shtrihet né vijén
methore k; quhet sipérfage anésore e cilindrit. Secili prej kétyre sepmenteve X3 (i€ gjitha kang t8
njgjtén gjatesi) quhet gjeneratrisé, Distanca midis rrafsheve E dhe T, quhet lartési e cilindrit 2.

/ ,x,j’“"_é /
el "“"""’:'Eﬁf%:;fi
i =

Wizatimi 3

ME tej, do t& punojmé vetfm me cilindra & drejté. Né vizatimin 3 &shi# paraqitur njé cilindér i pjerrét
me gjeneratriseé me gjatési s, lartési H, rreze R dhe bosht 00,.

Te cilindri i drejté vlen s = H= 00, (vizatimi 4). e
e I b

& H
L

Vizatimi 4

E L
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Nese diametri i bazés &shig i barabarté me lartesing te cilindri i drejtg, atéherg cilindri
quhet barabrinjés.

Pra, te cilindri barabrinjés vlen d = 2R = H.
NE vizatimin 5 &shig paragitur njé cilindér barabrinjés me lartési & dhe rreze & bazés B

SHEMBULLI 1
Njehsoni syprinén e njé cilindr me lartgsi 8 cm dhe perimetér € bazés 20 m cm.

Fér t& njehsuar sypringn e cilindrit nevojitet 8 péreaktohet rrezja nga perimetri i dhéng,
pra P = 28m = 20 7 nga ku R = 10 cm. Pra, 5 = 20m(10 + 8) = 3607 e,

| DETYRA 2
Rrezja e bazés sE njé cilindri barabrinjs 8shtg 75 mm. Njehsoni syprinén e cilindrit.

Cilindri né vizatimin 6 8shtg i ndaré né pjesé t&
barabarta, nga ¢ cilat pérbehet njé formé 3D forma e sé /g\ )
e ]

cilés éshité e pérafért me formén e njé kuadr. Nése ci-
lindrin e ndajmé nE sa mé shumé pjesé, atéher forma
e fituar e merr mé gfithnjé e mé shumé formén e njé i ]
kuadrit. VEllimi i kuadrit éshté v = B - H, ku B &shté .
syprina e bazés, ndérsa H éshté lartésia e cilindrit. Baza
e kuadrit &shté drejtkEndésh me brinjgé R dhe -
P _ 2T _ po. R N
2 2 qf k_/
Pra, B = R - R = R%x. VEllimi i kuadrit &shté Vizatimi 6
V= R%r . H. Mund t& pérfundojmé se véllimi i cilin-

drit &shtg gjithashtu v'= R2xH.

SHEMBULLI 2

Njehsonini vEllimin e nj cilindr barabrinjés me meze R
Meqgengse H = 2R, V"= Rt - 2R = 2R*m.
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| DETYRA 3
Njehsoni veEllimin e njé cilindri me diametér t& bazés 60 cm dhe lartési 7,5 dm.

Prerjet e cilindrit me rrafshin

» Prerja paralele fitohet kur rrafshi #sht# paralel me rrafshet e bazave. At€hers, prerja 8shié njé rre-
th me rreze t€ barabartg me rrezen e cilindrit, ndérsa rrafshi &shié normal {pingul) me lartésing (vi-
Zatimi 7).

» Prerja gjatésore fitohet kur rrafshi i prerjes 8shté paralel me boshtin e cilindrit. Prerja Eshig njg
drejtkEndésh me njérén ané t& barabarté me lartésing e cilindrit (vizatimi 8).

» Prerja boshtore fitohet kur rrafshi pérmban boshtin e cilindrit, ndérsa prerja 8shitg njé drejt-
kéndésh me brinjé gjeneratrisén dhe diametrin e cilindrit (vizatimi 9). Te cilindr barabrin-
jés kjo prerje &shié katror.

B
=

Vizatimi 7

VWizatimd 9

SHEMBULLI 3
Prerja boshtore e njé cilindr Esht€ katror me sypring 25 cm?, PErcaktoni rrezen dhe lartésing e cilindrit

Ngafal:ﬂqﬁpmjahﬂﬂhtureﬁhtékﬂtmrlmmisedzﬂgl:udﬁshtﬁddiﬂmemwazﬁsédﬁnMLP‘m

nga d2 = 25 cm? fitohet se d = 5 cm, domethéng H=5cm dhe R = 3 = 2,5Cm.
DETYRA PER USHTRIME
1. Njehsoni syprinén e cilindrit barabrinjés, nése syprina e tij anésore Esht 20 cm?,

2. Syprina ansore e cilindrit t& drejté rrethor &shitg 192 7 cm?, ndérsa diametri i bazés 8shté 20 cm.
Njehsoni véllimin e cilindrit.

3. Njehsoni syprinén e cilindrit t€ drejté rrethor me vEllim 112 & cm? dhe lartési 7 cm.

4. VEllimi i njg cilindri t& drejté rrethor Eshtg 375 7 cm?®, ndérsa lartésia 8shts tri heré mé e madhe se
rrezja e bazés. Njehsoni sypringn e cilindrit.



5. Drejtkéndéshi ABCD me brinjg AB = 13 cm dhe BC = 27 cm, rrotullohet rreth njé boshti & &shtg
paralel me BC dhe &shig 5 cm larg nga ajo. Njehsoni sypringn e formés gé fitohet me kite motullim.

6. Prerja paralele e njé cilindri ka sypring 25 7 cm?. Sa &sht# 1 larté cilindri nise lartésia éshté tri heré
mé & madhe s diametri i bazés?

7. Lartgsia e njé cilindr Eshté 6 cm, ndérsa rrezja e bazes 5 cm. Pércaktoni sypringn e prerjes gjatéso-
re e cila &shié 4 cm larg nga boshti i cilindrit.

5.7. Zbatim | syprinés dhe véllimit té
formave 3D

| DETYRA 1

NE njé fushe sportive pér shkak t& rrjedhjes s& ujit t& shiut 8shi# gérmuar njé kanal me gjatési 300 me-
tra dhe thellési 3 metra. Prerja térthore e kanalit #shtg trapez barakrah8s me baza 2 metra dhe 5 me-
tra (vizatimi 1).

a) Njehsoni sa litra dhe jan# gérmuar nga terreni pér t€ beré kanalin.

b) Salitra ujé mblidhen nése lartésia e ujit arrin 1 metér?

c} Sasipérfage me bar &shté hequr pér bérjen e kanalit?

d} Mése né fund t€ kanalit vendoset rére e trashe me trashési 10 cm, atéhers sa metra kub réré nevojiten?

im

Vizatimi 1

SHEMBULLI 1

Njé pishing ka gjatési 60 m dhe gjerési 30 m (vizatimi 2). N& njé té tretén e paré (€ gjatésisé éshté e the-
1lé 2 m. Ng njé t€ tretén e mesme me pjerrési leshohet ng thellés 3 m. NE njé {8 tretén e fundit Eshté
e thellé 3 m. Njehsoni sa litra ujé ka né pishing nése &hté e mbushur me ujé deri n€ 30 cm nga tehu.

VEllimi i pishings 8shig diferenca e véllimeve £ njg
katérkéndor me dimensione 60 m, 30 m dhe 2.7m

dhe njé prizmi katérkEndore me baze trapez kEnddrejté me

baza 40 m dhe 20 m dhe lartési 1 m, pra

V= ﬁn-m-zﬁ?—w .30 = 3060 m° = 3960 - 10°

litra ujé.
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| DETYRA 2

NE t& ardhmen do t& duhet £ ndérrohen pllakat g€ jang vendosur brenda pishings. Pérdomni t& dhé-
nat nga shembulli i mEparshém, p¥r t& pércaktuar syprinén né metra katror, sipas s cilés do t& pérea-
ktohet numri i pllakave t€ nevojshme.

| AKTIVITET
Mermi njé fleté t& bardhé me gjerési 21cm dhe gjatési 29.7 cm dhe né t& katér skajet shénoni (dhe prit-
ni) katroré me brinjé 1 cm (vizatimi 3). Njehsoni véllimin e kutisé g fitohet kur ngjiten t gjitha brin-
jét. Mé pas shénoni katroré me brinjg 2 cm dhe njehzoni vEllimin e ri. Mundohuni t& pércaktoni sa
duhet té jeté brinja e katrorit pér té fituar njé kuti & ka véllimin maksimal.

AN

| DETYRA 2

Njé kabllo ka njé tel me diametér 1,5 mm. Rreth telit ka izolim
(figura 1). Né kété ményré kablloja ka diametér 3 mm. Nése dihet se
dendésia specifike e telit &sht@ 7800 kg/m?3, dhe e izolimit 1200 kg/
m?, atEher pércaktoni sa masé kang 100 m nga kjo kabllo.

| DETYRA 4

Njé pite kackavall ka formé cilindri me rreze 20 cm dhe lartgsi 15 cm.
Prej saj jang preré 3 copa, si né figurén 2. Copa e parg ka kénd gen-
dror prej 30°, e dyta prej 25° dhe e treta prej 40°. Tri copat lyhen me
djathé t& shkriré me trashési 1.5 mm. Njehsoni sa litra nevojiten pér
{& lyer secilén copé.

| AKTIVITET

NE njé truall né formé katrorl me sypring prej 625 m®

gshté ndértuar njé shtépi ekologjike me sypring prej 120

m?, Kopshti ka kultura bujgésore t2 mbjella ng njé pjesé

t& truallit n# formé drejtkendéshi me gjerési 10 m dhe

gjatési 20 m. fshté planifikuar gé né njérén gjysmé té

kulmit t€ shiEpisé t& keté sistem per mbledhjen e ujit té

shiut g€ pérdoret pér ujitje, si né figurén 3. Gjysma e kul-

mit ka gjerési 12 m, dhe gjatési 10 m.

a) (faré sasie rezervuari pér ujé nevojitet pér ujitjen e
t# gjith# kopshtit nése pér ujitien e 1 m? harxhohen
rreth 2 litra ujg?
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b) Mése rezervuari ka formé cilindri tek i cili raporti i mezes dhe lart8sisé &shtg 1: 3, atgher# percak-
toni rrezen dhe lartésing e tj.

c) Neése pEr dy dite ka béré shi dhe kang réng 3 litra pér metér katror, a do t8 mbushej rezervaari pér
kéto dy dite?

¢) Salitra shi rané mbi t& gfith truallin, dhe sa mbi shtéping, pér ato dy dits?

| DETYRA 5

Nje fuci rrotulluese, e cila péndoret pér pastrimin e pjeséve t8 vo- ¥
gla, kea formé prizmi t& rregullt gjashtékendor, si né vizatimin 4.
Gjaté pungs mbushet vetém njé e gjashta e lartésisé h. Pércaktoni
véllimin e pjesés s& mbushur t fugisé, -

DETYRA PER USHTRIME

1. Njé truall né formé drejtkEndEshi me brinj# 100 m dhe 60 m po pergatitet pér ndértim. PEr kEté
géllim duhet t€ kalohet nga nje rul i cili kagjaLEsI 2 m dhe rreze 64 cm. Dihet se muli nuk duhet t&

& drejtimin kur [&viz nga njéri né skajin tjetér té truallit. Sa kohg nevojitet pér t& kaluar t&

gjithé truallin, nése ruli ka frekuence rrotullimi 0.2 Hz? Koha g8 { duhet mlit pér t'u kthyer mbra-

pshdu]mt (£ neglizhohet,

2. Unaza betoni me rreze 1 m dhe 1,5 m pérdoren pér mbrojtien e brendshme t2 njé pusi. Pusi ka the-
lEsi 12 m. Sa unaza nevojiten, nése njg unaz# ka lartesi 0.4 m? Pércaktoni mas#n e unazave, nése
dendesia specifike e betonit Eshtg 2300 kg/m?.

3. Njé kompani g€ prodhon dhe mbush parfume vendosi t8 ndryshojé
njé produkt té saj. Parfumi mé paré paketohej ng shishe cilindrike, por e
tani do t8 mbushet né shishe gé ka formén e dy kubeve & puthitsheém y
t& lidhur me njé cilindér barabrinjés, si né vizatimin 5. Vellimi § pérg- 1
jithshém duhet t£ jeté 100 ml. Pércaktoni lartésing e shishes. Krahasoni ;
kit lartési me paketimin e méparshém, nése dihet se cilindrat kang (& —_
njgjtén rreze. s

4. Penguesit pér der kané formé prizmi trekEndor me bazé trekéndésh vmﬁm;5
knnddmjtemekatﬂelzmdhﬂun.]aneteg]atelﬁmﬁkﬂngmm

silikon nevojiten pér t& prodhuar 2,53 miliong pengues, nése dendésia R
speclﬂkeesjl{k:un]téahtél.ﬁgn’w. &‘____“: :"_T_;

5. Nijé kallép alumini pérbehet nga njé cilindér né té cilin &shté brendash-
kruar njg prizém i rregullt trekéndor {vizatimi 6). Sa kilogramé alumini
nevojiten pér t& béré kallepin, nése alumini ka dendési specifike 2.7 g/
cm?? Kallépi ka rreze 30 cm dhe lartési 1,2 m.

e .
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6. Njé burmé hekuri ka formé prizmi t€ rregullt gjashtEkEndor nga
i cila éshté nxjerré njé cilindér me diametér 0.8 cm (vizatimi 7). Prizmi
ka lartgsi 3 cm dhe teh baze 1 cm. Sa kilopram hekur nevojiten pér té
derdhur 1000 burma, nése dend@sia specifike e hekurit &shté 7,874 g/
cm*7

DETYRA PER PERSERITJE DHE PERFORCIM

1. NE njé trapez barakrahgs me kénd t€ ngushte a = 457, baza mE e vogél EshiE 12 cm, dhe lartesia 3
cm. Njehsoni syprinén e trapezit.

2. Pércaktoni gjatesing e brinjgs b dhe raportin e lartésive né paralelogramin me perimetér 124 dm
dhe brinjé 12 dm.

3. Njehsoni syprinén e njE trapezi me baza 20 cm dhe 11 cm dhe krahé 17 cm dhe 10 cm.

4. Eshté dhéné trekéndéshi me brinjé a =21 cm, b = 17 cm dhe ¢ = 10 cm. Pércaktoni sypringén, lar-
tEsité, rrezen e rrethit t8 brendashkruar dhe t€ jashtashkruar dhe perimetrin e trekéndéshit.

5. Eshté dhéng trekéndgshi barakrahés me bazé a = 10 cm dhe krah& b =13 cm. Pércaktoni syprinén,
lart8site, rrezen e rrethit & brendashkruar dhe t8 jashtashkruar dhe perimetrin e trekéndéshit.

6. Njehsoni sypringn e trekEndeshit, nése dy brinjét e tij kang gjatési 27 cm dhe 29 cm, dhe vija e rén-
desEs (mesorja) ndaj brinjs s& treté ka gjatés 26 cm.

7. Leté jeté S gendra e rrethit t£ brendashkruar né trekéndéshin ABC dhe le t8 jeté AASC = 36 cm?,
AASB =40 cm? dhe ACSE = 68 cm?. Njehsoni brinjét e trekéndéshit, nBse rrezja e rrethit t€ bren-
dashkruar 8shté 12 cm.

8. Brinjét e nj trekéndéshi jan€ 13 cm, 14 cm dhe 15 cm. Pércaktoni mezen e rrethit me gendér ng
brinjén e mesme sipas madhésisg, e cila i prek dy brinjét tiera.
Njehsoni véllimin e njé prizmi t& rregullt trekéndor me teh bazé a = 6 cm dhe lartési H =9 cm.

10. Njehsoni vEllimin e njé prizmi t& megullt gjashtékEndor me teh bazé a = 6 cm dhe lartési H = 12
CIIL

11. Njehsoni syprinén e prerjes diagonale t& nj€ kuadri me tehe bazg 5 cm dhe 12 cm dhe lartési c =
10 crm.

=

12. Nijé shatorre ka formé prizmi t& drejté me baz# trekénd#sh barakrahés me bazg 8 m dhe krahg 5
m. Feércaktoni syprinén anésore t& shatorres pa dyshemeng, nése gjatesia e saj Eshite e barabartg
me lartésing e bazés.

13. Syprina e njé ene metalike ng formé cilindri 8shig 1596 & cm?®. Pércaktoni lartésing e enés nése di-
ametri i bazés 8shté 12 cm.
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14. Eshté dhéné njé prizém i drejté me bazg paralelogram me brinjé 2 cm dhe & cm dhe kénd t& ngush-
(& prej 30°. Syprina anésore éshté 10 cm?. Pércaktoni véllimin e prizmit.

15. Njé lloj kunji 8shté né forme cilindri ku lartBsia gsht# e barabarté me diametrin e bazés. Syprina
angésore e kunjit 8shitg 104 cm?. Pércaktoni syprinén e bazés sE kunjit.

16. Baza e njé prizmi t& drejté Eshte romb, ndérsa prerjet diagonale kang sypring 3 cm? dhe 4 cm?.
Pércaktoni syprinén anésore t& prizmit.

17. Syprina anésore e njé cilindri &shté 30 cm?. Prerja boshtore 8shitg katror, Pércaktoni sypringn e
cilindrit.

18. Nijé kanal pér kullimin e ujit t& shiut ka formé
trapezi barakrahés me baza 6m dhe 4m dhe lartési E

L.3m. Kanali shi€ i gjaté 150m. Cila shiE sasia mé o

e madhe e jit t& shiut gé mund t& mblidhet né 8

kanal? =
19. Baza e njé prizmi & drejté Eshté romb me diago-

nale 3 cm dhe 4 cm dhe diagonale t€ fages angsore 4em ¥

6,5 cm. Njehsoni syprinén dhe véllimin e prizmit. ]
20. Njé shesh lojrash pér fémijé ka formé katrori, si ng |

vizatimin 1, ku dimensionet jang n& shkallg 1:100. £ cm

NE mes do t& vendosen pllaka né formé katrord prej ai

bari artificial. 2

a) Nese pllakat kang formé katrori me brinjé 5 cm, !

sa pllaka duhet & blihen pér t8 mbuluar pjesén Vieatimi 1

né mes?
b) N pjesEn tjetér do t& mbillet bar. Sa kilogramé
faré do t& nevojiten nése pér njé metér katror

mbillet nga 30 gramé fars? e
21. N& vizatimin 2 éshté paragitur njé ndértesé,
a) njehsoni syprinén e pjesés s€ ngjyrosur, n
b) njehsoni vEllimin e ndértesés.

22. Njé aparat pér ujé ka formé cilindrike me lartési
50 cm dhe diametér 40 cm. Njehsoni vEllimin e
aparatit. Njé got€ ka formeé cilindri me diametgr &
cm dhe lartési 10 cm. Sa gota ujé pérmban
aparati?

23. Njé objekt metalik ka formé si né vizatimin 3.
Pércaktoni sypringn e pjesés s ngjyrosur. Nése
objekti ka trashési prej 2 mm, atZhere cfaré sasie
vEllimi do & kené 100 000 objekte & tlla?

24 cm

Vizatimi 3
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24. Nijé prizém i rregullt pér bazg ka katror me brinjé 7 cm dhe lartési 20 cm. PErcaktoni dimensionet
e cilindrit g& mund t& brendashkruhet né prizém ashtu gg vEllimi i tij t8 jet€ maksimal.

25. Nijé binar geliku me gjatési 5 metra ka pregje térthore
i né vizatimin 4.

a) njehsoni syprinén e pjesés s& ngjyrosur,

b)) njehsoni vEéllimin e binarit,

c) pércaktoni masén e binarit nése dendésia specifike e celi-
kut éshig 7.8 glem?,

¢) sa binaré mund t8 transportohen me njg kamion kapacite-
ti i t€ cilit 8shté & ton?

26. Asanivendosi t& ndértojé njé garazh (& gjaté 7 metra, t& gjers 5
metra dhe t€ lart® 2.7 metra. A déshiron ta ndértojé garazhin
me tulla gé jan# kuadra me dimensione 25cm, 12 em dhe 6.5
cm. Al ka vlerésuar se pér ndértim i duhen rreth 50 000 tulla.
Kontrolloni vierésimin e tij.

27. Né figurén 1 éshté paragitur njé vrimé cilindrike pér kullimin

e ujit nga toka.

a) Sa vellim z& vrima?

b) Vrima duhet t&8 mbéshtjellet nga brenda me unaza betoni
cilindrike. Secila prej unazave ka lartési 25 cm dhe trashési
5 co. 8a unaza i tilla nevojiten pér t&8 mbeshtjellé vrimén?
Mése betoni ka dendgsi specifike 2500 kg/m?, pErcaktoni
masén totale té t& gjitha unazave.

13 cam

EEH b1 ‘
me 7

LI oy

4.5 cmi

a7
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PUNA ME TE DHENA

Me shtjellimin e késaj teme do
té aftésoheni:

1. t& pérdorni probabilitetin klasik dhe
eksperimental né zgjidhjen e problemeve adhe
né kontekstin real.

2. té grumbulloni dhe pérpunoni t& dhéna dhe t1
- interpretoni rezultatet né kentekst real.




PUNA ME TE DHENA

6.1. Probabiliteti eksperimental

| DETYRA 1
Shqyrtoni fjalité né vijim dhe mundohuni £ krjoni fjali t& ngjashme me to:
a) Sot ka shum® mundési g& i& bjere shil
b) Mesova gfithe vitin me pérkushtim, prandaj kam gjasa t€ mira pér noté t& shkélgyeshme!
) E pamundur shté gé dikush € jetg 200 vje!

¢) Nga dy pérgjigiet e ofruara & njg pyetjeje, gjasat jané 50:50 ta gélloni pérgjigien e saktE, edhe pse
t& njEjtén nuk e dini.

Fjalité si kéto mé sipér pérdoren shpesh né t& folmen e pérditshme. Secila pérmban njg parashikim
t€ caktuar g bazohet né pErvojen tong. Gjasa g t€ ndodh njé fenomen, ngjarje, e caktuar mund t2
caktohet numerikisht.

SHEMBULLI 1

NE njE klasg me 24 nxEngs 8shté kryer eksperimenti ng vijim. NxEngsit jan€ ndaré né cifte dhe secili
¢ift duhet {2 vrojtojé se sa herg éshié shfaqur "stema” gjat 20 hedhjeve t8 monedh#s. Nga ¢do cift
njéri anétar realizon eksperimentin, kurse tjetri merr sheénimet. Mg pas, rezultatet shkruhen né tabelé:

- - herési i numrit t8 paragitjes
numri i hedhjeve t& monedhss E:::;mm e s& “stemEs” dhe numrit t&
pergjithsh&m & hedhjeve
7
20 7 30

NE hapin e radh#s nxEngsit i ndermojné rolet kurse dyfishohet numri i hedhjeve. Rezultatet e fituara
nga gjitha ciftet jan t& shénuara né tabels. ME pas &shté beré krahasimi | herésve t& fituar dhe éshts
arritur né pErfundimin se ashtu sikurse rritet numri { realizimeve t& eksperimentit, vlera e tyre i af-
rohet vieres 0,5.

| AKTIVITET
Organizoni njé aktivitet t& ngjashém, por me zarin pér lojé dhe shénoni sa heré jané shfaqur gjasht#
pika nE fagen e sipérme (& zarit. Secili grup duhet & shénojeé rezultatet e veta né tabelg. Né shtyllén e
fundit secili grup, duke filluar nga i dyti, duhet t€ vejg herésin e numrit t8 paragitjeve t& gjashte pikave,
piesétuar me numrin e pérgjithshém {€ hedhjes s& zarit bashkérisht me grupin pararendss. PErfundimet
t& diskutohen ng nivel t€ klasés.

SHEMBULLI 2

NE nj# klasé me 24 nxénés, & ndaré n# grupe me nga 3 nxenés, hidhet zari pér lojé dhe vrojiohet se sa
heré ng fagen e sipérme jang shfaqur tri pika. N tabelé jang sh&nuar rezultatet e gjitha grupeve gjaté
hedhjes & zarit per lojE mé shumé se 20 her€, por jo mé shumé se 30 herg, N shiyllén e parafundit
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secili grup shénon herésin e numrit £ paragitjes sé tri pikave me numrin e gjitha hedhjeve g2 njihet
si shpeshtésia relative ose frekuence e paragitjes sé tri pikave. NE shiyllén e parafundit, secili grup,
duke filluar me grupin e dyt&, duhet t& shkruajé herésin e numrit t& pérgjithshém t# paragitjes s tri
pikave, bashke me grupin pararend8s, me numrin e pérgjithshém t& gjitha hedhjeve t& dy grupeve. Ky
numér quhet shpeshtésia kumulative e paragitjes sé tri pikave..

i mri i T

ml I Eﬁﬂsﬁ A %ﬁw t tri mmfﬁ shpeshiisia kumulative
1 | 0 7 % =035 zlnzu,as
2 22 3 % 70,14 ﬁ :l—'gﬁ:ﬂﬂ.!nﬂ
3 21 1 % % 0,05 :3“:211 = % 0,175
4 25 3 Eﬁgzn,:mt ;311::65 =~1§§mn,193
5 30 3 = =01 ﬁ:%mmm |
6 73 4 %::},13 lﬁi"ﬁ:%mm}lg
7 | 24 4 % =017 lﬂi"‘m = % ~0A71 |
8 | 23 3 %=!},13 lﬁiiaz%ml},lﬁﬁé

Sipas t& dhénave nga shtylla e parafundit dhe e fundit mund & pérfundohet s= me rritjen e numrit t
hedhjeve t kubit pér lojé, herssi i a&nhetﬂerﬁs% 24 0,167.

| DETYRA 2

Pérpiquni t& pérpiloni njé tabelg né € cilén do t'1 sh&noni paragitjet e secilit numér pikash n# fagen
& sipérme t& zarit, fillimisht pér 20 hedhje, mé pas pér 30 hedhje dhe né fund pér 40 hedhje t& zarit.
C'mund t& thuhet pér herésit e paragitjes s£ secilit numér pikash ndaj numrit t& hedhjeve t8 zarit?

Tabela mund  duket si mé poshté:
numri i hedhjeve t& zarit numri i pikave & paragitura né zar
1 2 3 o 6
2 |
£ |
" |
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| DETYRA 3
Dy monedha hidhen njgkoh&sisht 20 hers. Vrojtoni ngjarjet:
a) numrin e paragitjes s& “stem#s” ng € dyja monedhat,
b} numrin e paragitjeve t& paktén e njé “fytyre” né dy monedhat.
TE dhénat shkruani né tabelg. Llogaritni shpeshtgsing kumulative. Mendond pér vlerén t€ cilés i af-
rohen hergsit e fituar.

NE gjithe shembujt dhe detyrat e méparshme kemi kryer eksperimente dhe kemi vrojtuar nj# ngjar-
je t& caktuar.

Le t€ jeté » numri i eksperimenteve. Herési § numrit t€ eksperimenteve, né te cilét shté re-
alizuar ngjarja g€ e vrojtojmée ndaj numrit t& pergjithsh&m (€ eksperimenteve, quhet pro-
""‘ babilitet eksperimental osz empirik i ngjarjes.

Kjo vlerg varet nga numri i eksperimenteve, si dhe nga numri i realizimeve t€ njé :';E]aljetemhuar
paragitja e & cilés shénohet. PEr shkrim mé t€ thjeshté pérdoren simbolet P (4) = =, ku A pérdoret
pér t& shénuar ngjarjen, P{A) Eshté probabiliteti i ngjarjes A, m &shté numri i mal]z:ﬁ:ueve té ngjarjes
A, kurse n Esht numri i eksperimenteve,

SHEMBULLI 3

Njé monedhg éshté hedhur 1000 heré. Eshis vérejtur se “fytyra” Eshtegmaqiturﬂ?lmﬁ. Kjo do 8
thot€ se probabiliteti i ngjarjes A: numri i paragitjes s& “fytyres” Eshtgé 1[;":']_"0 = 0,547, kurse probabili-
teti { ngjarjes B: Eshté paragitur “stema” ES]IT.-E 453 = 0.453. Qartazi kEto dy ngjarje jan mundgésité e
vetme q& mund t€ realizohen gjaté hedhjes s& u:u::nnEdhEs dhe Pl4) + AB)=0547+0453=1

| DETYRA 4
Dy monedha jang hedhur, njgkohgsisht, 600 herg. Jang vrojtuar ngjarjet A: Jang paragitur dy “stema”,
B: Nuk EshtE paragitur asnjé “stemé&” dhe C: Esht# paragitur “stemé”. NE tabel€ shté shénuar sa hers
gshté realizuar secila prej ngjarjeve:

numri i hedhjeve A B [
500 110 EES 165
Llogaritni probabilitetin eksperimental 8 ngjarjeve A, B dhe C.
| DETYRA 5

Jang krahasuar parashikimi i motit dhe moti i njé dite pérkatése pér 240 dité (& njé vitl. Eshig konsta-
tuar se parashikimi i motit ka rezultuar i sakte pér 176 dité. Caktoni probabilitetin eksperimental 8
ngjarjeve A: “Parashikimi i motit ézhte i sakti” dhe B: “Parashikimi i motit nuk éshte i sakss” dhe vlerat
e fitnara shkruani = pérgindje.



DETYRA PER USHTRIME

1. Njé prodhues i gomave t& automobilave ng tabelg mban evidencén se pas sa kilometrash € kalu-
ara gomat duhet & zévendésohen. Per 100 automobila jang fituar rezultatet né vijim:

o derd ndérmjet 4000 dhe | ndErmjet 8000 dhe
‘ distanca né kilometra 4000 000 17000 mbi 12000
| pumri { automebilave | 215 75 297 253

Caktoni probabilitetin eksperimental, i pérgindje, & gomave automobilistike t& blera nga ky pro-
dhues g€ duhet £ zEvendésohen, pas kalimit t&

A: mé pak se 4000 kilometra,

B: 8 kaluara mé shumé se 4000 kilometra, por mé pak se 12000 kilometra,

C: t2 kaluara mé shumé se 12000 kilometra.

. NE njé gjysme vjetor shkollor jang realizuar 6 testime me shkrim nga matematika dhe pErgindjet
e pikEve € fituara t& Janés jané dh#né né tabelén né vijim:

numri i testit me

Jikzhn 1 2 3 4 5 (1]

numr i pikéve t&

f 3 69 67 El 68 62
Caktoni probabilitetin eksperimental & Jana, ng nj#rin nga testet me shkrim, t& pérzgjedhur rastg-

sisht, t& ketd mbi 70% t& pikéve (& fituara.
. Analiza e ditéve me diell né njé periudhg vietore 8shté me sa vijon:

| muaji | maj gershor korrik gusht
Hidﬂtﬁwm 19 7 24 20

Sa Eshtg probabiliteti eksperimental g dita, e perzgjedhur rastesisht, nga kjo periudhé t€ ket geng
me diell?

Gjaté mbikEgyrjes inspektuese t8 paketimeve t& shegerit me masg neto t€ paraparé prej 900
gramésh, né 50 produkte Eshte vértetuar se:

| mdsa neé grame ERO-B90 B90-900 S00-910 910-920

| numri i paketimeve 19 15 13 3

Sa &shté probabiliteti eksperimental g€ paketimi i pérzgjedhur rastésisht t€ ket masé mé & ma-
dhe se 900 gram#?

Kérkoni t& dhéna dhe pérpiloni njé tabel# n# té cilén do t& vendosni pérgendrimet e dyoksidit t&
sulfurit n& pg/m’ pér disa nga qytetet mé t& medha t& shtetit gjaté muajit janar. Caktoni sa &shté

probabiliteti ge qyteti i pérzgjedhur rastésisht t8 keté pergendrim t& dyoksidit (& sulfurit g tejka-
lon vlerén 125 pg/m’,
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H UL UHTIM I Ly e A L T LT

Mermi tri monedha dhe njgkohésisht hidhni 40 herg. Pas secilés hedhje vEreni paragitjet e
“stemes":

a) nuk 8sht& paragitur né asnjérén monedhg, b) Eshie paragitur vetém né njérén monedhg,
c) Eshteé paraqgitur ng saktEsisht dy monedha, ) Eshig paragitur ng (& tri monedhat
ME pas njehsoni shpeshtésing relative. A mund t& nxjerrésh ndonjé pérfundim? C'do t& mésosh,
nése numri i hedhjeve rritet pér 107

6.2. Probabiliteti klasik

| DETYRA 1
Mendoni dhe pErgjigjuni pyetjeve:
a) Nese supozond se monedha Eshtg hedhur 10000 her, atéheré né sa hedhije gé & bjerg *“fytyra™
b) Nese zari pér lojé &sht hedhur 100000 heré, atéhers né sa hedhie pret & t& fitojmé dy pika n& fagen
€ sipérme té zarit?
Shumeé eksperimente, sikurse hedhja e monedhés ose zarit pér lojé mund t& pérsériten numér t8 madh
herésh. Té tjeré, nga ana tjetér, kushtojné shumé ose Eshté e pamundur t& ndodhin shpesh, sikurse pér
shembull testimi i fluturakes kozmike ng lidhje me disa parametra t8 vecant® & nevojshém pér efi-
kasitet mé t& miré. Testimi i géndrueshmérise i objektit t&8 dhéne nén ndikimin e erérave & forta ose
térmeteve me intensitet t& cakiuar ose rrénimi i tyre pér @& matur efektin e shkat@rrimit, nuk &hié
gjithmoné i mundsh&ém. Pikérisht per kété arsye, nése supozojmé se né njé eksperiment secila ngjarje
gshtE e barasmundshme, atEheré probabilitetin e pErkufizofmé n# njg tjetér ményre.
Probabiliteti klasik ose teorik Esht€ herés | numrit t8 gjitha realizimeve € favorshme 8
ngjarjes A dhe numrit t& pérgjithshem t€ realizimeve t8 mundshme t& eksperimentit, me
_,,." hldltqégji::amaﬂzimtnﬁ njé eksperiment jan# & barasmundshme.
PA)= =
n

NE vijim me probabilitet do t& nénkuptojmé probabilitetin klasik.

SHEMBULLI 1

Monedha hidhet vetém nj# heré. Nén supozimin se t& dy faget kang gjasa t& barabarta gg t& shfagen,
atehere ka réné “stemg” Eshig ngjarje me probabilitet % dmth. 50%. Ngjashém edhe ngjarja ka réné
“fytyre" ka probabilitet 50%.



| DETYRA 2

Zari hidhet vetém njé heré. Sa &shté probabiliteti g8 né fagen e sipérme {8 shfagen:
a) gjashté pika, b katér pika?

SHEMBULLI 2

NE njé en€ ka tre topa t& vegjel: njé i kug, nje i verdhe dhe njé i kaltér. lird nxjerr njé top pa paré né eng.
Probabiliteti g& ky top i vogél i nxjerre (2 jet2 i kalter &shi 3, sepse (8 gfithe topat kant gjasa t& ba-
rabarta t& térhigen, kurse vetém njéri Eshit€ i kaltér. Ngjash#m, probabiliteti g topl i nxjerr & jeté i
kug, pérkatésisht | verdhé gjithashtu shté 3. Mund t& themi se {2 gjithe topat kané gjasé péraférsisht
33,33% ge te mxirren nga ena.

Ngjarjet ka réng “stemg”, ka réng “fytyr#”, jang shfaqur tri pika, gjasht® pika n# fagen e sipérme {2 za-
rit, e t& tjera, quhen ngjarje elementare.

| DETYRA 3
Zari hidhet njé heré. Sa éshté probabiliteti i ngjarjes:
a) karéné numér mé i voggl =e 4,
b} karéngé numér gé nuk 8shitg mé i vopgl se 47

ME pas mendohuni, kéto dy ngjarje a mund t'i quajmé ngjarje elementare? Perpiquni '] formuloni me
fial? t& tjera kéto ngjarje dhe caktoni nése me ndihmén e tyre jané pérfshiré gjitha realizimet, rezulta-
tet, e mundshme gjatg hedhjes s& zarit

Mgjarja q& i pérmban gjitha realizimet g nuk i takojné ngjarjes.A quhet ngjarje e kundért
& ngjarjes 4. K&té ngjarje do ta shénojms me A.
Probabiliteti i npjarjes sé kundért éshté B(4) = 1 - Pla).

SHEMBULLI 3

Zari hidhet njé heré. Sa éshté probabiliteti i ngjarjes:
a) karéné numri §,
b} ka réné numér gé nuk 8shté mé { madh se 67

Ka réné numri £ ka 0 realizime t€ favorshme, pasi zari ka gjashtg fage dhe numra q& mund t€ shfagen
né fagen e sipérme jani 1, 2, 3, 4, 5 ose 6. Probabilitet | kitsaj ngjarjeje &shté 0. Kjo éshté ngjarje e pa-
mundshme. Ka réng numér gé nuk gshié mé i madh se 6, d.m.th. m# i vogél ose i barabarté me 6, ka 6
realizime & favorshme q& 8shté sa edhe numri i pérgjithsh&m i realizimeve 2 mundshme. Probabiliteti

i kEsaj ngjarjeje Eshté 1. Kjo Eshié njg ngjarje e sigart.

Per cdo ngjarje 4, vien 0 < Aa) < 1
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| DETYRA 4
Euverta standarde e letrave pr lojé ka 52 karta, g€ jang ndarg ng 4 grupe (&, 4, ¥ dhe &) me nga 13
karta né secilin grup. Nga kuverta &shtg nxjerré nje kart, Sa 8shté probabiliteti | ngjarjes:
a) karta e nxjerré t€ jeté e kuge,
b) karta e nxjerté t& jeté dhjetéshe,
¢) karta e nxjerré té jeté “mbretéreshe” e zezé,
¢) karta e nxjerté t€ jeté * as zeméer’,
d) karta e nojert® t% mos jeté “fytyre”, parkatésisht t& mos jeté “fant”, “mbretéreshz” ose * mbret”.

| DETYRA 5
NE njé ené ka 4 topa t€ vegjgl € kug, 6 t€ gjelbér dhe 10 topa t& vegjel t& kaltér. Nga ena Eshié nxjerrs
nj top. Sa éshté probabiliteti & topi i nxjerré:
a) t& mos jeté i kaltér,
b} tE mos jete as i kuqg as i gjelbér,
c) téjeté i gjelbér ose i kaltér.

DETYRA PER USHTRIME

1. Sa&shtg probabiliteti g8 dy shoke t£ keng ditélindjen (nuk 8shte e th#ng n€ vitin e njjtE):
a) né daté & njgjté, b) né data t& ndryshme, nése e z8mé se viti ka 365 dits?

2. NE njé klas ka 28 nxéngs, 18 jang vajza dhe 10 jané djem. NE fletéza jang shénuar numrat rendor
nga ditari p¥r evidence. Fletézat jang vendosur n njé ené jo e tejdukshme dhe mésuesi e nxjerr
a) Sa Eshté probabiliteti qé fletéza e tBrhequr &shté numér vajze?
b) Sa Eshité probabiliteti q& fletéza e tErhequr &shi# numér djali?

3. NEnjé kuti jang vendosur 7 topa t& vegjel t& kaltsr, 4 t& gjelbér dhe 6 topa t€ vegjél & kug. Caktoni
probabilitetin e ngjarjeve:
a) éshté térhequr njé top 1 kaltér, b) Eshté nxjerré njé top i gjelbér,
c) esht térhequr nje top i kug.

4. Viktori hedh dy monedha njgherEsh. Sa Eshté probabiliteti i npjarjes t8 ket€ réné t# pakién njé
et

5. NE njé ené jané vendosur fletéza né € cilat jané shkruar gjith numrat natyroré gé jangé shumé-
fisha & numrit 3 dhe nuk jang mé t& médhenj se 37. Nga ena shté nxjerrs njé fletéz. Sa &shig pro-
babiliteti q& numri ng fletézén e nxjerr® t€ jet# cift?

HI.“. UHTIH T T e L L T O L TR

NE njé ené jané véné 10 fletéza né té cilat jané shkruar shifrat prej 1 deri 9 dhe 0. Nga ena nxi-
rren 5 fletEza, njéra pas tjetrés, pa kthim. Sa 8sht€ probabiliteti g€ né gfitha 5 fletézat e nxjerra
jané shifra tek?




6.3. Grumbullimi i té dhénave

| DETYRA 1

Duhet t& kontrolloni sa kohe shok#t e klasés tuaj kalojng ng mésim, sa oré kalojng né platformat so-
ciale, sa or€ kalojng ng lojéra shoggrore, e sa oré kalojng né lojém kompjuterike. Mendoni se si mund
(& arrini mé shpejt deri te kito informacione, nése né klasén tuaj ka 34 nxénés. A do ti grumbullonit
i& dhénat né ményren e njgjte pér gjitha paralelet e vitit & paré? Cka né gofi# se do t& duhej & grum-
bulloheshin t& dhénat nga e gjithé shkolla e cila numéron 1000 nx#nés?

bullimin e té dhénave. Instrumente (& tilla jang anketat, pyetésoré, listat kontrolluese
e t& ngjashme.

SHEMBULLI 1

Né njé shkallé déshironin 6 kontrollojng té gjithe nxéngsit e vitit t& paré se né ¢faré kondicioni fizik
jané. Pér kité arsye vendosén t& kontrollojng nse djemté kané rezultate mé t& mira n# vrapimin 30
metrash? A ka dallim né gjatésing e kércimit s largu? Ushtrimet pér formésimin e trupit i kryejné mé
miré djemté apo vajzat? Cfaré qéndrimi (& trupit kang nxengsit?

Gjithe nxénésit g8 mésojné né vitin e par# jané 150 dhe nuk Eshté prakiike gé & testohen (€ gjithé.
Pikérisht pér két8 arsye jang pérzgjedhur 30 nxénés né ményre mastésore dhe t€ gjithéve u Eshis shé-
nuar gfinia, gjatésia e kErcimit s largu né metra, koha e vrapimit 30 metrash ng sekonda, numri { ush-
trimeve pér formésimin e trupit pér 1 minuté, kurse géndrimi i trupit 8shi& vlerésuar si e keqge, e miré
ose e shkilqyer. Né kété ményré jané grumbulluar (& dhénat pér kéta 30 nxénés dhe & gjithé ata jané
perfagesues t& gjithé popullatés s& nxEngsve t& vitit (8 paré.

Pjesa e popullatés g€ perbehet nga individé g kané mundési (€ barabarta pér t'u perzgje-
dhur quhet mostér e rastésishme. Vetia e cila hulumtohet quhet e dhéné statistikore
ose ndryshore statistikore.

Te dh#nat statistikore ose ndryshoret statistikore mund t& jené pérshkruese ose cilésore (sikurse 8sh-
t& géndrimi i trupit) dhe numerike ose sasiore (sikurse EshtZ koha e vrapimit n& 30 metra e shpre-
hur né sekonda).

| DETYRA 2

Mendoni se ¢faré hulumtimi mund 2 realizoni me shokét/shoget e klasés. Pérgatitni pyetésor, pérzg-
jidhni mostrén dhe realizoni hulumtimin.
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SHEMBULLI 2

Maja mendon se né cilat sporte ekipore déshirojng t8 marrin pjest nx€nésit/nxEnséset e klases sE saj:
futholl, basketboll, volejboll ose hendbaoll. I shkroi sportet ekipore né nje letér, mé pas prang ¢do spor-
ti sipas pergjigjeve t& fitnara vendosi vijéza dhe fitol me sa vijon:

Futboll ff} it iff

basketboll {1} HH

volejboll HH
hendbaoll ||

Maja, né keétE ményre, pergatiti njé pyetésor dhe pérmes frekuencis ose shpeshiBsise s& secilés pér-
giigje, zbuloi se futbolli Eshté sporti ekipor né t& cilin mé shumé nga shokét e klasés kané déshire &
marrin pjese.

| DETYRA 3

Mendoni nése pér hulumtimin e pyetjes nése nxénésit mé miré ndjehen né shkollé mjafton t&8 merret
mostra me 30 nxEnés nga klasa e paré, nése né shkollé ka 1200 nxgnés nga klasa e paré der tek e katér-
ta? Arsyetoni pérgjigjen!

SHEMBULLI 3

Almiri ka realizuar nj ankete né klase pér até se sa sekonda mund &8 mbajng frymén shokEt/shoget e
klasgs s tij. E mati koh#n dhe i shkroi sekondat pér secilin prej shokéve/shogeve t€ klasés:

11 17 21 35 24 14

18 22 33 42 23 19

14 24 17 12 13 18

19 22 21 24 14 17

Af déshiron i€ dijé =a nga nxéngsit mund & mbajné mé gjaté frymén? A thua mé shumé nxgnés mund
ta mbajné frymén mé gjaté se 20 sekonda? Sa prej tyre mund ta mbajné frymén mé gjaté se 30 sekonda?

Eshté e garté se (8 dhEnat e grumbulluara né kité ményré véshtiré analizohen, prandaj mé miré &sh-
té t& grupohen pErmes disa karakteristikave m# & veganta. Pér shembull, mund t& shqyrtojmée ndar-

Jjen né vijim:
numri i sekondave frekuenca
10-20 1 13
21-30 ‘ B
31-40 2
41-50 1

Nga kiétu lehtésisht mund (€ pérgjigjemi né pyetjet e parashiruara.
NE kEté ményre té dhenat jang grupuar sipas frekuencave, d.m.th. jang paragitur me tabelén e fre-
kuencave t& grupuara.
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| DETYRA 4
N njié grup prej 50 turistésh, 8 jané mé t& moshuar se 70 vieg, 15 jané ndérmjet 50 dhe 70, 10 ndérm-
jet 30 dhe 50, 14 ndérmijet 10 dhe 30 vjeg. Pérpiquni gé & dhenat t'i paragitni né tabelé,
Béni kujdes & intervalet & moshes t8 mos mbimbulohen. NE grup, a ka turisté me t& shumtén 10 vieg
moshe?

DETYRA PER USHTRIME

1. Diana dhe Orhani pérpiluan njé pyetésor pér grupin e gjakut t& shokéve/shogeve t klasés, Nga
klasa prej 30 nxeéngsve i grumbulluan t€ dhEnat né vijim:

A B AR A O O
AR A 0 B A AB
A A o A AR O
AB A A 4] A 0O
A

B O AB AB A

Pérpiloni tabelg frekuencash dhe caktoni shpeshtsing relative. Cili grup gjaku 8sht# mé i shpesh-
t& n klasé? Cili grup éshté mé i rrallé?

2. LartBsité, né cm, e nxénésve t€ njé klase jang me Lartisi Frekue
sa vijon: 159, 138, 142, 163, 142, 142, 146, 148, 139, 141, e el
142, 156, 156, 139, 143, 166, 143, 158, 141, 142, 151, 142, | 130-140
162, 142, 162, 148, 162, 138, 142, 136, 159, Ferpiloni

tabelzn e frekuencave t3 ETUAT: 141150
ME pas caktoni shpeshtésing relative né pérgindje dhe | 151-160
zgjidhni detyrat né vijim: 161-170
a) Sa &shi pergindja e nxEnésve g& jané me t& larté se

160 cm?

b) Sa éshté probabiliteti g t2 perzgjidhet nxénés, lartésia e £ cilit 8shté mé e madhe se 140 cm?
c) Eshté pérzgjedhur njé nxéngs nga klasa. Sa 8shig probabilitet ai (8 jeté mé i larté se 150 cm, por
t& mos jeté mé i larté se 161 cm?

3. Né testin e matematike jané fituar pikét né vijim | pike frekuenca
85, 14, BT, 96, 45, 32, 45, 24, 15, 4, 65, 75, T4, 52, 57, 55,
32,14, 13,99, 100, 12,37, 3, 37, 44, 55, 61, 25, 14, T4, 0-10

73,8, 23, 24, 14, 25, 24, 52, 57, 12, 1%, 17, 22, 88, 65, 32,

59,85, 14, 17, 9, 33, 37. Pérpiloni tabelén e frekuenca- i
ve t& grupuara: 21-30
ME pas caktoni shpeshtésing relative dhe pérgjigiuni | 3, 45
pyetieve ni vijim:

a) Sa nxénis kané mé pak se 41 piks? 41-50

b) A &shté numri i nxéngsve q& kané mée pak se 51 piké, | 51-60
por mé shumé se 30 piké, mé i madh se numri i atyre
nxéneésve gé kan# mé shume se 60 piké, por mé pak 610
se 71 pike? sipér 70
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¢) Sa nxénés jané liruar nga shkrimi i dy detyrave t€ shigpisg, n&se kusht pér keté ésht fitimi { m#
shumé se 70 pikéve?
¢) Sa nxénés do & fitojné udhézime pér detyra shtépie shtesé, nése kusht pér kété éshté fitimi i mé
pak se 21 pikéve?
4. Vrojtoni ngjyrén e automobilave g€ kalojng né njé vend t& rruges sate, gjaté njé ore. PEr t€ dh#nat
e grumbulluara pérpiloni tabelén e frekuencave. ME pas pérgjigiuni pyetjeve ng vijim:
a) Sa Bshté shpeshtésia relative e automobilave me ngjyre t& kuge?
b} Sa t€ shpesht& jané automobilat me ngjyre € zezé?
¢) Sa automobila me ngjyré t€ gjelbér kaluan né kété interval kohor?
5. Per secilin nga muajt e kaluar gjeni numrin e nxénésve gé kan# munguar nga orét. Paragitni 8
dhénat e grumbulluara né tabelén e frekuencave. ME pas caktond:
a) Sa nxgnés kan# mé shumé se 5 mungesa nga mésimi?
b) Sa mxEnés kan mé pak se 3 oré mungesa nga mésimi?
) A ka nxEngs pa mungesa?
¢) Niése pér numér mé té madh se 10 mungesa duhet & ndiget mésim shtesé, atéheré za prej nxénés-
ve do t& ndjekin mesimin e tllE7

H UL UHTIM TR RREERR I R AR R RPN EE RR R REFR RN R R RT LR R Rk R R RN R R R L R
Grumbulloni t€ dhéna lidhur me harxhimet pér patatina pér kohén e transmetimit televiziv t&

evenimenteve (8 médha sportive pér periudhén prej 3 muajsh. Shgyrtoni shpesht#sing e llojeve
t& ndryshme t€ patatinave dhe paragitni t8 dhénat me tabelg t£ frekuencave.

6.4. Paragqitja gratike e té dhénave

TE dhénat e grumbulluara, pér qartési mé t&€ madhe, shpesh paraqiten grafikisht, me diagramin e
frekuencave. Diagrami Esht€ njg ményre e paragitjes sé t& dh#nave me ang t& s cilit arrihet pamje e
garté dhe gartési e asaj & kemi vrojtuar, matur, numéruar dhe t# ngjashme. Gjaté vizatimit (€ diagra-
mit perdoren vija, fipura gjeometrike, fotografi me qellim q& ai t8 jet€ i thjesht® dhe i garts, sepse mé
e réndésishme Eshig g t€ dhEnat t& jené € kuptueshme, kurse pérfundimet & dalin prej tyre t€ jeng
lehtésisht t& dukshme.

Diagrami me shtylla

Diagrami me shiylla ka njg vijé horizontale dhe njg vijé vertikale nga ana e majt# e asaj horizonta-
le. NEn vijén horizontale, zakonisht, shkruhet titulli i problemi g hulumtojmeé (shkolla, & ushaqyerit,
harxhimi i ujit, notat dhe t€ tjera). Pérgjaté gjatésisé sE vijé vertikale shkruhet masa njési pérmes sé ci-

185 shprehet madhgsia e t8 dhEénave sipas kategorive. ME shpesh, né diagramin me shiylla shfrytézohen
drejtkEndésha me baze t€ njgjts, e cila shtrihet né vijén horizontale. Lartésia e secilit drejtkéndésh,
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perkatsisht lartesia e secilés shtyllg, varet nga numri i t€ dhénave té cilat ai i perfagison. Kjo menyre,
mé shpesh, pérdoret pér t€ dhénat g€ jan# numra realé nga ndonjé interval, por jo edhe gfithe numrat
e atij intervali. Themi se t& dhénat jané t& lojit diskret.

SHEMBULLI 1

NE vizatimin 1 me diagram me shtylla jan# paragitur t& dhénat pér ngjyrén e syve € 180 nxénésve &
njé shkolle. Nga diagramd lexojmé, pér shembull, se 60 nx&nés kané sy t€ zinj, kurse sy & kaltér dhe
t& gjelbér kans 90 nxénés, d.m.th. 50% e gjithé nxénssve.

&
FL

1]

Wl

Ngjyra ¢ syve

i
=

LE]
=

Mumri | nxEntsve
&

=

[ kafe
B giclber
W :

B kaltér
Vizatimi 1

NE ketg shembull t2 dhEnat fillimisht jang grupuar sipas frekuences, e mé pas jang paragitur me dia-

gram me shiylla.

| DETYRA 1

Té dhénat e diagramit t& shembullit 1, futni né tabels.

SHEMBULLI 2

NE vizatimin 2, me ané t£ diagramit me
shtylla, Esht# paragitur shpémdarja e
fitimit e njé familjeje pér muajin tetor.
VErejmé se familja, nga fitimi i pérg-
jithsh&ém, 47% e ka harxhuar per ushgim,
15% pér veshje, 25% pér riymen dhe ujin,
dhe 7% pér argétim. Sipas diagramit me
shtylla, familja né fjalé, pjesén mé t&
madhe t& fitimit e ka harxhuar pér ushgim,
kurse mé pak ka harxhuar pér arpetim.
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| DETYRA 2
A thua familja nga shembulli 2 ka kursyer dicka ng muajin tetor?

| DETYRA 3
NE tabelén mE poshitg Eshig dhéng numri i kopjeve € shitura t& 4 prej librave mé t€ shitur, né periu-
dhén njé javore, ng njé librarl. TE dhénat e tabelés paragitni né diagram me shiylla, duke marré larte-
siné 1 cm (& pérfagésojé 10 libra & shitur.

| Numri i kopjeve té shitura
Libri 1 B
iz | 52
Libri3 | 38
Libri4 | 24
| DETYRA 4 e e =
NE tabelg jang dh&ngé numri i pérgjithshém i pikéve nga 3 tes-
te nga matematika, q& i ka arritur secili mxéngs vege veq. Numr | Mile 180
maksimal i pikéve né secilin test Eshi# 100. Jikiit 140
a) PlotEsoni tabelén.
by T8 et i talbi, 5 pnile, et e digram e~ |0 et
shiylla Sofia 260

SHEMBULLI 3
Pikét e fituara, & 50 nxEnésve, né testin nga i

matematika jang me sa vijon: 35, 37, 38, 43, 9
45,47, 47, 48, 49, 51, 53, 54, 54, 54, 55, 56, 57,

57, 57, 59, 59, 60, 60, 62, 63, 64, 64, 65, 66, 66,

67, 68, 68, 69, 69, 69, 69, 70, 71, T2, T2, 74, 76,

77,75, T8, 81, 81, &4, 84,

NE kEtE rast tabela e frekuencave do (2 jetg
shumeé e gjatg, prandaj mé e dobishme &shig g&

té dhenat t& grupohen sipas frekuencave né in-
tervale, e mé pas t& dh#nat e grupuara ngé kg
mEnyré t& paragiten né diagramin e frekuen- J
cave té grupuara. Grupimi i t& dhénave bEhet

RHumi i n¥#nive

L T T T e

E i = S F P& \;'F [
meshpmhl_:m‘da{]im]n@edhemme.?mm_i_h? gt g L # #
84 dhe e dheéna mé e vogél 35 ndahet né pjesé & m
barabarta. NE kté rast dallimi sht# 49, prandaj Vizatimi 3
njé ményre e grupimit 8shté & marrim 10 grupe
meg]ateswwjzaﬂmiaj
pike 3539 | 4044 | 4549 | 5054 | 5559 | 60-64 | 6569 | TO-74 | 7579 | BO-B4
Nxéngs 3 1 5 5 7 6 9 B 4 4
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Histogrami

SHEMBULLI 4

NE nje klasé Eshté matur masa e nxénésve dhe Eshig
perpiluar tabela né vijim e frekuencave té grupuara:
Paraqitja grafike Eshig me sa vijon:

16

= = =
= b ode

Mummri 1 meéndsve

T

v 30,5 1355 405 455 505 555 605 455
Masa nékg) Vizatimi 4

Masa (n€ kg) | Numr i nxénésve

30,5-35,5 9
35,5405 6
| 40,5455 15
45,5-50,5 3
50,5-55,5 1
55,5-60,5 2

Gjaté kisaj, masén prej 5 kg e kemd paragitur =i njé 1 cm, pérgjaté boshtit x, kurse pergjaté boshtit y e
paragesim numrin e nxEnésve, duke marré n# konsideraté q& vlerat shtrihen nga 1 deri 15 (vizatimi
4). Shenja /, pérdoret pér t& theksuar gé intervali i paré fillon nga 0.

Paraqitja grafike g€ perbehet nga drejtkéndesha me gjeresi € njgjtg, t€ lidhur njér prané tjetrit, quhet
histogram me intervale t8 barabarta. KEtu, syprina e drejtkEnd#shave Esht€ né pérpjesétim t£ drejté me
frekuencen e (& dhénave. Kjo ményré e paragitjes pérdoret kur t€ dhénat jang gé t€ gjitha numra realé
nga ndonjg interval. Themi se t& dhénat jané t& Hojit té vazhdueshém.

SHEMBULLI 5

NjE mésuese déshiron t€ analizojé punén e nxéngsve t€ saj
né testin e fundit nga matematika, i cili bart mé s& shumti
100 pike. N& vecanti interesohet pér nxénésit g& kang marré
me pak se 20 piké dhe ata g€ kané mame mé shumé se 70
piké. Nxgnésit e tri klasave i grupoi né ményrén mé poshis:
Meqengse syprina e drejtkéndgshave duhet {2 jeté né pérp-
jesetim té drejté me frekuencén, duhet £ behet pérshtatja
pérkatgse edhe pérmes hapave ng vijfim:
1. Peérzgjidhet intervali me gjerési mé (8 voggl, g né kBt rast
gshté 10
2. Cdo drejtkEndésh ka gjatésing g shié né pérpjesétim
me 10.
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pikéve
0-20 7
20430 10
30-40 10
| 4050 | 20 -
ErS 2
670 | 15
mbi70 | 8
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Késhtu, fitojme:
Numri i pikéve | Numriinxénssve | Gjerésia e klasés Gjatésia e drejtkéndeshit
7 it
0-20 7 20 =~ -10=35
2M0-30 10 10 % .10=10
30-40 10 10 % .10=10
40-50 20 10 2.10=2
50-60 0 10 % .10=120
60-70 15 10 % -10=15
mbi 70 8 10 %-mmiﬂ
Paragitja grafike e t& dh&nave gshtg béré pérmes vizatimit 5.
F 3
2
18
1%
14
12
1
8
6
4
2
0 -

0 20 30 40 50 &0 70 80 90 10

Vizatimi 5
Eshté e garté se pjerésia e drejtkéndéshave éshié e ndryshme, kurse pjatésia gshié ng pérpjesétim &
drejté me 10, gé Eshig theksuar né boshtin vertikal. Kjo paragitje quhet histogram me intervale jo
t€ barabarta.

Poligoni i frekuencés
Nese e marrim histogramin nga shembulli 4, e mé pas i caktojmé pikat e mesme {8 gjerésise s& secilit

drejtkEndeésh dhe i shEnojmé me B, C, D, E, F, dhe G, atéhers fitchet vija e thyer BCDEFG. Duhet t8
fitojmé shum&kEndésh me pjesén e boshtit horizontal, prandaj marrim intervale me gjerési (8 njgjté
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majtas dhe djathtas boshtit horizontal. Meset e kityre intervaleve jané pikat A dhe 5, pérkat8sisht.
Keshtu gshié fituar vija e thyer ABCDEFGH. Megengse punojmé me syprina, shté e garté ze me “shii-
min" e kétyre intervaleve, pér shkak t& kongruences sé trekéndéshave syprina mbetet e njgjte. NE kiété
minyre fitohet paragitja grafike (vizatimi 6) g& quhet poligon i frekuences.

&
14 o

._.
e

E 10 B \
K |
H=
4
2 . -
0 A .
V25 530,5 355 405 455 505 555 605 65,5
Masm {n# kg)
Vizatimi &
| DETYRA 5
NE testin nga matematika me numér maksi- Piké | Nummli | Pkt | Numrii
mal té pikéve 100, né dy klasé jané fituar t8 sl s
dhEnat né vijim. Paragitni grafikisht me poli- 0-10 5 S0-60 g
e = 10-20 10 60-70 2
Veérejtje: Paragitia grafike mund 6 realizohet
edhe drejtpérdrejté pa pas nevojé té vizatohet 20-30 4 TO-80) 2
né fillim histogrami. Pér kété géllim duhet &
caktohet pika e mesme e secilit interval. Mg 3040 b B0-50 3
shpesh kjo Bsht# gjysma e shumés e kufirit t8 40-50 7 90-100 g

miajté dhe té djathte t& intervalit.

Diagrami rrethor

Pér t& paraqitur t2 dhénat, shpesh heré mund t€ pérdorim edhe rrethin dhe pjesét e rrethit. Diagrami i
tillé quhet diagram rrethor ose diagrami me sektoré. Ky pérdoret, zakonisht, kur numri i katego-
rive q& shqyrtohen gjaté aranzhimit t2 @& dhénave nuk &shig shumé i madh.

SHEMBULLI &

N njé klasé me 36 nxénés ka 15 vajza dhe

21 djem. Ka dy kategori: djem dhe vajza. Pra, diagrami
rrethor do € jet€ i ndaré n€ dy pjest (sektorg). QE t&
pércaktohet madhésia e secilés pjesg, fillimisht do &
caktohet kéndi me t€ cilin do & pérfagésohet njé nxénés i
vetém. Ai kEnd Eshté 360° : 36 = 10°, prandaj pjesét e
diagramit rrethor do t'1 keng kéndet n# vijim:

Vizatimi 7
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- pérvajza 10° - 15 = 150°
- pér djem 10° - 21 = 210°.

TE dhénat jang grupuar sipas frekuencés, e mé pas jan€é paraqitur grafikisht (vizatimi 7).

| DETYRA 6

Prania, né pErgindje, e emisioneve t& programit t€ njé shtépie televizive sht paragitur né tabelén né
vijim:

% Kéndi
Muzike | 30
| Reklama | 20
Lajme L
Filma 40
Sport 4

Plotésoni tabelén dhe vizatoni diagramin rrethor pér t€ dhénat e saj. ME pas caktoni e sata pjesé e pro-
gramit jang lajme, dhe e sata pjesé jang reklama? Sa 8shte ng pérgindje sasia e programit kushtuar ar-
simit dhe shkencés?

| DETYRA 7
Shpérndarja e parave t& Simongs pér muafin prill 8shté paragitur né tabelén né vijim:
| Denaré % Keéndi
Qiraja 1800
Ushgimi 6000
Transporti 950
Té tjera 1000
Kursime 250

Plotésoni tabelén dhe vizatoni diagramin rrethor pér té dhénat e saj. Mendoni se si ndryshe mund t8
caktonit sektorgt e diapramit rrethor si pjese t€ rrethit.

Diagrami me vija
SHEMBULLI 7
Jana ka matur temperatur#n e ajrit nga ora 10 deri ora 18 dhe ka fituar rezultatet né vijim

Ora 10 11 12 13 14 15 16 17 18

Temperatura |28 |29 (30 (|32 |32 |3 |1 |3: 30
(°C)
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Matjet e mésipérme mée pas i paraqiti né vizatimin 8.

A
35
kT

AREFRdRIE
o

¢ 100 121314 15 16 17 18 o
Vizatimi &

temperaiurna {(%C)

Me paragitjen e t€ dh&nave ng sistem koordinativ, fitojmé diagram me vija.

SHEMBULLI 8

Toni udh&ton nga Shkupi pér né Kércove dhe rruga e tij shig paragitur me diagramin me vija ng vi-
zatimin 9.

Vizatimi 9

Nga diagrami mund t& lexojmé se:

a) distanca e pérshkuar ng orén e paré t€ udh#timit shts 65 km,
b) distanca e pérshkuar né orén e dyté &shte 25 km,

c) distanca e pérgjithshme e pérshkuar Eshtg 100 km,

) koha e pérgjithshme e udh&timit £shtg 3 oré e 15 minuta.

| DETYRA 8
Cmimi i njé cokollate 8shié 20 denaré. Paraqitni varshméring e ¢mimit nga numri i cokollatave, me
diagram me vifa, sipas tabelés né vijim::

Numri i gokollatave o 10 15 20 25 30 35 40 45
Cmimi 100 200 300 400 500 600 700 &00 900
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Piktogrami

SHEMBULLI 9

Semra i shénoi frutat, g& kishte né shtépd, — —
né ményrén e paraqitur né té djathts: -

ME pas, ajo pérdori piktogram, d.m.th. grafik pér paragitjen moll e

e t& dh#nave, ku vlerat numerike jan€ paragitur pérmes figu-
rave. Kjo ményré, ndonjéheré, e bén paragitjen e té dhénave
mé térheqése dhe mé t2 lehte pér ta kuptuar. N& kété ményré | portokaj Dooooo
me piktogram &shit€ paragitur numri i njésive (& secilit prej | 0

limong

frutave.
i
SHEMBULLI 10
Eva ka numéruar ditét me diell né muajin prill Fo | dite me diell

dhe i ka paragitur me piktogram.
Legjenda: Me  jané pérfagésuar 2 dité me diell. nga 1 deri 10
Pra, nga 11 deri mé 20 prill ka pasur 6 dité me diell, ndérsa nga 11 deri 20
né total né muajin prill ka pasur 13 ditg me diell.
Shpesh nén piktogramin jepet legjenda me t& cilén wre- | "E% 21 dexi 30
gohet sa njési 1 pErgjigjen njé figure (& caktuar.

Diagrami me pika

SHEMBULLI 11

NE paragitjen grafike (vizatimi 10) jang paragitur gjatEsité e babait dhe djalit si pika ng sistemin ko-
ordinativ. Gjaté kisaj, gjatesia e babait né cm &shtg paragitur si koordinata x, kurse lartsia e djalit ng
cm &shté paragitur si koordinata y dhe kisisoj jang fituar pikat:

E

EEER

178 »

176
174

larisia e djalit {cm)

o

23

= o - - e e i i " o= ALS ot ™
164 166 168 10 172 174 174 178 180 182 llIH

lantésia & habait {cm)
Vizatimi 10

Nga ky diagram leht& mund t& shihet se baballargt mé t€ larté kang djem mé t€ larte.
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| DETYRA 9
NE tabelén né vijim &shté paragitur temperatura ditore maksimale dhe lagéshtia relative né muajin
prill pér disa vite né Shkup.
viti temperatura ditore maksimale lagBshtia relative

2021 19°C 63 %
2022 18°C 67T %
2023 20°C 65%
2024 21°C 5%
2025 2°%C 60 %

Paraqitni t€ dhénat me diagramin me pika dhe kontrollo nése me rritjen e temperaturés ditore zvo-
gelohet lagéshtia relative? A vlen ky pohim gjithkund?

- ~.
HULUMTIM s s A ER i AR e TR R R R ER R
NE tabelén mé poshiE jané té dhénat e prambulluara prej 30 nxEngsve t€ nje shkolle. Pérzgjidhni
paragitien e pérshtatshme grafike, e me pas pergjigiuni pyetjeve:
a) A kang djemtg rezultate mé t& mira n€ vrapimin 30 metrash?
b) A ka dallim n# gjatésing e kércimit s& largu, né varshmeri nga gjinia?
c) Ushtrimet pér formim t2 trupit mé miré { b&jn# djem!tE ose vajzat?
¢) Q¥ndrimi trupor &shté mé i miré te djemté apo te vajzat?
g . g |.
= = 4t

B s £ Bz EE

® & g "E' W E‘ ﬁ E
g % E % E % g % E 8|2
1 |m [223 [391 |57 |shkélgyeshém (16 |F  |152 [623 |43 |mir
2 |m [222 |3m |63 |mie 17 lm |20 [456 |51 |shklgyeshém
3 [f |L42 [615 |35 |keq 18 |[f |161 [551 |47 |mie
4 |m [212  [413 |51 |shkélgyeshém |10 |f |162 |553 |46 |mire
5 |m |L45 |418 |56 |mirE 20 |m |165 |[511 |53 |shkflgyeshém
6 |f |L51 |603 |36 |keq 71 m 190 [489 [51 |mie
7 |m 215 (417 |53 |miré 22 [m [167 [506 |42 |keg
8 |m |218 |392 |57 |shkélgyeshém |23 |f |173 |612 |49 |mie
0 |f [147 (607 |41 |mire 4 |[f |165 [500 (46 |keq
10 |f (151 [578 |41 |mire 75 lm |18 [603 |47 |shkélgyeshém
11 |[f |152 552 |42 |keq 26 (m |200 (423 (48 |keg
12 [f [158 (501 |43 |mire 27 [ |166 |[514 |45 |mire
13 |m 203 [453% |51 |mire 28 [f [193 (523 |52 |keg
14 |m |205 456 |53 |keqg 29 [f [217 [622 |51 |shkélgyeshém
15 |m |263 |[507 |55 |mire 0 (m |19 [623 |56 |shkélgyeshém

L8 "
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DETYRA PER USHTRIME

1. Shok#t Kiga, Vladoja, Ardiani dhe Boroja, luanin

basketboll. Ata realizuan njé eksperiment. Secili prej i [ Kirep

=0
72 | i
tyre realizoi 80 gjuajtje (€ lira. Rezultatet e arritura gjaté =~ § g4 I Vitge
ketyre gjuajtjeve i paragitén ng diagramin me shiyllangé 5 O :
vizatimin 11. 2 B Borga
; e o Bl Vizatimi 11
a) Cili nga shoket ka arritur rezultatin mé £ mirg? w0 ;
b) Sa 8shté pjesa e koshave (& realizuar, e secilit prej sho- % x| u B
keve né raport me numrin e pérgjithshém € gjuajtjeve? = ]| ]
¢) Perpiloni tabelén me pérgindjet e realizimeve (& suk- g 1)
sesshme (2 katér shokéve dhe t& dhénat e fituara né g
pérgindje paragitni né diagramin me shtylla dhe até ul chokit
rrethor.
2. Pérpiloni listé t& kushErinjve ose shokeve tuaj nga 30 familje t€ ndryshme, por né listé shénoni
vetEm nga njé anétar & familjes.

a) Grumbulloni t& dhéna nése kushériri ose shoku yt ng familjen e tij ka ndonjg kafshé shtépie,
mace, gen ose papagall

b) Té dhénat e grumbulluara rregulloni né tabelg.

¢) Té dh&nat shprehni n pérgindje, e mé pas paragitni n diagram me shtylla dhe até rrethor.

¢) Sa pérgind e familjeve kang kafsh shtépiake?

3. Cmimi i gjysmé litri kos né periudhén 5 mujore ka gengé

| Janar Shurt Mars | Pdll | Maj
ilopeve | 45 47 4 o | 40
i dhenve 57 60 55 51 51

KEto t& dhéna paragitni me diagramin me shiylla.

4. Me diagram rrethor paragimi koh#n e kaluar pergjaté njg dite, né aktivitetet ng vijim: gjumé, sh-
kollg, mésim ng shtépi, loje, tjeter

5. Né diagramin rrethor né vizatimin 12 Eshté prezantuar pérfagésimi né T ol 1o
pérgindije i 8 lojeve képucEsh né shitjen e njé shitoreje né njé muaj. Nése Aosy | xé,.g'_-.'m
numri i pérgfithshém i kEpucéve t& shitura né nj# muaj ka gen# 1000, gjend s T
numrin e kEpuceve t€ shitura & secilit lloj. W, %

o f o A
6. NE tabelén e méposhtme Eshté dhéné sasia e reshjeve n Manastir e shprehur Vizatimi 12
né litra pér metér katror (1/m?) ng vitet e caktuara,

viti 1990 | 1995 | 2000 | 2005 | 2010 | 2011 | 2012 | 2003 |
sasia e (& reshjeve (1/m?) 516 (653 403 (647 | TEE | 381 | 742 | 621
viti 2014 | 2015 | 2016 | 2017 | 2018 | 2019 | 2020 | 2021 |
-SﬂEI-& e & reshjeve (1/m?) B850 | 671 - 685 | 538 | 679 ' 576 | 49 | 690

Paraqitni kéto t& dh#na né diagram me vija

359



6.5. Pérpunimi dhe interpretimi i té dhénave

| DETYRA 1

Mia dhe Amiri kané punuar testin nga matematika me 5 detyra, ku ¢do detyré e zgjidhur sakté
vlergsohet me 10 piké. Ata morén kéto rezultate:

[ 1 2 3 1
Mia | 10 8 9 8 7
Amiri | 6 7 10 9 10

Cilin nga kriteret p#r suksesin do ta pérdorésh pér t& caktuar se cili prej tyre ka geng mé i suksesshsm?

Mesatarja aritmetike e dy ose m# shum# numrave &shtg numri & fitohet kur shuma e
tyre pjesétohet me numrin e mbledhésve,

Mesatarja aritmetike ndonjéherg quhet edhe vlera mesatare ose vetém mesatare.

SHEMBULLI 1

Selma né fund t& gjysme vjetorit t& paré kishte notat né vijim nga lEndét e vitit t& par# t& arsimit t&
MEsEm:

Gjuhi# magedonase dhe letérsi l
Matematiks i
Gjuhg e paré e huaj
Gjuh# e dyt& e huaj
Biologji

Kimi

Fiziké

Histori

Gjeografi |
Informatiki i
Edukim muzikor
Edukim figurativ
Edukim fizik dhe shéndetésor |
Sipas kiésaj, suksesi mesatar i Selmés né fund & gjysmé vietorit t& paré éshi@

S+4+4+4344454+44545+443 4445 _ 55 _ 40q
13 13

Veérejtje: Mesatarja aritmetike e numrave gjithmong gjendet ndérmjet vierés mé t€ vogel dhe mé t&
madhe.

| [ | (|| || w4 |
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SHEMBULLI 2

Me siguri keni vErejtur se Mia dhe Amiri nga detyra 1 kang mbledhur numér t& njgjté pikésh. Kjo
nénkupton g pér t& caktuar se cili nga nxEngsit &shté mé i suksesshém duhet t8 vazhdojmE me hu-
lumtimin. Numri mesatar i pikéve t€ fituara pér nj& detyrg i Mias dhe { Amirit 8sht€ i njgjié sepse
W0+8+9+8+7 _ 32 _g 4 dhe S+ 7+10+9+10 _ 54 Sipa kesaj, qF té pErcaktojmé se cili
nga nxEndsit ka suksesTné t& miré duhet & krfhasojmé pikét e fituara nepér detyra. Per keté qéllim na
duhen veprime dhe koncepte plotgsuese.

Bashkesia e t& dhénave, ku t& dhénat janE numra ose numra matés t& renditur sipas ma-
dhesisE, prej mé (& voglit kah m# i madhi, quhet varg i té dhénave.

Numri gé ng& vargun e t& dhénave shfaget mé shpesh, respektivisht numér mé € madh
herésh, quhet mode (m) e vargut.

Neése numri i (& dhénave né vargun e renditur t8 &8 dh#nave éshté tek, atéher# numri gé
giendet ng mes té atij vargu, quhet mediané (m ) e vargut. Nése, nga ana tjetér, numri i t&
dhénave ng vargun e renditur t€ t& dhEnave Eshté ¢ift, atEhere mesi aritmetik i dy numra-
ve & gjenden nE mesin e atij vargu &shié mediang e vargut.

NE vargun e dhéné t& t& dhEnave, ndryshimi ndérmjet vierés mé t8 madhe dhe asaj mé té
vogel tE té dhEnave quhet rang (1).

SHEMBULLI 3

Vargu i t€ dhénave t& Mias &shie: 7, 8, §, 9, 10 nga ku pérfundojmé se moda e vargut &shi€ m, =8, me-
diana m =8, kurse rangu r,=10-7=3. Vargu i t& dhénave t& Amirit &htg: 6, 7, 9, 10, 10, nga ku pér-
fundojmé se moda e vargut &shté m,=10, mediana éshté m =9, kurse rangu r,=10-6=4.

|Mia | Amiri
mesatarja | &4 | &4
moda | 8 10
mediana | 8 g
mngn | 3 4

Mbetet t& vendosim kriteret pér suksesin:

a) Neseivrojtojmé vlerat pér modén dhe mediangn, do & arrijmé né pérfundimin se ato jans t& péra-
férta me mesataren, gé do t& thot€ s vargu i 8 dbénave ka luhatje t& vogla nga mesatarja.
I tillg Eshté vargu i paré i t& dhénave, d.m.th. ai &shtg mé konsistente, mé i géndrueshém.

b} Nése vrojtojme vetém rezultatet mé 2 mira, atEhere vargu i dyté i t&8 dhénave &shté m# i mirg.
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| DETYRA 2

NE periudh#n 20 ditore shérbimi pér riparimin e aparateve elektrike mori numrat né vijim t€ thirre-
ve né bazé ditore:

6 6 32742 4THFE6

3426265375

Caktoni mesin aritmetik, modén, medianén dhe rangun e vargut € t& dh#nave.

SHEMBULLI 4
NE tabelgn vijuese jang paragitur lartZsité e nxEnésve (€ njé shkolle

lartésia mé té uldt | 116-120 | 121-125 | 126-130 @ 131-135 | 136-140 | 141-145 mé té
{cm) z2l116 larts se
145
numri i
e 2 38 b5 124 131 127 150 74

Nése té dhénat jané paragitur me tabelg & frekuencave t8 grupuara, nuk mund £ gjendet moda, sep-
se nuk dihen vierat e vecanta. KEtu mund 8 kérkohet klasa modale e 8 dhEnave, e cila sht€ klasa
e frekuenceés mé & madhe. FrekuencE mé t8 madhe ka grupi 141 - 145, andaj kjo &shtg klasa moda-
le e kéityre t& dhénave. Mediana gjendet ng klasén 131 - 135 sepse kitu bén pjesé anétari i 356 1 var-
put & t& dhénave.

| DETYRA 3
Fishté dhéné varpu i t& dhénave: 11,3, 5,7, 9, 11, 6, 8,8, 7, 5, 10,
a) Shtoni njé vleré ashtu t8 moda e vargut (2 jeté 8,
b) Shtoni njé vler ashtu g mediana t& jeté 7,
c} Shtoni njé viers ashtu g mesi aritmetik t& jetg 9.

Pérdorimi i programeve softuerike pér llogaritje tabelore

SHEMBULLI 5

Jovani ka regjistruar temperaturén e ajrit né gradé Celsius,

cdo dité ng ora 14, 15 dité njéra pas tjetrés dhe ka marré rezultatet
ni vifim: | H|n| w2z
K&to té dhéna mund t'1 fusésh ng softuer arsimor & ka mundésing 1 —
e lngaritjes tabelore. ME pas mund t& pérzgjedhésh butonat/funk- | 18 | 17 | 23 | 20 | 26
sionet né vijim:

* AVERAGE, pér tg llogaritur mesin aritmetik,

»  MOD, pér té llogaritur vierén e madés,

= MEDIAN, per t& logaritur se cila 8shi€ vlera e mediangs.

NE fund me ndihmén e funksionit Chart fitohet paragitja grafike e t8 dh&nave (vizatimi 13). Gjatg gjithé
kEsaj mund & pérzgjedhésh se clareé paragitje grafike do tg pérdorésh.

15 | 18 | 20| 21 | 23
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A e T
1 15

b 18

o N N o
. - II:I.EEE?| 1|;|.' 21

[ 23 i

7 M

] 21

] 21

14 23

11 18

12 1t

13 25

14 2

15 IE

Vizatimi 13 Dité tF maajit maj

DETYRA PER USHTRIME

1. Gjeni mesin aritmetik dhe rangun e t& dh&nave
a) 22, 4,5,9dhe 17; b) 7,17 dhe 54; cj%ldheﬁ% ¢) 2L18; 5,38; 10,2 dhe 18,6.

2. PesE mxEnés garuan né disiplingn e kErcimit s& largu dhe arritén rezultatet ng vijim: Mileja kér-
ceu 1,6 m, Agimi 2,05 m, Zorani 1, 85 m, Pavli 1,55 m dhe Stojani 1,9 m. Gjeni vlerén mesatare 8
gjatésive & kErcimeve.

a) Sa BshitE gjatEsia mesatare e kErcimit 8 garuesve?
b} Sa Eshté rangu i gjatésive t& kércimeve?

3. Fitimi kaloi 3 or# ng ngjarje t& makings. Dy orét e para ai ngiste makingn me shpejtési 80 km n# org,
kurse orén e treté me shpejtési 50 km né org. Sa rmugé pérshkoi ai dhe me cfareé shpejtésie mesatare?

4. Nénjé klasé ka 30 nxénés. N& fund té vitit shkollor teté prej tyre kishin not# 5 né matematiks, dh-
jeté prej tyre kishin 4, nénté kishin notén 3, kurse (& tjerét notén 2,

a) Caktoni suksesin mesatar t& nxgngsve t€ ksaj klase né lEndén e matematikes.
b} Notat paragitni né diagramin me shtylla.

5. Ne njé fermé lop&sh “Lopa e zezg — qumeshti i bardhe" prodhimi i qumashtit né gjashté muaj kish-

te vlerat:
muaji 3 _qumﬁssht (litra)
janar 456
shkurt 432
MAars 556
prill : 621
maj M5
‘gershsor 432

Gjeni prodhimin mesatar mujor t&8 quméshtit, medianén dhe mod#n e kityre t& dhénave.
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6. Biologét matén gjatésité e 190 gjetheve

gjatiésia (cm) 0-1,9 2-39 4-5.9
numri i gjetheve 3 33 62
gjatisia (cm) 6-7,9 £-9.9 10-11,9
numri i gjetheve 49 36 7

Gjeni klasén modale (& kétyre vlerave. Paragitni 8 dh&nat ng diagram me shiylla.

nuar ose refuzuar.

timeve t& personalizuara dhe veglave (& pé
rin, pérpunoni t& dhénat e fituara, paragitni dhe interpretoni rezultatet e ftuara.
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Hipoteza 8shté supozim i bazuar né njé numér t8 kufizuar faktesh dhe mé shpesh Eshiz fillimi
i njé hulumtimi. Ajo patjetér duhet testuar pérmes eksperimenteve ose vrojtimeve pér tu pra-

Kryeni njé hulumtim ng mesin e shokéve/shogeve t€ shkollgs tuaj me géllim & vErtetimit & hi-
potezes né vijim: “Pérdorimi i inteligjencés artificiale (IA) e pérmiréson t& mésuarit pérmes njof-
", Perzgjidhni mostrén, pergatitni pyetéso-

DETYRA PER PERSERITJE

1. Dy zare hidhen njekoh#sisht, njg i kuq dhe njg i kaltér (figura 1). Caktoni probabilitetin e ngjarjes:
a) Shuma e dy zareve Eshté 7,
b} Shuma e dy zareve EshiE &,
c) Shuma e dy zareve nuk &sht€ mé i madh se 12,
¢) Shuma e dy zareve shté mé i madh ose i barabart me 7.




PUNA ME TE DHENA

2. Rrota e fatit ka 8 fusha dhe shigjetén e cila, pas rrotullimit
t& rrotés, ndalon n njérin nga numrat prej 1 deri 8 (vizatimi 1),
Sa éshté probabiliteti g€ pas njé rrotullimi shigjeta do té jE ni:
a) numrin 1, b) numeér tek,
c) numér mé i madhse3 ¢) numér me té vogsl se 9.

3. Zari hidhet njé heré. Gjeni probabilitetin:
a) ka rén€ numér ndérmjet 2dhe 5 b) ka rEnf numer i thjeshté
4. Nga kuverta standarde e letrave me 52 karta 8shi nxjerré njé karté. Sa 8shté probabiliteti g kar-
ta e nxjerré té jete:
a) “mbret i kug” b) “fytyre" c) “fantzemér” ¢) mag?
. Njé grumbull me 20 lapsa me defekt, gabimisht jan# véng nj& kuti me 130 lapsa pa manggsi. Lapsat
ishin pérzier dhe nga kutia nxirret njé laps. Sa 8shté probabiliteti g& lapsi i nxjerrE (€ jeté:
a) pa defekt, b) me defekt
6. Numrat nga 1 deri 90 jan# shkruar ngé %) fletéza t€ ndryshme dhe jang vendosur né njé ené jo 8
tejdukshme. Nga ena nxirret njé fletéz. Caktoni probabilitetin g2 né fletézén e nxjerré t€ jets:
a) katror i plotg, b} numér i pjesttueshém me 5, c) numér dyshifroré

L

7. Masat e 100 individéve jang dhéné n# tabelén ngé vijim

masa (kg) 20-39 4045 46-50 51-55
ﬁ'EIEI.IEﬂl:El | | f | 3 | 2 ' 3l
masa (kg) 56-60 6170 7180 | B0+
frekuenca T 11 5 ' 5

Gjeni klas#n modale t& kétyre masave. Té dhEnat paragiini ng diagram me shiylla
8. Pikét nga testimi me shkrim nga matematika gé i fituan nx&nésit e njé klase jang paragitur né ta-

belén e frekuencave t& grupuara.

piket 025 | 2649 | 5071 | T287 | B6100
numri i nxénésve 3 8 13 10 | B
Caktoni klasén mod: ' '

9. Aceja shpesh vonohet né orén e paré t& mésimit Numrin e minutave & mungesave, gjaté muafit
maj, e shkroi né tabelén né vijim t£ frekuencave:

numri i minutave 14 |15 |16 (17 | 18 | 19 | 20 | 21 | 22 | &3

numri i ditéve 1 3 2 4 [ 3 4 4 3 1
Caktoni modén dhe medianén e vargut t& t8 dhénave.

10. Né njé hapsiré kishte 16 njeréz mosha mesatare e t€ ciléve ishte 20 vjec, kurse n€ njé tjetér hapé-
siré kishte 24 njeréz mosha mesatare e t€ ciléve ishte 40 vjeq. Sa Eshté mosha mesatare e 2 gjithé
40 njerézve nga té dy hapésirat?
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11. Pérgjaté 10 ditéve Eshtg vrojtuar shitja e gokollatave ng njé shitore. Ditén e pare ishin shitur 23 go-
kollata, mé pas, 5 ditét né vijim, shitja u rrit me nga 2 ¢okollata n# dité, kurse 4 ditét e fundit shit-
ja mbeti & njgjté me ditén e gjashts.

a) Paraqitni t&8 dhé&nat né tabelg.

b) Pérpiloni diagram me vija pér shitjen.

12, NE njé shitore t€ telefonave celular®, numri i telefonave t8 shitur pérgjaté gjashté muajve & paré
t& vitit ishte me sa vijon:

muaji numri i telefonave € shitur
janar 30
shkurt 55
mars 45
prill 70
maj 50
gershor 25

Paragitni me piktogram numrin e celularéve té shitur,
13. Numri i banoréve t& 4 gyteteve Esht€ dh&ng me tabelén né vijim.

Qyteti Banoré
DManastri B0 00D
Eumanova 75 000
Prilepi 65 000
Tetowva 500040
Pérpiloni njg piktogram pér kéto t€ dhéna.
14. Cmimi i njé produkd nga viti 1990 deri né vitin 2024 ka ndryshuar sikurse éshté paragitur ng vi-
zatimim 2.
1000
2500
! 2000
1500
100
* susianssn==annnnil
“§é§$§§$$$$ F F&FF

Vizatimi 2
a)NE{ﬂhwinmdukﬂkapas;mjmmeteulet,enedltngmimmetehnﬁT
b) NE cilat vite ¢mimi ka IEvizur ndérmjet 1500 dhe 2000 denaré?

c) NE cilat 3 vite t& njEpasnjéshme ¢mimi mesatar &shtg rreth 200 denare?



PUNA ME TE DHENA

15. N& kisqyrjen sistematike jang matur lartésité e 10 nxéngsve t& njé klase dhe jané fituar lartisité né

vijim & dhéna n& cm:
1720 1755 184,0 1674 | 1692
175.,5 1832 175,5 182,3 168,3

Me ndihmén e softuerit arsimor, caktoni mesin aritmetik, modén, mediangn, e mé pas pérzgjidh-

ni edhe pamagitjen pérkatése grafike.

. Festivali i shfagjeve t€ dramave {2 artistéve amator# ¢do vit mbahet né t& nj&jtén kohé. Komisioni

vlerésues 8shté | pérbéré nga 5 anétaré, € cilét vlerésojng né ményreé i€ pavarur me piké nga 6
deri 10. Né festival kishte 7 drama t& ndryshme amatore dhe jané fituar vlerésimet ng vijim t8

komisionit:
shfagja numér 1 2 3 4 5 6 7
anétari i paré 7 g g 10 9 10
anétari i dyté 8 g 7 6 7 10
angtari i treté g g & T | °F 10
anétari i katért 7 g 7 8 | 10 3 7
anétari i pesté 8 g 10 9 6 3 10

Me ang t€ softuerit arsimor caktomi mesin aritmetik, modén dhe mediangn, & mE pas pérzgjidhni
edhe paragitjen perkatése grafike t8 8 dh&énave pér secilén dramé, dhe né fund pércaktoni kush

Eshit® fitues i festivalit

17. Mesi aritmetik i numrave 173, 158, 196, 151, 205, 214 dhe x &shté 163. Caktoni vierén e x.
18. Distanca, né kilometra, e 40 t& punésuarve deri te vendi i pungs, Eshté dhéné me tabelén:

5 3 0 | 20 | 2 1 | 13 7 12 3
19 | 1w 2 | 17 | 18 11 2 7 | 1 | 2
7 g 7 g 3 5 12 15 18 |

6 12 7 12 | 14 2 9 6 5 | 15

Pérpiloni tabelgé me frekuenca t€ grupuara, me klasa me gjatési 5.
a) Ne cfarg distance, nga vendi 1 punés, jeton numri mé i madh i &8 punésuarve?

b} Sa pungtorg, e shprehur ng pérgindje, jetojng né distancé mé t& vogel se 15 kilometra nga ven-

di i pungs?

c) A ia vlen g& pun#dhénési € siguroj# transportin n masén e nje rroge mesatare, pér gjithe @&
punésuarit g& jetojné né distance mé t& madhe se 16 kilometra, nése dihet se per transportin e

cdo punétori paguhet shiesé né masén e 10% (& pages??

19. Hidhen 30 heré, njekohssisht, tri monedha. Numri i “fytyrave” té paragitura shtg dhéné né tabels:

Pérpiloni tabelen e frekuencés dhe paragitni t& dhenat ng diagram me E]ltj““ﬂ..-

0 1 2 2 1 2 3 e M- )
1 3 1 1 2 2 0 1 | 2 1
3 i 0 1 1 2 3 = | 2 | w©
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20. NE njé kavanoz ka 24 topa t8 vegjél prej gelgi nga Lecﬂetdimjme t& gjelber, e té tjerét jans t& kal-
tér. Terhiget njé top i tll&. Probabiliteti qetejel:eigjelhere:shte . Caktoni numrin e topave t& ge-
Igté € kaltér né kEtE kavanoe.

21. NE nfé kuti ka 12 topa t vegjel, prej t2 ciléve saktesisht ka x topa t& zinj.
a) Sa éshté probabiliteti q& kur t& nxjerrim njé top ai t& jeté 1 zi?
b) Nése né kuti shiojme edhe 6 topa t€ zinj, probabiliteti tani g# t& nxirret top i zi shig dyfish me
i madh nga probabiliteti paraprak. Caktoni vlerén pér x.

22. NE njé kavanoz ka 5 topa t& vegjél t8 kuq e disa {2 kaltér. Dihet se probabiliteti g t& nxirret njé top
i kaltgr Eshté dy her# m# i madh se probabiliteti g8 t& nxirret top i kug. Caktoni numrin e topave
té kaltér né kavanoz

23, Zari hidhet né dysheme e cila ka gilim n# formé t drejtkéndgshit me gjatési 3 m dhe gjerssi 2 m.
NE gilim ka t& vizatuar nj meth me diametér 1 m. Sa Eshtg probabiliteti g€ zard do t€ bjeré né até
pjesé & qilimit qF éshi
a) jashté methit,

b) brenda rrethit?
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